Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

KONU ANLATIMLI SORU COZUMLERI

Tam Sayilar, Rasyonel Sayilar ve Mutlak Deger

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gdsterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.

Gercek yasam durumlarini tam sayiyla ifade etme ve referans secme

Bir apartmanin zemin katinda bulusan iic arkadastan Kiibra 3 kat yukari, Onder 2 kat
asagl, Recep de 3 kat asagi gitmek Uzere asansoére binmislerdir.

a) Kat dugmeleri numaralandirilirken hangi kat referans noktasi kabul edilmelidir? b)
Uciiniin basacagi diigmeleri tam sayilarla yaziniz. c) Gidilecek katlarin zemin kata
uzaklklarini bulup, farkl katlara gitmelerine ragmen zemin kata uzakliklari esit olan Kisileri
belirleyiniz.

@ Referans noktasini sec¢
Zemin kat (0. kat) referans kabul edilmelidir. Clinkd Uc¢l de su an zemin kattadir; ortak
baslangi¢c noktasi burasidir.

Zemin kat O secilince yukari ¢cikmak "+", asagiinmek "-" olur ve bitln katlar tek bir
sayl dogrusu Uzerinde gosterilebilir.

Kat numaralarinin dogal bir baslangi¢ noktasi yoktur; zemin katin O olmasi segilmis bir
referanstir — bu ylzden negatif kat numarasi anlamudir.
9 Katlari tam sayilarla yaz
Klbra 3 kat yukari - +3 (ya da kisaca 3)
Onder 2 kat asagi > -2
Recep 3 kat asagi - -3
€© Uzakuklan mutlak degerle bul
"Zemin kata uzaklik" demek, sifira uzaklik demektir; bu da mutlak degerdir:
|+3| = 3 - Kiibra zemin kata 3 kat uzakliktadir
|-2| = 2 > Onder zemin kata 2 kat uzakliktadir
|-3| = 3 > Recep zemin kata 3 kat uzakliktadir
O Karsilastir ve yorumla

|+3| = |-3| = 3 oldugundan Kiibra ile Recep'in gidecekleri katlarin zemin kata
uzakliklari birbirine esittir.

Ama ayni kata gitmiyorlar: Kiibra 3. kata, Recep -3. kata (3 kat asag) gidiyor. Mutlak
deger yonu siler, yalnizca uzakugi birakir; bu ytzden iki farkli kat ayni uzaklgi
verebilir.

Kontrol: 3 # -3 ama |3] = |-3| v

Sonug: a) Zemin kat (0) referans alinmaldir. b) Kiibra: +3, Onder: -2, Recep: -3. c)
Uzakulklar 3, 2 ve 3'tiir; Kiibra ile Recep'in uzakliklar esittir.

Dikkat: "Uzaklk" kelimesini gordiigunizde mutlak deger diisiiniin. Uzaklik yon
tasimaz, bu ylizden hep pozitiftir; oysa katin kendisi yon tasir ve negatif olabilir.
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Ve

Bir sayinin rasyonel olup olmadigina karar verme

Asagidaki sayilarin rasyonel olup olmadigina karar veriniz; rasyonel olanlari a/b bi¢ciminde
yaziniz.
-5-0-46 - %25 -0/7 -7/0
@ Olciitiiyaz
Bir sayinin rasyonel olmasi icin a/b biciminde yazilabilmesi gerekir; burada a ve b birer
tam sayi ve b # 0 olmalidir.

Demek ki her seferinde iki soru soracagiz: "Payi ve paydasi tam sayl mi?" ve "Payda
sifirdan farkli mi?"

© Tam sayilan incele
-5: Her tam say|, paydasi 1olan bir rasyonel sayidir - =5 = =5/1 v rasyonel
0: Ayni bigcimde - 0 = 0/1 v rasyonel
(Sifirin pay olmasinda hicbir sakinca yoktur.)

€ Ondalik ve yiizde gosterimleri cevir
4,6: Virgulden sonra bir basamak var - paydaya 10 yazilir - 4,6 = 46/10 v rasyonel
(Sadelestirilirse 23/5 olur; ikisi de dogrudur.)
%25: Ylzde, paydasi 100 olan kesir demektir - %25 = 25/100 v rasyonel
(Sadelestirilirse 1/4 olur.)

O Sifinin pay ve paydadaki farkini goster
0/7: Payda 7'dir, sifirdan farklidir v Oyleyse bu bir rasyonel sayidir ve degeri 0'dir. (0 +
7 =0)
7/0: Payda sifirdir x Bolme kuralina gore 7 = 0 x B esitligi yazilir; B yerine ne konursa
konsun sifirla carpim hicbir zaman 7 olamaz. Islem tanimsizdir -> rasyonel sayi
degildir.

@ Ssonucutopla
Rasyonelolanlar: -5 = -5/1-0=0/1-4,6 = 46/10 - %25 = 25/100 - 0/7 = 0/1
Rasyonel olmayan: 7/0 (tanimsiz)
Ders: Sifir payda olamaz ama pay olabilir. 0/7 ile 7/0 arasindaki fark tam da budur.

Sonug: 7/0 disindakilerin hepsi rasyoneldir: -5/1, 0/1, 46/10, 25/100 ve 0/7 = 0/1.7/0
tanimsizdir.

Dikkat: Paydada sifir gérduglinizde hemen "tanimsiz" deyin; payda sifir gériince panik
yapmayin. Ayirt etmek icin hangisi altta diye bakin: alttaki sifirsa is biter.
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Ve

Negatif rasyonel sayiyi sayi dogrusunda gosterme

-7/3 rasyonel sayisini sayl dogrusunda gosteriniz. Bu sayi hangi ardisik iki tam say!
arasindadir? Ayni dogruda -7/3 ile -2 sayilarindan hangisi daha kiguktur?

@ 1. adim —isareti belirle
Sayi negatiftir. Oyleyse sayi dogrusundaki yeri 0'in solunda olacaktir. Bu adim, yanlis
tarafa gitmeyi bastan engeller.

Q 2. adim — hangi tam sayilar arasinda?
Bilesik kesri tam sayili kesre cevirelim: 7 + 3 isleminde bolim 2, kalan 1'dir.
-7/3=-21/3
Tam kisim 2 olduguna gore sayi =2 ile =3 arasindadir. (Negatif oldugu icin —=2'nin
solunda, -3'lin sagindadir.)

€ 3.adim — es parcalara bol
Paydada 3 oldugundan ardisik tam sayilar arasi 3 es parcaya ayrilir. Yani -2 ile -3
arasinda 3 esit aralik olusur.

@ 4.adim —say veisaretle
Tam kisma karsilik gelen -2 noktasindan baslanir. Sayi negatif oldugu icin paydaki 1
kadar sola gidilir - ilk bdlme ¢izgisi isaretlenir.
Isaretlenen nokta =2 1/3, yani —=7/3'tir.
Kontrol: Nokta gercekten -3 ile -2 arasinda mi? Evet v Ve -2'ye, -3'ten daha yakin
mi? Evet (1/3 birim uzakta) v

6 Karsilastirmayi yap
Sayi dogrusunda solda olan sayi daha kuiguktir. —7/3 sayisi —2'nin solunda olduguna
gore:
-7/13< -2
Saglama: -7/3 = -2,333... ve -2 = -2,000... Negatif sayilarda mutlak deger buyudukce
sayi kiigiliir; |-7/3| = 7/3 » 2,33 > |-2| = 2 oldugundan -7/3 daha kiigiiktir v

[ Sonug: -7/3 = -2 1/3 oldugundan -3 ile -2 arasindadir ve -2'den kucuiktur. ]

Dikkat: Bilesik kesri 6nce tam sayili kesre cevirin; hangi iki tam sayi arasinda oldugu
boylece kendiliginden ortaya cikar. Negatif sayilarda tam kisim bulunduktan sonra sola
sayildigini unutmayin.
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Ve

Mutlak degeri verilen sayiyi bulma ve siralama

a) |a] = 7 ise a kactir? b) |b| = 0 ise b kactir? c) |c| = -3 esitligini saglayan bir ¢ sayisi var
midir? d) |-9|, |+4], |-15], |0] sayilarini kiigiikten biiyiige siralayiniz.
@ a) iki coziimii de bul
|a| = 7, "a sayisinin sifira uzakligi 7 birimdir" demektir. Say1 dogrusunda sifira 7 birim
uzaklikta iki nokta vardir: biri sagda, biri solda.
a=7 veya a=-7
Saglama: |7| = 7 v ve |-7| = 7 v 1ki cevap da gecerlidir.
Q b) Sifir istisnasini fark et
[b| = 0, "b sayisinin sifira uzaklugi 0 birimdir" demektir. Sifira uzakligr sifir olan tek nokta
sifirin kendisidir.
b =0 (tek ¢6zlim)
Burada iki ¢ozum ¢ikmaz, ¢unku "+0" ile "-0" ayni sayidir.
€ c) Goziimsiizliigii gerekgelendir
|c| = -3 esitligini saglayan hicbir sayi yoktur.
Gerekce: Mutlak deger bir uzakliktir; uzaklik negatif olamaz. Sol taraf her zaman 0
veya pozitif ¢cikarken sag taraf —3'tUr; iki taraf hicbir ¢ degeri icin esitlenemez.
Karistirmayin: |-3| = 3 ifadesi dogrudur — orada negatif olan mutlak degerin igidir,
sonucu degil.

o d) Once hesapla, sonra sirala
Siralamadan o6nce her mutlak deger hesaplanir:
|-9|=9 - |+4|=4 - |-15| =15 - 0| =0
Elde edilen sayilar kli¢Ukten buyuge: 0 < 4 <9 <15
Oyleyse siralama: |0] < |+4] < |-9] < |-15]
Q iki siralamayi karsilastir
Sayilarin kendileri siralansaydi: -15 < -9 <0< +4
Mutlak degerleri siralandiginda: 0 < 4 <9< 15
Iki sira birbirinin neredeyse tersi cikti. Mutlak deger yonii sildigi icin en kiiciik sayi

(=15) mutlak degerde en biiyiik oldu. Soruda "sayilari mi, mutlak degerlerini mi"
siralayacadiniza her zaman dikkat ediniz.

Sonug: a) a=7veyaa=-7b)b =0 (tek ¢6ziim) c) Coziim yoktur; mutlak deger
negatif olamaz d) |0] < |+4] <|-9]| < |-15]

Dikkat: Mutlak degerli bir denklemde daima iki olasilik arayin; tek istisna sonucun sifir
oldugu durumdaur. Siralama sorularinda ise mutlak degerleri 6nce sayiya cevirip dyle
siralayin.
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