Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

COZUMLER

Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli
Ondalik Gosterimler

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gosterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.

1. Boliim Soru1-5

Bir kirtasiyede raf etiketleri kesirlerle numaralanmistir:
3/8 - 512 - 7/25 - 9/22 - 12/30 - 11/16 - 21/35 - 5/7

Gorevli bu kesirleri, ondalik gosterimlerinin sonlu ya da devirli olusuna gore iki kutuya
ayiracaktir.

a) Kesirleri iki gruba ayiriniz. Her biri icin en sade halini ve paydanin asal ¢arpanlarini yaziniz.
b) Hangi kesirlerde sadelestirme karari degistirdi? Aciklayiniz.
c) 3/8 ve 7/25 kesirlerinin ondalik gésterimlerini yaziniz.

¢ a) Her kesir 6nce en sade haline getirilir, sonra paydanin asal ¢arpanlarina bakilir:

SONLU (paydada 2 ve 5 disinda asal ¢carpan yok):
e3/8 >sade;8=2-2-2v

e 7/25 > sade; 25=5-5v

*12/30 > 2/5; 5 v

*11/16 > sade; 16 =2-2-2-2 v

¢ 21/35 > 3/5;5 v

DEVIRLI (paydada 2 ve 5 disinda asal carpan var):
e5/12 > sade;12=2-2-3 x
¢ 9/22 > sade; 22=2-1 %
e 5/7 > sade; 7 x
* b) Iki kesirde sadelestirme karari degistirdi:

12/30: Sadelestirmeden bakilirsa 30 = 2 - 3 - 5 gorillr ve "devirli" denir. Oysa 12/30
sadeleserek 2/5 olur; 3 kaybolur ve gbsterim sonludur (0,4).

21/35: Sadelestirmeden bakilirsa 35 = 5 - 7 goralur. Oysa 21/35 = 3/5'tir ve gosterim
sonludur (0,6).

Bu ylizden kural her zaman en sade hal Uzerinden isletilir.
e c) 3/8: Paydayi 1000 yapmak icin pay ve payda 125 ile carpilir:
3/8 = 375/1000 = 0,375

devami -
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

n (c6zlimin devami)

7/25: Paydayi 100 yapmak icin pay ve payda 4 ile carpilir:
7/25 = 28/100 = 0,28

Ikisi de sonlu ¢ikti v (a) sikkindaki siniflandirmayla uyusuyor.

v Dogru Sonug: a) Sonlu: 3/8, 7/25,12/30, 11/16, 21/35 — Devirli: 5/12,9/22, 5/7 b)
12/30 ve 21/35 c) 0,375 ve 0,28

Bir parkta 3 kilometrelik bir kosu parkuru vardir. Parkur, sekildeki

sayl dogrusuyla modellenmistir; her kilometre 4 esit parcaya H—'—'—H—'—'—'—0—+—'—'—H
boélunmustir. Parkurda bir su istasyonu ve bir dinlenme noktasi
isaretlenmistir.

a) Su istasyonunun ve dinlenme noktasinin kilometre cinsinden
konumlarini hem kesir hem ondalik gosterimle yaziniz.

b) iki nokta arasindaki mesafe kac kilometredir? Kesir ve ondalik
olarak yaziniz.

c) Bu konumlarin ondalik gosterimleri neden sonludur? Paydaya
bakarak aciklayiniz.

e a) Her kilometre 4 esit parcaya bolinmus; demek ki bir parga 1/4 km'dir ve payda 4'tur.

Su istasyonu: 0'dan itibaren 3 parca ilerdedir -
3/4km=3:4=0,75km
Dinlenme noktasi: 2'den itibaren 1 parca ilerdedir -

2tam1/4 =9/4km =9:4 = 2,25km
e b) Ondalikla: 2,25 - 0,75 = 1,5 km

Kesirle: 9/4 - 3/4 = 6/4 = 3/2 km

Kontrol: 3/2 = 3: 2 =1,5 v Iki yol ayni sonucu verdi.
e c) Kesirler 3/4 ve 9/4'tlr; ikisi de en sade haldedir (3 ve 9, 4'l bblmez).
Payda: 4=2-2

Paydada yalnizca 2 var; 2 ve 5 disinda bir asal ¢arpan yok. Bu ylizden ondalik
gosterimleri sonludur.

Not: Parkur her kilometreyi 3 esit pargaya bolecek sekilde isaretlenseydi payda 3 olurdu
ve 1/3 = 0,3 gibi devirli degerler ortaya ¢ikardi.

devami >
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

v Dogru Sonug: a) Su 3/4 = 0,75 km; Dinlenme 9/4 = 2,25 kmb) 3/2=1,5kmc)
Payda4 =2 -2, 2 ve 5 disinda asal carpan yok

Bir manavda tartilan Uriinlerin kitleleri soyledir:
Elma: 1,4 kg - Portakal: 3,25 kg - Uziim: 0,875 kg

a) Her uriiniin kiitlesini en sade rasyonel sayi olarak yaziniz.

b) Toplam kiitleyi 6nce kesirlerle, sonra ondalik gosterimle hesaplayiniz ve iki sonucun ayni
oldugunu gosteriniz.

c) Toplam kutlenin kesir halinin ondalik gosterimi sonlu mudur? Paydaya bakarak
gerekcelendiriniz.

¢ a) Virgulden sonraki basamak sayisi kadar sifir paydaya yazilir, sonra sadelestirilir:

1,4 > 1basamak - 14/10 - ikisi de 2'ye bolunur - 7/5

3,25 - 2 basamak = 325/100 - ikisi de 25'e bolunir - 13/4

0,875 - 3 basamak - 875/1000 - ikisi de 125'e boélunir - 7/8
¢ b) Kesirlerle: Paydalar 5, 4 ve 8'dir. Ortak payda 40 alinir:

7/5=56/40 13/4 =130/40 7/8 =35/40

Toplam = (56 + 130 + 35)/40 = 221/40

Ondalikla:
1,400 + 3,250 + 0,875 = 5,525 kg

Karsilastirma: 221: 40 = 5,525 v Iki yol da ayni sonucu verdi.
e ¢) 221/40 en sade haldedir (221 =13 - 17, 40'la ortak carpani yok).
Payda: 40=2-2-2-5

Paydada yalnizca 2 ve 5 var - ondalik gosterim SONLUDUR v

Nitekim 5,525 sonlu bir gésterimdir; G¢ Urlnun kitlesi de sonlu oldugu icin toplamlarinin
da sonlu cikmasi beklenen bir sonuctur.

[ v Dogru Sonug: a) 7/5,13/4,7/8 b) 221/40 = 5,525 kg c) Evet sonlu; 40=2-2-2-5 ]
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

n Arda, 0,47 devirli ondalik gosterimini rasyonel sayiya ¢evirmek icin defterine sunu yazmistir:

"Virgllden sonrasi 47, devretmeyen kisim 4'tdr. O hélde
0,47 = (47 - 4)/99 = 43/99'dur."

a) Arda'nin hangi adimda hata yaptigini aciklayiniz.

b) Dogru sonucu bulunuz.

c) Arda'nin buldugu 43/99 sayisi aslinda hangi devirli gosterime karsilik gelir? Bolme
yaparak gosteriniz.

¢ a) Arda'nin pay islemi dogrudur: virglilden sonraki sayi 47, devretmeyen kisim 4, pay =
47 -4 =43 v
Hata paydadadir. Kural sudur:
+ Paydaya devreden basamak sayisi kadar 9 yazilir.

» Ardindan devretmeyen basamak sayisi kadar O yazilir.

0,47 gosteriminde devreden yalnizca 7 (1 basamak), devretmeyen ise 4 (1 basamak) tir.
Yani payda bir 9 ve bir 0 icermelidir: 90.

Arda ise iki tane 9 yazarak 99 bulmustur; bu, ondalik kismin tamaminin devrettigi
durumun paydasidir.

¢ b) Dogru hesap:
0,47 = (47 - 4)/90 = 43/90
43 ve 90'In ortak béleni yoktur (43 asaldir), kesir en sade haldedir.
Kontrol: 43 : 90 = 0,4777... = 0,47 v

e c¢) Arda'nin buldugu sayiyi bolelim:

43:99 = 0,434343...
Yani 43/99 = O,E'tijr; ondalik kismin tamami devreder.

Karsilastiralim:
Dogru sayi: 0,47 = 0,4777...
Arda'nin sayisi: O,E =0,4343...

Bunlar tamamen farkl iki sayidir; paydadaki tek bir hane farki sonucu degistirmistir.

v Dogru Sonugc: a) Payda 99 degil 90 olmaliydi b) 43/90 c) 43/99 = 0,43
(0,434343...), farkli bir sayi
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

a Bir matematik dersinde U¢ 6grenci su iddialari ortaya atmistir:

I. Ela: "Her rasyonel sayinin bir ondalik gosterimi vardir."
II. Mert: "Ondalik gosterimi devirli olan her sayi bir rasyonel sayidir."
III. Sude: "Paydasinda 3 bulunan her kesrin ondalik gosterimi devirlidir."

a) Ela’'nin iddiasi dogru mudur? Gerekgelendiriniz.

b) Mert'in iddiasi dogru mudur? Bir 6rnekle aciklayiniz.

c) Sude'nin iddiasi dogru mudur? Dogru degilse karsit 6rnek veriniz ve iddiayl dogru olacak
bicimde diizeltiniz.

¢ a) Ela hakudir.

Bir rasyonel sayi a/b bicimindedir ve b # 0'dir. Payl paydaya bolme islemi her zaman
yapilabilir. Bu bolmede iki sey olabilir: kalan bir yerde sifir olur (sonlu gdsterim) ya da
kalanlar tekrar etmeye baslar (devirli gésterim). Uciincii bir ihtimal yoktur; ¢iinkii b'ye
bélmede kalan en fazla b - 1farkl deger alabilir, bu kadar adimda mutlaka bir kalan
tekrar eder.

Demek ki her rasyonel sayinin mutlaka bir ondalik gosterimi vardir.
¢ b) Mert hakldir.

Devirli bir ondalik gésterim her zaman kesre gevrilebilir; bunun kurali vardir (paydaya
devreden basamak kadar 9, devretmeyen basamak kadar 0). Kural bir kesir Urettigine
gore sayi rasyoneldir.

Ornek: 0,27 = 27/99 = 3/11 > pay ve payda tam sayi, payda sifir degil - rasyonel v
Bir baska 6rnek: 1,83 = (183 - 18)/90 = 165/90 = 11/6 v
¢ c) Sude haksizdir.

Karsit ornek: 9/12 kesrinin paydasinda 3 vardir (12 = 2 - 2 - 3). Ama 9/12 sadeleserek 3/4
olur ve 3/4 = 0,75, yani sonlu bir gosterimdir.

Baska karsit érnekler: 12/30 =2/5=0,4 | 6/3=2 | 15/6 =5/2 = 2,5
Duzeltilmis iddia: "En sade halinde paydasinda 3 bulunan her kesrin ondalik gdsterimi
devirlidir."

Bu haliyle iddia dogrudur; cinkl 3, sadelesmeden kurtulamadiginda paydada kalir ve 2
ile 5 disinda bir asal ¢arpan olarak gosterimi devirli yapar.

v Dogru Sonug: a) Ela dogru b) Mert dogru (0,27 = 3/1) c) Sude yanlis; 9/12 = 3/4 =
0,75. "En sade halinde" eklenmelidir.
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

2. Boliim Soru 6-10

a Bir sitenin 240 litrelik su deposunun 5/6'si doludur.

a) 5/6 kesrinin ondalik gosterimini yaziniz. Gosterim sonlu mu devirli midir?

Gerekcelendiriniz.

b) Depodaki su miktarini kesirle hesaplayiniz.

c) Bir 6grenci 5/6 yerine 0,83 kullanarak hesap yapiyor. Buldugu sonuc nedir ve kag litre

sapma olusur?

d) Bu durum, devirli gosterimli kesirlerle calisirken neye dikkat etmemiz gerektigini gosterir?
e a) 5/6 en sade haldedir (5 asal, 6'yI bélmez).

Payda: 6 = 2 - 3 - paydada 3 var, yani 2 ve 5 disinda bir asal ¢arpan var - gosterim
DEVIRLIDIR.

Bolelim: 5: 6 = 0,8333... - tekrar eden rakam 3 >
5/6 = 0,83
¢ b) Kesirle hesap:

240-5/6 = (240:6) - 5 =40 - 5 = 200 litre

Bu tam sonuctur; hicbir yuvarlama yapilmamistir.
e c) Ogrencinin hesabr:

240 - 0,83 = 199, 2 litre
Sapma: 200 - 199,2 = 0,8 litre

Ogrenci 0,833 kullansaydi 240 - 0,833 = 199,92 litre bulurdu; sapma 0,08 litreye diiserdi
ama yine sifir olmazdi. Ka¢ basamak alirsa alsin, devirli gosterimi kestigi stirece sonuc
tam olmaz.

o d) Ondalik gosterimi devirli olan bir kesirle islem yaparken, gosterimi belirli bir
basamakta kesip kullanmak her zaman bir sapma yaratir. Bu ylzden:

» Hesap kesirle yapilmali, ondaliga cevirme en sona birakilmalidir.

» 5/6 gibi bir kesirde 240 sayisI paydaya tam bolundugu icin kesirle islem hem daha
kolay hem tam dogrudur.

Kontrol: 200/240 sadelestirilirse (ikisi de 40'a bolinur) 5/6 v ¢ikar.

v Dogru Sonug: a) 5/6 = 0,85, devirli (payda 6 = 2 - 3) b) 200 litre c) 199, 2 litre, 0,8
litre sapma d) Devirli gosterimi kesmek sapma yaratir; kesirle hesapla
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

yA Bir ylizme yarismasinda dort sporcunun 50 metre serbest stil dereceleri kronometreyle saniye
cinsinden ol¢llmustiir:

Ece: 28,5 sn - Mert: 28,75 sn - Sude: 28,4 sn - Kaan: 28,625 sn

a) Sporculari dereceye gore siralayiniz (en hizlidan en yavasa).

b) Her derecenin ondalik kismini en sade rasyonel sayi olarak yaziniz.

c) Bu derecelerin ondalik gosterimleri neden hicbiri devirli degildir? Kronometrenin él¢iim
bicimiyle iliskilendirerek aciklayiniz.

¢ a) Yuzmede kiiciik derece daha iyidir. Dereceleri basamak basamak karsilastiralim; tam
kisimlari esit (28), onda birlere bakalim:

28,4 < 28,5 < 28,625 < 28,75

1. Sude (28,4) - 2. Ece (28,5) - 3. Kaan (28,625) - 4. Mert (28,75)
e b) Ondalik kisimlar kesre gevrilir ve sadelestirilir:

e Ece: 0,5=5/10 =1/2

e Mert: 0,75 = 75/100 = 3/4

e Sude: 0,4 = 4/10 = 2/5

» Kaan: 0,625 = 625/1000 = 5/8

Paydalara dikkat: 2, 4, 5, 8 — hepsi yalnizca 2 ve 5'in ¢arpanlarindan olusuyor.

¢ c) Kronometre, suireyi onda bir, yiizde bir ya da binde bir saniye cinsinden élcer. Yani
okudugumuz her deger daima

(bir tam say1) / 10, 100 veya 1000

bicimindedir.

10'un kuvvetlerinin asal ¢arpanlari yalnizca 2 ve 5'tir:
10=2-5|100=2-2-5-5|1000=2-2-2:-5-5-5

Sadelestirme paydayi ancak kucultur, yeni asal carpan ekleyemez. Bu ylizden bir

kronometre degerinin paydasinda hicbir zaman 3, 7, 11 gibi bir asal carpan bulunmaz ve
olculen hicbir derece devirli olamaz.

Not: Buna karsilik "bir isi 3 kisiyle paylagsmak" gibi bir durumda payda 3 olur ve 1/3 = 0,3
gibi devirli degerler ortaya cikar.

v Dogru Sonug: a) Sude, Ece, Kaan, Mert b) 1/2, 3/4, 2/5, 5/8 c) Kronometre paydasi
10'un kuvveti olan deger liretir; 10'un kuvvetlerinin asal carpanlari yalnizca 2 ve
5'tir
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

a Tahtaya U¢ devirli ondalik gdsterim yazilmistir:

I. -6,85555... = -6,85

II. 0,58333...= 0,583
III. 3,142142142... = 3,142

a) Hangi gosterimler yanluistir? Her biri icin dogrusunu yaziniz.
b) Yanls yazilan gosterimler aslinda hangi sayilari ifade eder? Acik bicimde yaziniz.
c) I ve IT'nin dogru hallerini rasyonel sayiya ¢eviriniz.

¢ a) Devir cizgisi yalnizca tekrar eden blok Uizerine konur.

I. YANLIS. -6,85555... sayisinda 8 bir kez yazilir, tekrar eden yalnizca 5'tir.
Dogrusu: -6,85

II. YANLIS. 0,58333... sayisinda 5 ve 8 birer kez yazilir, tekrar eden yalnizca 3'tur.
Dogrusu: 0,58§

III. DOGRU. 3142142142... sayisinda 142 blogu biitiin halinde tekrar eder, ¢izgi iciiniin
uzerindedir v

¢ b) Yanlis yazilan gosterimlerin gercek anlami:

—6,% - 85 blogu tekrar eder - -6,858585...
0,583 - 583 blogu tekrar eder - 0,583583583...

Bunlar tahtaya yazilmak istenen sayilardan tamamen farkludir. Devir ¢izgisinin nerede
basladigi, sayinin kendisini degistirir.

e ¢) I. -6,85 (ondalik kismin tamami devretmiyor)
Tam kisim 6, virgllden sonrasi 85, devretmeyen kisim 8, devreden 5.

Pay: 85 - 8 = 77 | Payda: devreden 1 basamak - bir 9; devretmeyen 1 basamak - bir 0
- 90

-6,85 = -6 tam 77/90 = —(6 - 90 + 77)/90 = -617/90
Kontrol: 617 : 90 = 6,8555... v

II. 0,583

Virgulden sonrasi 583, devretmeyen kisim 58, devreden 3.
Pay: 583 - 58 = 525 | Payda: bir 9, iki 0 - 900

0,583 = 525/900 - ikisi de 75'e bslunir = 7/12

Kontrol: 7 : 12 = 0,58333... v

devami >
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

v Dogru Sonug: a) I ve II yanlis - -6,85 ve 0,583; III dogru b) -6,858585... ve
0,583583...c) -617/90 ve 7/12

e A ve B birer rakam olmak lizere asagidaki esitlikler veriliyor:

0,A6=7/15 ve 1,B=14/9

a) A rakamini bulunuz.

b) B rakamini bulunuz.

c) A/B kesrinin ondalik gosterimini yaziniz. Gosterim sonlu mudur?
d) 0,AE + 1,§ toplaminin kesir ve devirli ondalik karsiliklarini bulunuz.

« a) 0,A6 goOsteriminde virgllden sonrasi A6 (onlar basamagdi A, birler basamagi 6 olan iki
basamakli bir sayi), devretmeyen kisim A, devreden 6'dir.

Pay: A6 - A | Payda: bir 9, bir 0 - 90

Esitligi kuralim. Sag tarafin paydasini 90 yapalim: 7/15 = 42/90
(A6 - A)/90 = 42/90 > A6 - A =42

Deneyelim: A = 4 ise "A6" sayisi 46'dirve 46 - 4 =42 v
A=4
Kontrol: 0,46 = 0,4666... ve 7 : 15 = 0,4666... v
e b) 1,§ gosteriminde ondalik kismin tamami devreder, tam kisim 1'dir:

1,B = 1tam B/9 = (9 + B)/9

(9+B)/)9=14/9>9+B=14 >B=5
Kontrol: 1,5 = 1,5555... ve 14 : 9 = 1,5555... v
e c)A=4veB=5-> A/B=4/5
Paydayi 10 yapalim: pay ve payda 2 ile ¢arpilir - 8/10 = 0,8
4/5 en sade haldedir ve payda 5'tir; 2 ve 5 disinda asal ¢arpan yok - gdsterim
SONLUDUR v
o d) Toplami kesirlerle hesaplayalim:
7/15 +14/9
15=3-5ve 9 =33 - ortak payda 45
7/15 = 21/45 14/9 = 70/45

devami >
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

Toplam = (21 + 70)/45 = 91/45

Ondalik gosterimi igin bolelim: 91: 45 = 2,0222...

Tekrar eden rakam 2 = 2,05

Kontrol (kuralla geri cevirelim): 2,05 = 2 tam (02 - 0)/90 = 2 tam 2/90 = 2 tam 1/45 =
(90 + 1)/45 = 91/45 v

[ v Dogru Sonuc: a) A = 4 b) B =5c) 4/5 = 0,8, sonlu d) 91/45 = 2,02 ]

m Bir kart oyununda asagidaki devirli ondalik gésterimler yazili kartlar vardir:

0,7 - 0,25 - 1,34 - 0,083 - 2,6 - 0,125 - 3,102 - 0,456
a) Kartlari "ondalik kismin tamami devrediyor" ve "ondalik kismin bir boliimii devrediyor"
biciminde iki gruba ayiriniz.
b) Her kartin kesre cevrildiginde paydasi ne olur? Yaziniz.
c) 0,456 ve 1,34 kartlarinin en sade kesir karsiliklarini bulunuz.

¢ a) Devir cizgisi virgtlden hemen sonra basliyorsa tamami devrediyordur; arada cizgisiz
rakam varsa bir bolimu devrediyordur.

Tamami devrediyor: 07 - 1,34 - 2,6 - 3102
Bir b6liimii devrediyor: 0,25 - 0,083 - 0,125 - 0,456

e b) Payda = (devreden basamak sayisi kadar 9) + (devretmeyen basamak sayisi kadar 0):

. 0,7 - devreden1->9

. 1,3_4 - devreden 2 > 99

. 2,5 - devreden1-> 9

« 3102 - devreden 3 - 999

. 0,25 - devreden 1, devretmeyen 1 - 90

. 0,08§ -> devreden 1, devretmeyen 2 - 900
. 0,12_5 - devreden 2, devretmeyen 1 - 990

. 0,455 - devreden 1, devretmeyen 2 - 900

Dikkat: 0,125 ile 0,456 ayni sayida basamagda sahip ama paydalari farkludir (990 ve 900);
¢lnku kag basamagin devrettigi farklidir.

e C) 0,456 - virgulden sonrasi 456, devretmeyen kisim 45:

devami >
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

m (cozlimdiin devami)

Pay: 456 - 45 = 411 | Payda: 900
411/900 - ikisi de 3'e bélintr - 137/300
Kontrol: 137 : 300 = 0,45666... v

1,34 - tam kisim 1, devreden blok 34 (2 basamak):

1,34 = 1tam 34/99 = (99 + 34)/99 = 133/99

1833 =7-19 ve 99 = 9 - 11 = ortak carpan yok, en sade hal v
Kontrol: 133 : 99 =1,3434... v

v Dogru Sonug: a) Tamami: 0,7 - 1,34 - 2,6 - 3,102 — Bir béliimii: 0,25 - 0,083 - 0,125
- 0,456 b) 9, 99, 9, 999, 90, 900, 990, 900 c) 137/300 ve 133/99

3. Boliim Soru11-15

m Bir sinifta 0,5 sayisi Uzerine tartisma ¢ikmistir:

I. Ela: "0,5 sayisl 1'den biraz kiicuktir. Ne kadar 9 yazarsak yazalim 1'e asla ulasamayiz."
IT. Mert: "0,9 = 1'dir. Kurali uygularsak 9/9 =1 cikar."
III. Sude: "0,9 ile 1 arasina baska bir rasyonel sayi yazabilirim."

a) Hangi 6grenci hakudir? Kurali uygulayarak gosteriniz.
b) Sude'nin iddiasini, "iki farkli say1 arasinda her zaman baska bir sayi vardir" bilgisini
kullanarak degerlendiriniz.
c) Ayni mantikla 2,9 ve 0,49 hangi sayilara esittir? Bulunuz.
e a) Mert hakudir.

O,§ gosteriminde ondalik kismin tamami devreder; devreden blok 9, bir basamakulidir.
Kurala gore:

09=9/9=1
Ela'nin duguncesindeki yanilgi sudur: 0,9 ; 0,99 ; 0,999 gibi sonlu sayilarin her biri

gercekten 1'den kuguktir. Ama 0,9 bunlardan biri degildir; sonsuz sayida 9'un
bulundugu tek bir sayidir ve o sayl tam olarak 1'e esittir.

Ikinci bir gésterim: 1/3 = 0,3 oldugunu biliyoruz. Her iki tarafi 3 ile carpalim:
3-(1/3)=3-03>1=0,9 v
e b) Sude haksizdir.

Bilgi sudur: birbirinden farkl iki rasyonel sayi arasinda her zaman baska bir rasyonel
sayl vardir (6rnegin ortalamalar).

devami >
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n (c6zlimin devami)

Sude'nin iddiasini sinayalim: 0,9 ile 1'in ortalamasini alalim.
0,9+1:2=(1+1:2=2:2=1
Ortalama, iki sayidan biriyle ayni ¢iktl. Oysa farkl iki sayinin ortalamasi ikisinin de tam

ortasinda, ikisinden de farkli olurdu. Demek ki 0,5 ile 1 farkli iki sayi degildir; ayni
sayidir.

Aralarina yazilacak bir sayi yoktur, ¢clinkl arada bir aralik yoktur.
e C) 2,5: Tam kisim 2'dir, ondalik kismin tamami devreder:
29=2tam9/9=2+1=3
0,45: Ondalik kismin tamami devretmiyor. Virgulden sonrasi 49, devretmeyen kisim 4,
devreden 9.
Pay: 49 - 4 = 45 | Payda: bir 9, bir 0 > 90
0,49 = 45/90 =1/2=0,5

Yani 0,49 sayisi tam olarak 0,5'tir. Genel kural: bir ondalik gosterimin sonunda sonsuz 9
varsa, ondan dnceki basamak 1artirilip 9'lar atilir.

v Dogru Sonugc: a) Mert hakl; 0,§ = 9/9 = 1b) Sude haksiz; ortalamalari yine 1 cikar,
aralarinda sayi yokturc) 2,9 =3ve 0,49 = 0,5

a Asagidaki iki gosterim birbirine cok benzemektedir ama devir ¢izgisinin yeri farklidir:

X = 0,36 ve y= 0,%

a) x ve y sayilarini en sade kesir olarak yaziniz.

b) Hangisi daha biiyiiktiir? iki farkli yoldan gosteriniz.

c) x - y farkini en sade kesir olarak bulunuz.

d) Her iki kesir icin pay + payda toplamlarini bulup karsilastiriniz.

e a)x= 0,36 - ondalik kismin bir boliimii devrediyor. Virgilden sonrasi 36, devretmeyen
kisim 3, devreden 6.
Pay: 36 - 3 = 33 | Payda: bir 9, bir 0 - 90
x = 33/90 - ikisi de 3'e bolundr -» x =11/30
Kontrol: 11: 30 = 0,3666... v

y= 0,% - ondalik kismin tamami devrediyor, blok 36 (2 basamak).
Pay: 36 | Payda:iki 9 - 99

devami >
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

y = 36/99 - ikisi de 9'a bolinir - y = 4/1
Kontrol: 4 : 11 = 0,3636... v
¢ b) 1. yol — ondalik gosterimlerle:
x = 0,3666...
y = 0,3636...
Tam kisimlar ve onda birler esit (3), ylizde birler esit (6). Binde birlere bakalim:

x'te6,y'de3 >6>3>x>y

2. yol — kesirlerle (paydalari esitleyerek):

11/30 ile 4/11 karsilastirilacak. Ortak payda 30 - 11 = 330:

11/30 = (11-11)/330 = 121/330

4/1 = (4 - 30)/330 = 120/330

Paydalar esit = payi buyuk olan buyuktir: 121> 120 > x>y v

Iki yol da ayni sonucu verdi.
¢ c) (b) sikkindaki esit paydali halleri kullanalim:
X -y =121/330 - 120/330 = 1/330

330=2-3-5-11ve pay 1 - kesir en sade haldedir.
Kontrol (ondalikla): 0,36666... - 0,36363... = 0,00303... ve 1: 330 = 0,00303... v

Iki sayi birbirine cok yakin ama esit degildir; devir cizgisinin tek bir rakam kaymasi farkli
bir say uretir.

e d) x=11/30 > pay + payda =11+ 30 = 41
y=4/1-> pay + payda=4+11=15

Toplamlar gok farkli (41 ile 15) olmasina ragmen sayilar birbirine oldukga yakindir. Bu,
"pay + payda blyUkse sayi da buyuktur" gibi bir kuralin dogru olmadigini gosterir.

v Dogru Sonugc: a) x =11/30,y = 4/11b) x >y (0,3666... > 0,3636...; 121/330 >
120/330) c) 1/330 d) 41ve 15
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

Bir boya karisimi (i¢ bilesenden olusur:
o A boyasi: karisimin 7/12'si

* B boyasi: karisimin 0,25'i

» Su: geri kalani

a) 7/12 kesrinin ondalik gosterimini yaziniz. Sonlu mudur devirli midir? Gerekc¢elendiriniz.
b) 0,25 oranini en sade kesir olarak yaziniz.
c) Suyun oranini kesir ve ondalik gosterim olarak bulunuz.
d) 60 litrelik bir karisimda her bilesenden kacar litre vardir?
e) Bu hesapta neden ondalik gosterimle degil kesirle calismak gerekir?
e a) 7/12 en sade haldedir (7 asal, 12'yi bolmez).

Payda: 12 =2-2 -3 - paydada 3 var - gosterim DEVIRLIDIR.

Bolelim: 7 : 12 = 0,58333... - tekrar eden rakam 3 >
7112 = 0,583

e b) 0,25 > 2 basamak - 25/100 - ikisi de 25'e bolunur - 1/4
(Payda 4 = 2 - 2 - bu oranin gosterimi sonludur v)

e c¢) Karisimin tamami 1 birimdir:

Su=1-712-1/4

Ortak payda 12: 1=12/12 ve 1/4 = 3/12
Su=12/12-712-3N12=(12-7-3)/12 =2/12=1/6

Ondalik gosterimi: 1: 6 = 0,1666... > 0,16 (payda 6 = 2 - 3 = devirli v)
e d) 60 litre Uzerinden hesaplayalim:

A boyasi: 60 -7/12 = (60:12) -7 =5-7 = 35 litre

B boyasi: 60 - 1/4 = 15 litre

Su: 60 - 1/6 = 10 litre

Kontrol: 35 + 15 + 10 = 60 litre v Tamami kullanildi.

e e) A boyasinin ve suyun oranlarinin ondalik gosterimleri devirlidir (0,583 ve 0,16). Devirli
bir gosterimi belirli bir basamakta kesip kullanmak sonucu bozar:

» 60 - 0,58 = 34,8 litre (dogrusu 35)
e 60 - 0,17 = 10,2 litre (dogrusu 10)
Toplamlari 34,8 + 15 + 10,2 = 60 litre ¢ciksa bile bilesenler yanls olur.

Kesirle ¢alisildiginda 60 sayisi 12, 4 ve 6'ya tam boliindiigii icin sonucglar hem tam sayi
hem kesin c¢ikar. Kural: islemi kesirle yap, ondaliga ¢evirmeyi en sona birak.
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Cozlimler - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

v Dogru Sonug: a) 7/12 = 0,585, devirlib)1/4¢c)1/6 = 0,16 d) A:35L,B:15L,su: 10L
e) Devirli gosterimi kesmek sapma yaratir

m "Paydaya bakma kurali" hakkinda Gg¢ iddia ortaya atilmistir:

I. "Paydasi 2'nin bir kuvveti olan her kesrin ondalik gosterimi sonludur."

II. "Ondalik gosterimi sonlu olan bir kesrin paydasi mutlaka yalnizca 2 ve 5'in ¢arpanlarindan
olusur."

III. "Bir kesrin ondalik gosterimi devirliyse hem payl hem paydasi tek sayidir."

a) L. iddia dogru mudur? Gerekcgelendiriniz.
b) II. iddia dogru mudur? Dogru degilse karsit 6rnek veriniz ve iddiayi dlizeltiniz.
c) II1. iddia dogru mudur? Dogru degilse iki farkli karsit 6rnek veriniz.

e a)I.iddia DOGRUDUR.

Payda 2'nin bir kuvveti ise (2, 4, 8, 16, ...) asal carpanlari yalnizca 2'dir. Sadelestirme
paydayi ancak kdgultlr, yeni bir asal ¢carpan ekleyemez; en sade halde de payda 2'nin
bir kuvveti olarak kalir.

Paydada 2 ve 5 disinda asal carpan bulunmadigi icin gosterim sonludur.
Ornekler: 1/2=0,5 | 3/4=0,75 | 5/8 =0,625 | 11/16 = 0,6875 v
e b) II. iddia YANLISTIR — clinkl "en sade halinde" kaydi eksiktir.

Karsit ornek: 3/6 kesrinin paydasi 6 = 2 - 3'tur, yani yalnizca 2 ve 5'in carpanlarindan
olusmaz. Buna ragmen 3/6 = 1/2 = 0,5, yani gdsterimi sonludur.

Baska karsit drnekler: 9/12 = 3/4 = 0,75 | 14/35=2/5=0,4 | 21/42=1/2=0,5
Duizeltilmis iddia: "Ondalik gosterimi sonlu olan bir kesrin en sade halindeki paydasi,
yalnizca 2 ve 5'in ¢arpanlarindan olusur."

Bu haliyle iddia dogrudur.

e c)III. iddia YANLISTIR. Gosterimin devirli olmasi, paydada 2 ve 5 disinda bir asal
carpan bulunmasiyla ilgilidir; paydanin ya da payin tek/cift olusuyla degil. Paydada 2 ve
3 birlikte bulunabilir.

1. karsit ornek: 7/30 - 30 = 2 - 3 - 5, payda ¢ifttir. Buna ragmen 3 bulundugu i¢in
gosterim devirlidir: 7/30 = 0,23

2. karsit ornek: 4/15 - pay cifttir (4). Payda 15 = 3 - 5 icinde 3 bulundugu icin gdsterim
devirlidir: 4/15 = 0,26
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m (cozlimdiin devami)

Bir 6rnek daha: 5/6 = 0,83 (payda 6 cift) v Karar yalnizca en sade paydanin asal
carpanlarina bakilarak verilir.

v Dogru Sonug: a) I dggru b) II yanls (3/6 = 0,5); "en sade halindeki" eklenmeli c)
III yanlis (7/30 = 0,23 ve 4/15 = 0,26)

Bir "sayi atolyesi" etkinliginde 6grencilerden, verilen kosullari saglayan rasyonel sayilar
tiretmeleri ve secimlerini gerekgelendirmeleri isteniyor. Her maddede birden ¢ok dogru cevap
olabilir.

Asagidaki kosullarin her biri icin birer sayi yaziniz ve se¢iminizi gerekcelendiriniz.
a) Ondalik gosteriminde devreden blogu 3 basamakl olan bir rasyonel sayi.

b) Paydasi 3'e boliinen ama ondalik gosterimi sonlu olan bir kesir.

c) Payi ile paydasinin toplami 20 olan ve ondalik gosterimi sonlu olan bir kesir.

d) Ondalik gésterimi 0,83 olan kesri bulup 2 katinin ondalik gosterimini yaziniz.

e) Devirli gériinen ama bir tam saylya esit olan bir gésterim (0,9 disinda).

¢ a) Devreden blok 3 basamakliysa payda 999 (ya da 999'un bélenlerinden biri) olmalidir.
999 =3-3-3-37'dir.
Cevap:1/27 > 1: 27 = 0,037037... = 0,037 v (devreden blok 037, (ic basamak)
Kontrol: 0,037 = 37/999 - ikisi de 37'ye bslunir = 1/27 v

Baska cevaplar: 5/37 = 0135 | 2/27 = 0,074 | 100/999 = 0,100

¢ b) Buradaki puf nokta, paydadaki 3'lin sadeleserek kaybolmasidir.
Cevap: 9/12 - payda 12, 3'e bolunur v. Ama 9/12 sadeleserek 3/4 olur; payda 4 =2 - 2
- gosterim sonludur: 0,75 v
Baska cevaplar: 3/6 =1/2=0,5 | 6/15=2/5=0,4 | 15/24 = 5/8 = 0,625
Kural: 3, kesir sadelestikten sonra paydada kalmamaudir.

e c) Pay + payda = 20 olan kesirleri deneyelim ve en sade hallerine bakalim:
*«4/16 = 1/4 - 0,25 v sonlu
*12/8 =3/2 > 1,5 v sonlu
¢ 15/5 = 3 v sonlu (tam say!)
« 5/15=1/3 > 0,3 x devirli
« 8/12 =2/3 > 0,6 x devirli
« 2/18 =1/9 > 01 x devirli
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G (¢c6zlimiin devami)

Cevap: 4/16 (12/8, 15/5, 10/10, 16/4, 18/2 de olur). Olgiit, sade halde paydanin yalnizca 2
ve 5 icermesidir.

 d) Once kesri bulalim. O,8§ gosteriminde virgllden sonrasi 83, devretmeyen kisim 8,
devreden 3:

Pay:83-8=175 | Payda: bir 9, bir 0 - 90
0,85 = 75/90 - ikisi de 15'e bolinlr - 5/6
2 kati: 2 - 5/6 =10/6 = 5/3

Ondalik gdsterimi: 5 : 3 = 1,666... > 1,6

Kontrol: 2 - 0,8333... = 1,6666... v Payda 3 sadelesmeden kaldigi icin sonug yine
devirlidir.

e e) Devreden blok 9 oldugunda gdsterim bir tam sayiya esit olur; ¢clinkd 9/9 = 1'dir.

Cevap:1,9=1tam9/9=1+1=2 v
Baska cevaplar: 29=3 | 49=5|79=8

Ayrica 0,49 = 45/90 = 0,5 gibi gosterimler tam sayi1 olmasa da "beklenmedik" bir sonug
verir: sondaki sonsuz 9'lar, bir 6nceki basamagi 1artirip kaybolur.

v Dogru Sonug: a) 1/27 = 0,037 b) 9/12 = 3/4 = 0,75 c) 4/16 = 1/4 = 0,25 d) 5/6, 2 kati
5/3=1,6¢€)1,9=2
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