Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli
Ondalik Gosterimler

Kazanimlar: MAT.7.1.2. Rasyonel sayilarin farkli temsillerini belirleyebilme; ondalik gésterim ile rasyonel sayi arasindaki
donusimleri yapabilme

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gdsterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.

§ Rasyonel Sayiyi Ondalik Gosterime Cevirme

Her rasyonel sayinin bir ondalik gosterimi vardir. Bu gosterimi bulmanin iki yolu vardir ve
hangisini se¢cecegin paydaya bakilarak belirlenir:

1. yontem — Payda 10'un bir kuvveti (10, 100, 1000, ...) haline getirilebiliyorsa kullanilir.
2. yontem — Getirilemiyorsa payi paydaya boleriz.

Iki ydntem de ayni sonucu verir; birincisi daha hizlidir, ikincisi her zaman ise yarar.

1. yontem — Paydayi 10'un kuvvetine cevirme

Payda ve pay ayni sayiyla carpilarak (genisletme) ya da ayni sayiya boélinerek
(sadelestirme) payda 10, 100 veya 1000 yapilir. Sonra virgul, paydadaki sifir sayisi kadar
basamak sola kaydirilir.

CId Genisletmeiile:

3/4 - pay ve payda 25 ile ¢arpilir - 75/100 = 0,75
1/8 = pay ve payda 125 ile ¢arpilir - 125/1000 = 0,125

Sadelestirmeile:
21/30 = pay ve payda 3'e bolunir = 7/10 = 0,7
-21/50 = pay ve payda 2 ile ¢arpilir - -42/100 = -0,42

2. yontem — Payi paydaya bolme

Pay, paydaya bolundlr. Bolme isleminde kalan sifir olana kadar saga sifir eklenerek devam
edilir.

Negatif rasyonel sayilarda "-" isareti bolme islemine katilmaz; bélme bittikten sonra
boliimiin online yazilir.

CId 5/8icin 5 : 8 islemi yapilir - 5,000 : 8 = 0,625

-9/2 icin 6nce 9 : 2 = 4,5 bulunur, sonra isaret 6ne yaziir > -4,5

17/8 icin 17 : 8 = 2,125 (tam kisim 2, ondalik kisim 125)
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Sik yapilan iki hata:
(1) Genisletirken yalnizca paydayi carpmak. 3/4'te paydayi 25 ile carpip 3/100
yazmak yanlistir; pay da 25 ile ¢arpilmalidir - 75/100.
(2) Negatif sayida isareti unutmak. -9/2 = 4,5 degil —4,5'tir. Isareti bolme bitince

hemen yaz.
- J

8 Sonlu mu, Devirli mi? — Paydaya Bakarak Karar Vermek

Bir rasyonel sayi en sade haliyle yazildiginda: C >
« Paydasinda 2 ile 5 disinda bir asal carpan (3, 7, 11, ...) ° J
yoksa bu sayi sonlu ondalik gosterim ile temsil edilir. +
» Paydasinda 2 ile 5 disinda bir asal carpan varsa bu sayi [o ]
devirli ondalik gosterim ile temsil edilir. S

(4]
Bazi rasyonel sayilar sonlu, bazilari devirli ondalik [ ]
gosterimle temsil edilse de her rasyonel sayinin mutlaka o v
bir ondalik gosterimi vardir. [ ]

Her iki durumda da sayinin bir ondalik gésterimi MUTLAKA>
aaaaaa

€I 7/40 zaten en sade haldedir. 40=2-2-2-5 >

Bir rasyonel sayinin ondalik

paydada yalnizca 2 ve 5 var - sonlu. gosteriminin sonlu mu devirli mi
Gercekten: 7/40 = 175/1000 = 0,175 v olacagina karar verme akis semasi:
once kesir en sade haline getirilir,
7/30 en sade haldedir. 30 = 2 - 3 - 5 = paydada sonra paydanin asal carpanlarina
3 var = devirli. bakilir. Paydada 2 ve 5 disinda asal

carpan yoksa gosterim sonlu,
varsa devirlidir.

Gercekten: 7 : 30 = 0,2333... = 0,23 v

Kesir | EnSade Hali | Paydanin Asal Carpanlar | Gosterim | Ondalik Gosterim

7/40 7/40 2:2-2-5 Sonlu 0175
6/15 2/5 5 Sonlu 0,4
9/12 3/4 2-2 Sonlu 0,75
5/6 5/6 2-3 Devirli 0,83 (0,8333...)
4/m 4m 1 Devirli 0,36 (0,3636...)
7/30 7/30 2-3-5 Devirli 0,23 (0,2333...)

Sik yapilan hata: Kesri sadelestirmeden karar vermek. 6/15 kesrine bakip "paydada
3 var, devirlidir" demek yanlistir; clinkli 6/15 sadeleserek 2/5 olur ve gdosterimi 0,4,
yani sonludur.

Kural her zaman en sade hal tzerinden isletilir.
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8 Devirli Ondalik Gosterim ve Devir Cizgisi

Bir rasyonel saylyl ondalik gosterime cevirirken boélimun ondalik kisminda tekrar eden
rakamlar olusabilir. Ondalik kismi tekrar eden sayilarin oldugu ondalik gosterimlere devirli
ondalik gosterim denir.

Bu gosterimde tekrar eden rakamin ya da rakamlarin tizerine bir devir ¢izgisi ¢izilir. Cizgi,
yalnizca tekrar eden blok icin kullanilir.

CIId 0,12121212... - tekrar eden blok 12'dir - 0,12
-6,85555... - tekrar eden rakam yalnizca 5'tir, 8 tekrar etmez > —6,85
2/3icin 2: 3 = 0,666... > 0,6
16/9icin 16 : 9 = 1,777... > 1,7

Ondalik Yaziis | Tekrar Eden Blok | Devir Cizgili Gosterim

0,4444... 4 0,4
0,121212... 12 012
1,2333... 3 1,23
-6,85555... 5 -6,85
3142142142... 142 3142
0,58333... 3 0,583

p
Sik yapilan hata: Devir ¢izgisini tekrar etmeyen rakamlarin Gizerine de uzatmak.
-6,85555... sayisinda 8 bir kez yazilir, tekrar eden yalnizca 5'tir. Bu ylzden dogrusu
—6,8§'tir; —6,@ yazarsan 85'in tekrar ettigini (-6,858585...) sdylemis olursun. Bunlar
farkli sayilardir.

8 Devretmeyen Ondalik Gosterimi Rasyonel Sayiya Cevirme

Bir ondalik goésterimi rasyonel sayi biciminde yazmak igin:

» Ondalik gosterimin tam kismi, rasyonel sayinin tam kismina yazilir.
» Ondalik kismi, rasyonel sayinin payina yazilir.
« Virgiilden sonraki basamak sayisi kadar sifir iceren 10'un kuvveti paydaya yazilrr.

Son adimda kesir en sade haline getirilir.
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m 0,2 - virgllden sonra 1 basamak - 2/10 = 1/5
0,48 > 2 basamak - 48/100 = 12/25
-0,68 - 2 basamak - -68/100 = -17/25
3,18 - tam kisim 3 ayrilir - 3 tam 18/100 = 3 tam 9/50
4,25 > 425/100 = 17/4

3/5=0,6 7/5=1,4

—_

0 ile 2 arasindaki say1 dogrusu, her birim 5 esit parcaya béliinmistiir. Bir parca 1/5 = 0,2 birimdir. Isaretli noktalar
3/5 = 0,6 ve 7/5 = 1,4 sayilarina karsilik gelir.

Sayi dogrusundan okuma. Esit araliklara bolinmus bir sayr dogrusunda isaretli noktayl okumak
icin U¢c adim yeterlidir:

1. Iki tam sayi arasinin kag esit parcaya boliindiigiinii say - bu sayi paydadir.
2. Soldaki tam sayidan isarete kadar ka¢ parca oldugunu say - bu sayi paya eklenir.
3. Bulunan kesri ondalik gosterime cevir.

Yukaridaki dogruda her birim 5 parcaya bélinmiistir, bir parca 1/5 = 0,2 birimdir. Ilk isaret
0'dan itibaren 3 parca ilerdedir - 3/5 = 0,6. Ikinci isaret 1'den itibaren 2 parca ilerdedir - 1tam
2/5=7/5=1,4.

Ve

Sik yapilan hata: Paydadaki sifir sayisini basamak sayisiyla eslestirmemek. 0,2
sayisi 2/100 degil 2/10'dur; 0,02 ise 2/100'dur. Virgllden sonra ka¢ basamak varsa
paydada o kadar sifir olur.

Kontrol yontemi: buldugun kesri geri ondaliga cevir, basladigin sayiyi bulmalisin.

8 Devirli Ondalik Gosterimi Rasyonel Sayiya Cevirme

Durum 1— Ondalik kismin TAMAMI devrediyorsa

Tam kisim varsa aynen yazilir. Ondalik kisim paya yazilir; paydaya devreden basamak
sayisi kadar 9 yazilir.

CIIID 0,47 > devreden blok 47, iki basamak > 47/99
0,§ - devreden blok 5, bir basamak - 5/9
—1,@ - tam kisim 1, devreden blok 628, (¢ basamak - -1tam 628/999
0,18 - 18/99 - sadelesir > 2/1
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Durum 2 — Ondalik kismin TAMAMI devretmiyorsa

Tam kisim varsa aynen yazilir. Paya, virglilden sonraki butiin rakamlardan olusan sayidan
devretmeyen kismi olusturan sayi ¢ikarilarak yazilir. Paydaya ise devreden basamak
sayisi kadar 9, ardindan devretmeyen basamak sayisi kadar 0 yazilir.

Kisaca: AB,CDE = (ABCDE - ABC) / 990 — buradaki 9'larin sayisi devreden basamak,
O'larin sayisi devretmeyen basamak sayisi kadardir.

EIED 0,64 - virgiilden sonrasi 64, devretmeyen kisim 6 - (64 - 6)/90 = 58/90 =
29/45
(Devreden 1 basamak - bir 9; devretmeyen 1 basamak - bir 0 - payda 90)
1,13 > (113 - 11)/90 = 102/90 = 17/15
-2,564 - (2564 - 25)/990 = —2539/990
0,018 > (18 - 1)/900 = 17/900 (devreden 1 basamak - bir 9; devretmeyen 2
basamak - iki 0)

Devirli Gosterim Pay Islemi Payda En Sade Hali

0,5 5 9 5/9

018 18 99 2/1

0,23 23-2=21 90 7/30
0,125 125-1=124 | 990 62/495
0,018 18-1=17 900 17/900

1,6 6 9 1tam 2/3 = 5/3

0,5 = 1'dir. Kurali uygularsak 0,9=9/9=1 ¢ikar. Bu bir yuvarlama ya da yaklasik
deger degildir; tam olarak esittirler. Ayni sekilde 1,9 = 1tam 9/9 = 2 ve 2,9 = 3'tiir.
Bunun anlami sudur: bir sayinin ondalik gdsterimi her zaman tek bigcimde olmak
zorunda degildir.

J[2® Sik yapilan iki hata:
(1) Tam kismi da paya katmak. 1,13 icin (1113 - 111)/990 gibi bir islem yapilmaz. Tam
kisim (1) ayri tutulur, islem yalnizca virgiilden sonrasiyla yapilir.
(2) Paydadaki 9 ve 0 sayisini karistirmak. 9'larin sayisi devreden basamak sayisl,
O'larin sayisi devretmeyen basamak sayisi kadardir. 0,0‘I§ icin devreden 1 basamak
(8), devretmeyen 2 basamak (01) - payda 900'diir, 990 degil.
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§ Etkinlikler

e ™
Asagidaki ifadelerden dogru olanlarin yanina "D", yanlis olanlarin yanina
"Y" yaziniz.

a) D Her rasyonel sayinin bir ondalik gésterimi vardir.

b) D En sade hélinde paydasi 2 ve 5 disinda asal ¢arpan icermeyen rasyonel sayilarin
.~/ ondalik g&sterimi sonludur.

c) Y 6/15 kesrinin paydasinda 3 oldugu i¢in ondalik gosterimi devirlidir.
d) Y -6,85555... sayisinin devir gizgili gdsterimi -6,85'ir.
e) D 0,9 sayisi T'e esittir.

f) Y Negatif bir rasyonel sayinin ondalik gésterimi bulunurken eksi isareti bolme
. islemine katilir.

g) (D) 0,47 = 47/99'dur.

=
<

0,018 gosteriminin paydasi 990'dur.

1) Y 0,2 sayisinin rasyonel karsiligi 2/100'ddr.

i) D Devirli bir ondalik gosterimin karsiligi her zaman bir rasyonel sayidir.
j) Y 1/8 kesrinin ondalik gosterimi devirlidir.

k) D 3142142142... sayisinda devreden blok 142'dir.

N J

p
Asagidaki tabloda bos birakilan yerleri doldurunuz.

Kesir | En Sade Hali | Paydanin Asal Carpanlari | Sonlu/Devirli | Ondalik Gosterim

3/8 3/8 2:2:2 Sonlu 0,375

5/9 5/9 3.3 Devirli 0,5
14/35 2/5 5 Sonlu 0,4

7/12 7/12 2:-2-3 Devirli 0,58§
18/45 2/5 5 Sonlu 0,4
13/20 13/20 2:2-5 Sonlu 0,65

5/11 5/ 1 Devirli 0,45

- J

7. Sinif - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gésterimler - Matematik Sinifim - busehoca.com Sayfa6/8



Konu Anlatimi - Cevapli - Rasyonel Sayilarin Ondalik Gosterimi ve Devirli Ondalik Gosterimler 7. Sinif Matematik

a)
c)
e)

d)

Asagidaki ondalik gosterimlere karsilik gelen rasyonel sayilari en sade

haliyle yaziniz.

0,6 6/10 =3/5 b) -0,45 -45/100 = -9/20

0,008 8/1000 = 1/125 d) 2,75 275/100 =11/4 (ya da 2 tam 3/4)
-1,2 -12/10 = -6/5 f) 0125 125/1000 =1/8

3,04 304/100 = 76/25 (ya da 3 tam h) -0,0025 -25/10000 = -1/400

1/25)

a)
b)
c)
d)
e)
f)
9)
h)

Asagidaki devirli ondalik gosterimlere karsilik gelen rasyonel sayilari en

sade haliyle yaziniz. Once "tamami mi devrediyor?" sorusunu cevaplayiniz.

0,7 Tamami devrediyor - 7/9

0,24 Tamami devrediyor - 24/99 = 8/33

0,53 Kismen devrediyor - (53 - 5)/90 = 48/90 = 8/15
1,4 Tamami devrediyor - 1tam 4/9 = 13/9

-0,16 Kismen devrediyor > —(16 - 1)/90 = -15/90 = -1/6
2,35 Tamami devrediyor - 2 tam 35/99 = 233/99

0,083 Kismen devrediyor - (83 - 8)/900 = 75/900 = 1/12
2,5 Tamami devrediyor > 2tam9/9=2+1=3

a)

b)

c)

d)

e)

f)

Asagidaki kosullari saglayan birer sayi yazip seciminizi gerekcelendiriniz.

Her maddede birden ¢cok dogru cevap vardir.

Ondalik gésterimi sonlu olan, paydasi 20'den biiyiik bir rasyonel sayi. Ornegin 3/25 =
0,12 (payda 25 =5 - 5).7/32 = 0,21875 ve 9/40 = 0,225 de olur; payda yalnizca 2 ve
5'in carpanlarindan olugsmaldir.

Ondalik g6sterimi devirli olan ve devreden blogu iki basamakli olan bir rasyonel
sayl. Ornegm 4/11 =0, 36 yada 7/33 = 0,21. Paydada 11 veya 33 olmasi iki basamakli
devir verir.

O ile 1arasinda olan ve ondalik gosteriminde devretmeyen bir basamagi bulunan devirli
bir sayl. Ornegin 0,16 = 1/6 ya da 0,53 = 8/15. Bu tiir sayilarin paydasinda hem 2 veya
5, hem de baska bir asal ¢carpan bulunur.

Payi 1 olan ve ondalik gdsterimi sonlu olan ug¢ farkli rasyonel sayi. 1/2=0,5;1/4 = 0,25
;1/5=0,2(1/8 = 0,125 ;1/10 = 0,1; 1/16 ; 1/20 ; 1/25 de olur). Payda yalnizca 2 ve 5'in
kuvvetlerinden olusmaldir.

Devirli ondalik gosterimi bir TAM SAYIYA esit olan bir sayi. 0,5 =1, 1,5 =2, 4,5 =5.Bu
yalnizca devreden blok 9 oldugunda gerceklesir; ¢clinkii 9/9 = 1'dir.

Iki farkli gdsterimi (biri kesir, biri devirli ondalik) ayni saylyi veren bir 6rnek yaziniz ve

esitligi ispatlayiniz. Ornegin1/3 =0, 3. Ispat: 0, 3=3/9=1/3v Yada2/9=0,2,
kontrol: 2:9 = 0,222... v
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§ Konu Ozeti

Bir rasyonel sayiyl ondalik gosterime ¢evirmenin iki yolu vardir: paydayi 10'un
kuvvetine cevirmek ya da payi paydaya bolmek. Gosterimin sonlu mu devirli mi
olacagina, kesir en sade haline getirildikten sonra paydanin asal ¢carpanlarina
bakilarak karar verilir: paydada 2 ve 5 disinda asal ¢carpan yoksa sonlu, varsa
devirli. Tersi yonde, devretmeyen bir ondalik gésterim 10'un kuvveti paydaya
yazilarak; devirli bir gosterim ise devreden basamak kadar 9, devretmeyen
basamak kadar O paydaya yazilarak kesre cevrilir (paya virgllden sonraki sayidan
devretmeyen kisim ¢ikarilir). Tam kisim her zaman ayri tutulur, isleme sokulmaz.
Son olarak 0,9 = 1'dir — bu bir yaklasiklik degil, kuralin kendisidir.
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