Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

COZUMLER

Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma
ve Siralama

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gosterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.

1. Boliim Soru1-5

n Bir bilim muzesinde ziyaretgilere dagitilan kartlarin Gzerinde su sayilar yazilidir:
-7/2 - 08 --0,25-9/4-12--5-3/8 - -15

Kartlar ¢ kutuya ayrilacaktir: "0'dan kiiguik", "0 ile 1arasinda” ve "1'den bliyuk".
a) Kartlar i¢c kutuya ayiriniz. Kararinizi verirken kullandiginiz ondalik degerleri de yaziniz.
b) Her kutudaki en buylik say1 hangisidir?
c) Sekiz sayinin en kiicligui ve en bliyugii hangileridir?
o a) Once hepsini ondalik gésterime cevirelim:
-7/2=-35-08 - -0,25 -9/4=2,25-12=05--5-3/8=0,375 - -1,5
0'dan kuicuk: -7/2 (-3,5) - -0,25 - -5 - -1,5 > 4 kart
Oile 1arasinda: 0,8 - 1/2 (0,5) - 3/8 (0,375) - 3 kart
1'den bliyiik: 9/4 (2,25) -> 1kart
¢ b) 0'dan kiicuk kutusu: Negatiflerde sifira en yakin olan en buyuktur.
-0,25 - -1,5 - -3,5 - -5 = en bluyugu -0,25
Oile 1arasi kutusu: 0,375 < 0,5< 0,8 = en blyugu 0,8

1'den buylik kutusu: Tek kart var - 9/4

¢ c) Her negatif, her pozitiften kligcuktir. O halde en kliclk sayi negatifler arasindan, en
blyuk sayi pozitifler arasindan cikar.

En kiglik: Sifirdan en uzak negatif - -5

En buyuk: Pozitiflerin en buyugu - 9/4 = 2,25

Tam siralama: -5 < -7/2<-15<-0,25<3/8<1/2<0,8<9/4

v Dogru Sonug: a) 0'dan kiiclik: -7/2, -0,25, -5, -1,5—0ile 1arasi: 0,8, 1/2, 3/8 —
1'den bliyiik: 9/4 b) -0,25 - 0,8 - 9/4 c) En kiiciik -5, en biiyiik 9/4
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Cozlimler - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama 7. Sinif Matematik

Bir dalis ekibinin Gyelerinin deniz seviyesine gore

konumlari sekildeki sayi dogrusunda isaretlenmistir. # — # — # — # '
Deniz seviyesi 0 kabul edilmistir; Derya teknenin

guvertesinde, digerleri su altindadir. Birimler metredir.

a) Her ekip tiyesinin konumunu bir tam sayi olarak
yaziniz.
b) Konumlari kiiglikten biiyuge siralayiniz.
c) "En derinde olan kisi" ile "konumu sayi olarak en
kigclik olan kisi" ayni kisi midir? Mutlak degerlerle
aciklayiniz.
d) Bora ile Cem arasindaki dikey mesafe ka¢c metredir?
o a) Isaretlerin sayl dogrusundaki karsiliklari:

Ada: =10 m (deniz seviyesinin 10 m altinda)

Bora: -6 m

Cem: -3 m

Derya: +2 m (deniz seviyesinin 2 m ustlinde, guivertede)

¢ b) Sayi dogrusunda soldan saga okuruz; soldan saga gidildikgce sayilar blydr:

-10<-6<-3<+2

Yani: Ada < Bora < Cem < Derya

e c) Evet, ayni kisidir: Ada.

Mutlak degerler suyun yuzeyine olan uzaklgi verir:
|-10| =10 - |-6| =6 - |-3|=3 - [+2| =2
Ada'nin mutlak degeri en biiyiik (10), yani deniz seviyesinden en uzak olan odur. Negatif

bdlgede sifirdan uzaklagsmak sayiyi kuigliltur; bu yiizden "en derin" ile "sayi olarak en
kUcUk" burada ayni kisiye denk gelir.

Dikkat: Bu, isaretlerin hepsi negatif oldugu icin gegerlidir. Derya'nin |+2| = 2 degeri
klicUk ama konumu en buyuktiur — mutlak deger siralamasi ile sayi siralamasi genel
olarak ayni degildir.

o d) Iki nokta arasindaki uzaklik, farkin mutlak degeridir:

|-6 - (-3)| = |-6 + 3| = |-3| = 3 metre

Kontrol: Sayi dogrusunda -6 ile -3 arasinda 3 birim vardir v

v Dogru Sonug: a) Ada -10, Bora -6, Cem -3, Derya +2b) -10< -6 < -3 < +2¢)
Evet, Ada (|-10| = 10 en biiyiik) d) 3 metre
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Cozlimler - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama 7. Sinif Matematik

a Bir kek tarifinde malzemeler su bardagdi cinsinden soyle verilmistir:

Un: 5/6 - Seker: 3/8 - Siit: 5/12 - Yag: 1/4
a) Malzemeleri miktarina gére azdan ¢oga siralayiniz.
b) Miktarlari birbirine en yakin olan iki malzeme hangileridir? Aradaki fark kac su bardagidir?
c) Un miktari, yag miktarinin kac¢ katidir?
e a) Paydalar 6, 8, 12 ve 4'tur. Ortak katlarinin en kiictugu:
6=2-3-8=2%-12=2%-3:4=2?
EKOK =2%-3=24

Her kesri 24 paydali yazalim:

Un: 5/6 = 4 ile genisletilir > 20/24
Seker: 3/8 = 3 ile genigletilir > 9/24
Sut: 5/12 = 2 ile genigletilir > 10/24
Yag: 1/4 - 6 ile genisletilir > 6/24

Paydalar esit olduguna gore pay! kicuk olan kli¢uktur:
6<9<10<20

Yag (1/4) < Seker (3/8) < Siit (5/12) < Un (5/6)
e b) 24 paydali hallerde paylar 6, 9, 10 ve 20'dir. Aralarindaki farklar:
9-6=3-10-9=1-20-10=10

En kicuk fark 1'dir ve seker ile suit arasindadir.
Fark: 10/24 - 9/24 = 1/24 su bardag
e c) "Kac kati" sorusu bolme ile ¢ozulur:

5/6 :1/4

24 paydali héllerini kullanalim — paydalar esit oldugu i¢in yalnizca paylari bélmek
yeterlidir:

20/24 :6/24 =20:6 =10/3
10/3 = 3tam 1/3 = 3,33 kati

Kontrol: 1/4 - 10/3 = 10/12 = 5/6 v

v Dogru Sonug: a) Yag < Seker < Siit < Un b) Seker ve siit, fark 1/24 su bardagi c)
10/3 = 3 tam 1/3 kati
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Cozlimler - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama 7. Sinif Matematik

n Bir 6grenci soyle bir kural ortaya atiyor:

"Paydasi bliyiik olan kesir her zaman daha kiiciiktiir. Ornegin 1/8 < 1/3'tiir."

a) Ogrencinin verdigi 6rnek dogru mudur? Kontrol ediniz.

b) Ogrencinin kurali genel olarak dogru mudur? Dogru degilse karsit 6rnek veriniz.
c) Kurali dogru olacak bicimde yeniden yaziniz.

d) Ayni kural negatif sayilarda nasil isler? Bir 6rnekle gosteriniz.

o a) Ornek dogrudur. 1/8 ve 1/3 kesirlerinin paylan esittir (ikisi de 1). Ayni biitiin 8 parcaya
bolinduglnde bir parca, 3 par¢aya bolinduginde bir par¢adan kl¢uk olur.
Ondalikla: 1/8 = 0,125 ve 1/3 = 0,333... > 1/8 <1/3 v

e b) Kural genel olarak YANLISTIR. Ogrenci, drnegdinde paylarin esit oldugunu fark
etmemis ve kurall bu kosul olmadan genellemis.

Karsit ornek: 7/8 ile 1/3

Paydalara bakarsak 8 > 3'tur; kurala gore 7/8 < 1/3 olmaliydi.
Oysa: 7/8 = 0,875 ve 1/3 = 0,333...

0,875 > 0,333... > 7/8 >1/3 x Kural ¢oktu.

Baska karsit 6rnekler: 9/10 >1/2 - 5/6 >1/4 - 11/12 > 2/5
¢ c) Duzeltilmis kural:

"Paylari esit olan iki pozitif rasyonel sayidan paydasi blyuk olan daha kucuktar."

Iki kosul da gereklidir:
« Paylar esit olmali — degilse paydaya bakmak yetmez.
« Pozitif olmali — negatiflerde iliski tersine doner (d sikki).

o d) Negatiflerde once isaretsiz karsilastirilir, sonra yon ters gevrilir.

Ornek: -1/8ile -1/3

Isaretsiz: 1/8 < 1/3

Yon cevrilir: =1/8 > -1/3

Kontrol: -=0,125 > -0,333... v (0,125 sayI dogrusunda daha sagdadir)

Yani negatiflerde, paylan esitse paydasi biiyiik olan daha BUYUKTUR. Pozitiflerdeki
kuralin tam tersi.

v Dogru Sonug: a) Ornek dogru b) Kural yanus; karsit 6rnek 7/8 > 1/3 c) "Paylan esit
iki pozitif sayidan paydasi biiylik olan kui¢uiktur" d) Negatiflerde tersi: -1/8 > -1/3
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Cozlimler - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama 7. Sinif Matematik

a Soru: -2/3, -5/6 ve —1/2 sayilarini kliclikten buyilige siralayiniz.

Bir 6grenci soyle ¢cozmustir:

"Ortak payda 6'dir:

-2/3=-4/6 - -5/6 = -5/6 - -1/2 = -3/6

Paylar 3, 4 ve 5'tir. 3 < 4 < 5 oldugundan siralama
-1/2 < -2/3 < =5/6'dir."

a) Ogrencinin payda esitlemesi dogru mu? Kontrol ediniz.
b) Hatasi nedir? Aciklayiniz.
c) Dogru siralamayi yaziniz ve ondalik gosterimle dogrulayiniz.
d) Ogrencinin buldugu siralama hangi sayilar icin dogru olurdu?
¢ a) Payda esitlemesi dogrudur:
-2/3 - pay ve payda 2 ile ¢carpilir > -4/6 v
-1/2 - pay ve payda 3 ile carpilir > -3/6 v
-5/6 zaten 6 paydali v

Buraya kadar hata yok.
 b) Hata, paylar karsilastirirken isaretleri diistirmesindedir. Paylar 3, 4, 5 degil -3, -4,
=5'tir.
Negatif sayilarda blyuklik iliskisi terstir:
-5<-4<-3
Ogrenci 3 < 4 < 5 diye siralayip bunu dogrudan kesirlere tasimis, yani yonii ters

cevirmeyi unutmustur. Dogru disunce soyle olmaliydi: isaretsiz halde 3/6 < 4/6 < 5/6,
sonra yon cevrilir.

e c¢) Dogru siralama:
-5/6 < -4/6 < -3/6
Yani -5/6 < -2/3 < -1/2

Ondalikla dogrulama:
-5/6 = -0,833... - -2/3 =-0,666... - -1/2 =-0,5
-0,833...< -0,666... < -0,5 v

Sayl dogrusunda -5/6 en solda, -1/2 en sagdadir.

Ogrencinin cevabi dogrunun tam tersidir; bu, yén cevirmeyi unutmanin tipik sonucudur.
o d) Ogrencinin siralamasi, ayni sayilarin pozitif halleri icin dogru olurdu:
1/2 < 2/3 <5/6

devami >
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Cozlimler - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

Kontrol: 3/6 < 4/6 < 5/6 v (0,5< 0,666... < 0,833...)

Yani 6grenci aslinda pozitiflerin siralamasini bulmus, eksi isaretlerini yazmayi
unutmamis ama etkisini hesaba katmamistir.

v Dogru Sonug: a) Payda esitlemesi dogru b) Paylarin negatif oldugunu g6z ardi
etmis, yonii cevirmemis c) —=5/6 < -2/3 < -1/2 d) Pozitif halleri icin: 1/2 < 2/3 < 5/6

2.Boliim Soru 6-10

a Bir kis gecesi dort ilde dlcilen en disiik sicakliklar soyledir:

Ankara: -7/2 °C - Erzurum: —-4,25 °C - Kars: -17/4 °C - Sivas: -3,5°C
a) Biituin sicakliklari ondalik gosterimle yaziniz.
b) Illeri en soguktan en sicaga siralayiniz.
c) Hangi illerde sicaklik birbirine esittir? Kac cift bulunuyor?
d) En soguk il ile en sicak il arasindaki sicaklik farki ka¢ derecedir?
¢ a) Kesirleri ondalik gosterime gevirelim:
Ankara: -7/2=-7:2=-3,5°C
Erzurum: -4,25 °C (zaten ondalik)
Kars: -17/4 = =17 : 4 = -4,25°C
Sivas: -3,5 °C (zaten ondalik)
e b) Negatiflerde sifirdan uzak olan kiiguktur, yani daha soguktur.
Isaretsiz halleri: 4,25 > 3,5
Yon cevrilir: -4,25 < -3,5
En soguktan en sicaga:
Erzurum = Kars (-4,25 °C) < Ankara = Sivas (-3,5 °C)

Yani Erzurum ve Kars en soguk, Ankara ve Sivas en sicak illerdir.
e c) (a) sikkindaki degerlerden goruluyor:

e Erzurum ve Kars - ikisi de -4,25 °C v

o Ankara ve Sivas - ikiside -3,5°C v

2 cift bulunmaktadir.

devami >
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Cozlimler - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama 7. Sinif Matematik

a (c6zlimin devami)

Bu sorunun asil dersi sudur: ayni rasyonel sayi farkli gosterimlerle yazilabilir. -=17/4 ile
-4,25 gorunuste farklidir ama ayni sayidir; karsilastirmadan 6nce hepsini tek bir
gosterime cevirmek bu tuzagi ortadan kaldirir.

e d) En soguk: —-4,25 °C | En sicak: -3,5 °C
Fark = (-3,5) - (-4,25) = -3,5 + 4,25 =0,75°C
Kesirle de yapilabilir: -7/2 - (-17/4) = -14/4 +17/4 = 3/4 = 0,75 v

Dikkat: Fark hesaplanirken biiyukten kiiciik cikarilir; sonuc her zaman pozitiftir ctinku bir
uzaklik dlgulmektedir.

v Dogru Sonug: a) -3,5- -4,25 - —-4,25 - -3,5 b) Erzurum = Kars < Ankara = Sivas c)
2 cift (Erzurum-Kars ve Ankara-Sivas) d) 0,75 °C

yAl Bir sinifta yuritilen butcge etkinliginde bes 6grencinin haftalik harglik bakiyesindeki degisim
kaydedilmistir. Pozitif deger artisi, negatif deger azalisi gosterir (birim: yliz TL).

Ogrenci Ela Mert Sude Kaan Deniz

Degisim +5/4 -1,5 -7/8 +0,25 -5/4

a) Degisimleri kiiciikten buylige siralayip 6grencileri bu siraya gore yaziniz.
b) Bakiyesi en cok degisen ogrenci hangisidir? Kararinizi mutlak degerlerle
gerekcelendiriniz.
c) Elaile Deniz'in degisimleri arasinda nasil bir iliski vardir?
d) Siralamada tam ortada yer alan 6grenci kimdir?
e a) Hepsini ondalik gosterime gevirelim:
Ela: +5/4 = +1,25 - Mert: -1,5 - Sude: -7/8 = -0,875 - Kaan: +0,25 - Deniz: -5/4 =
-1,25
Once isarete goére ayiralim:

Negatifler: -1,5- -0,875 - -1,25 - sifirdan uzak olan kuguk: -1,5 < -1,25 < -0,875
Pozitifler: +0,25 < +1,25

Birlestirelim:
-1,5< -1,25 < -0,875 < +0,25 < +1,25

devami >
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Cozlimler - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama 7. Sinif Matematik

(c6zlimiin devami)

Mert < Deniz < Sude < Kaan < Ela

e b) "En ¢ok degisen", degisimin yoniinden bagimsiz olarak blyukligunu sorar; bu da
mutlak degerdir.

|+1,25| =1,25 - |-1,5| =1,5 - |-0,875| = 0,875 - |+0,25| = 0,25 - |-1,25| = 1,25
En blyUk mutlak deger 1,5 > Mert

Dikkat: Mert ayni zamanda siralamanin en kilicuguduir; ¢clinkli degisimi hem buyUtk hem
negatiftir. "En ¢ok degisen" ile "en ¢ok artan" ayni sey degildir — en ¢ok artan Ela'dir.

e c)Ela: +5/4 - Deniz: -5/4
Bu iki sayi ters isaretlidir ve mutlak degerleri esittir:
|+5/4| = |-5/4| = 5/4 =1,25

Sayi dogrusunda ikisi de sifira ayni uzakliktadir, ama zit yonlerdedir. Toplamlari sifirdir:
5/4 + (-5/4) = 0. Yani Ela'nin kazandigi kadar Deniz kaybetmistir.

e d) (a) sikkindaki siralamada bes 6grenci vardir:

1. Mert 2. Deniz 3.Sude 4. Kaan 5. Ela

Tam ortadaki (3. siradaki) 6grenci Sude'dir.

v Dogru Sonugc: a) Mert < Deniz < Sude < Kaan < Ela b) Mert (]-1,5| = 1,5 en biiyiik)
c) Ters isaretli, mutlak degerleri esit; toplamlari O d) Sude
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Cozlimler - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama 7. Sinif Matematik

a Soru: -6, +5, -2 ve +3 sayilarini kiiclikten blylige siralayiniz.

Bir 6grenci soyle ¢cozmustir:

"Sayilarin mutlak degerleri 6, 5, 2 ve 3'tlr.
2 < 3 <5< 6 oldugundan siralama
-2<+3<+5<-6'dr."

a) Ogrencinin hatasi nedir?

b) Dogru siralamayi yaziniz.

c) Ogrencinin sonucunun imkansiz oldugunu, tek bir kuralla gosteriniz.
d) Soruda mutlak degerlerin siralanmasi istenseydi cevap ne olurdu?

o a) Ogrenci, istenen seyi degistirmistir. Soru sayilarin kendilerinin siralanmasini istiyor;
ogrenci ise mutlak degerlerini siralayip buldugu sirayl dogrudan sayilara uygulamis.

Mutlak deger, sayinin sifira uzakligidir ve isareti siler. Bu ylizden mutlak deger
siralamasi, sayi siralamasiyla ayni olmak zorunda degildir — hatta negatifler varken ¢cogu
zaman farkludir.

¢ b) Dogru siralama igin dnce isarete bakilir: her negatif, her pozitiften kiigclktur.
Negatifler: -6 ve -2 - sifirdan uzak olan kiguk - -6 < -2

Pozitifler: +3 < +5
-6<-2<+3<+5

Sayl dogrusunda soldan saga okununca da ayni sira ¢ikar v

« ¢) Ogrenci —6 sayisini en sona, yani en biiylik konuma koymustur. Oysa:
Her negatif tam sayi, her pozitif tam sayidan klicuktiir.

-6 negatif, +5 ise pozitiftir. Bu kurala gére -6 < +5 olmalidir; 6grencinin siralamasinda
ise -6 > +5 gorunmektedir. Tek bu karsilastirma bile sonucu imkansiz kilar.

Bu, cevabi hesaplamadan denetlemenin hizli bir yoludur: negatifler her zaman listenin
basinda, pozitifler sonunda olmalidir.

o d) Mutlak degerler istenseydi 6grencinin buldugu sira dogru olurdu — yalnizca dogru
bicimde yazilmasi gerekirdi:

|-2|=2 - |+3]=3 - |+5]=5 - [-6[ =6
|-2| < [+3] <|+5] <|-e6]

Karsilastiralim: sayi siralamasinda -6 en kliguik, mutlak deger siralamasinda en
buyuktir. Sorunun hangisini istedigini okurken mutlaka isaretle.

v Dogru Sonug: a) Sayilari degil mutlak degerleri siralamisb) -6 < -2 < +3 < +5¢)
Her negatif her pozitiften kiiciiktiir; -6 > +5 olamaz d) |-2| < |+3] < |+5] < |-6]
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Cozlimler - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama 7. Sinif Matematik

a Asagidaki sayi ciftleri veriliyor:

I.2/7ile 3/7 IL. -1/5ile -1/6 III.1,7ile18

a) L. cift arasinda bulunan bir rasyonel sayi yaziniz.

b) II. ¢ift arasinda bulunan bir rasyonel sayi yaziniz. (Dikkat: ilk denemede arada tam sayi
payli bir sayi cikmayabilir.)

c) II1. ¢ift arasinda bulunan iki farkli rasyonel sayi yaziniz.

d) Bu lic madde birlikte hangi genel sonucu gosteriyor?

e a) 2/7 ile 3/7'nin paydalari zaten esit ama paylar ardisiktir (2 ve 3); arada tam say! yok.
Paydayi genisletelim — 2 ile ¢carpalim:
2/7 =414 ve 3/7 =6/14

Artik paylar 4 ile 6 arasinda; arada 5 var:
5/14
Kontrol: 4/14 < 5/14 < 6/14 v

Ortalama yontemiyle de ayni sonugc ¢ikar: (2/7 + 3/7): 2 = (5/7) : 2 =5/14 v
 b) Once paydalar esitleyelim. 5 ile 6'nin ortak katlarinin en kiictigii 30'dur:
-1/5 = -6/30 ve -1/6 = -5/30
Paylar -6 ile -5 arasinda; arada tam sayi1 yok. Payday! bir kat daha genisletelim — 2 ile
carpalim (payda 60):
-1/5 = -12/60 ve -1/6 = -10/60

Artik arada =11 var:
-11/60
Kontrol: -12/60 < -11/60 < -10/60 v (ondalikla -0,2 < -0,1833... < -0,1666...)
e c¢) Ondalik gosterimde ara sayi bulmak en kolayidir; bir basamak daha ekleyeriz:
1,7 =1,70 ve 1,8 =1,80
Arada 1,71; 1,72 ; ... ; 1,79 sayilarinin hepsi bulunur. Ikisini secelim:
1,71=171/100 ve 1,75=7/4
Kontrol: 1,70 < 1,71< 1,75 < 1,80 v

o d) Uc madde de sunu gdsteriyor:

Farkl iki rasyonel sayl ne kadar yakin olursa olsun, aralarinda her zaman baska
rasyonel sayilar bulunur.

devami >
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Cozlimler - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

Hatta arada sonsuz tane vardir; cunku bulunan her yeni say1 komsulariyla yeni araliklar
olusturur ve ayni islem tekrarlanabilir.

Yontem olarak: paydalari esitle, arada tam sayi payli bir say1 cikmiyorsa paydayi daha da
genislet. Ya da dogrudan ortalama al — bu yontem her zaman sonug verir.

v Dogru Sonug: a) 5/14 b) -11/60 c) Ornegin 1,71 ve 1,75 d) Farkl iki rasyonel sayi
arasinda sonsuz rasyonel sayi vardir

m Asadida alti karsilastirma cifti verilmistir:

I.11/17 ile 9/17 1II.5/9ile 5/13 1III. 3/7 ile 0,43
IV. 2/25ile 14/15 V. -3/8ile -5/8 VI.7/12ile 5/8

a) Her cifti, kullanilacak en uygun yonteme gore gruplayiniz: "paydalar esit", "paylar esit",
"ondaliga cevir", "0 - 1/2 - 1referansi", "ortak payda bul".

b) Her cift icin uygun sembolii (< ya da >) yaziniz.

c) V. ciftte fazladan yapilmasi gereken adim nedir?

e a) Yontem eslestirmesi:
Paydalar esit: I (11/17, 9/17) - V (-3/8, -5/8)
Paylar esit: II (5/9, 5/13)
Ondaliga cevir: III (3/7, 0,43) — biri zaten ondalik gésterimde
0 -1/2 - 1referansi: IV (2/25, 14/15) — biri sifira, digeri bire cok yakin
Ortak payda bul: VI (7/12, 5/8)
e b) Uygulamalar:

I. Paydalar esit (17) = payi blylk olan blyik: 11 > 9 - 11/17 > 9/17
II1. Paylar esit (5) - paydasi biylik olan kii¢tik: 13 > 9 - 5/9 > 5/13

II1.3/7=3:7=0,4285... ve 0,43 = 0,4300
Ylzde birlere bakalim: 2 <3 > 3/7<0,43

IV. 2/25 - paydanin yarisi 12,5; pay 2, ondan ¢ok kiiglik - 0'a yakin
14/15 - pay 14, payda 15'e ¢ok yakin = 1'e yakin
Hic hesap yapmadan: 2/25 <14/15

devami >

7. Sinif - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama - Matematik Sinifim - busehoca.com Sayfa11/19



Cozlimler - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama 7. Sinif Matematik

m (cozlimdiin devami)

V. Paydalar esit (8), ama sayilar negatif. Isaretsiz: 3/8 < 5/8 - yén cevrilir > -3/8 >
-5/8

VI. Ortak payda 24: 7/12 = 14/24 ve 5/8 = 15/24
14 <15 >7/12<5/8

e c) V. ciftte sayilar negatiftir. Paydalar esit oldugu icin paylari karsilastirmak yetmez;
fazladan bir adim gerekir:

Yonii ters cevirmek.

Isaretsiz halde 3/8 < 5/8'dir; negatif hale gecince iliski tersine déner ve -3/8 > -5/8
olur.

Kontrol: -3/8 = -0,375 ve -5/8 = -0,625. Sayi dogrusunda -0,375 daha sagdadir, yani
daha buyuktir v

v Dogru Sonug¢: b) I > - II: > - III: < - IV: < - V: > - VI: < c¢) Negatif olduklari i¢in yonii
ters cevirmek gerekir

3. Boliim Soru11-15

n Bir sinifta Uc iddia ortaya atilmistir:

I. Ela: "Farkli iki rasyonel sayi arasinda her zaman en az bir rasyonel sayi vardir."
II. Mert: "Farkl iki rasyonel sayi arasinda her zaman en az bir tam sayi vardir."
III. Sude: "Iki rasyonel sayinin ortalamasi her zaman o iki sayinin arasindadr.”

a) Ela'nin iddiasi dogru mudur? Gerekgelendiriniz.

b) Mert'in iddiasi dogru mudur? Dogru degilse karsit 6rnek veriniz.

c) Sude'nin iddiasi dogru mudur? Bir ornekle gésteriniz ve hangi durumda ise yaramadigini
belirtiniz.

¢ a) Ela hakudir.

Verilen iki rasyonel sayinin paydalari esitlenir. Paylar arasinda tam sayi kalmiyorsa payda
daha da genisletilir; her genisletmede paylar arasindaki bosluk blyur ve bir noktada
mutlaka tam sayi belirir.

Ornek: 1/4 ile 1/3 - ortak payda 12: 3/12 ve 4/12 - arada yok.
24'e genislet: 6/24 ve 8/24 - arada 7/24 v

Dahasi arada sonsuz sayida rasyonel sayi vardir; her yeni sayi yeni araliklar olusturur ve
islem hic bitmez.
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Cozlimler - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama 7. Sinif Matematik

n (¢6zliimin devami)

¢ b) Mert haksizdir.

Iki rasyonel sayi birbirine ¢cok yakin olabilir; arada tam sayi bulunmasi hic de zorunlu
degildir.

Karsit ornek: 1/5 ile 2/5

Ondalikla: 0,2 ile 0,4. Bu aralikta hicbir tam sayi yoktur (0 kiicik, 1 blyuk kalir).
Oysa arada rasyonel sayi vardir: 3/10 = 0,3 v

Baska karsit 6rnekler: 1,7 ile 1,8 - -1/3ile -1/4 - 5/8 ile 3/4

Genel kural: Iki sayi arasindaki uzaklik 1'den kiiciikse arada tam sayi bulunmayabilir.
Rasyonel sayi ise her durumda bulunur.

c) Sude hakudir.

Iki sayinin ortalamasi, sayl dogrusunda ikisinin tam ortasindadir; dolayisiyla ikisinden de
farklidir ve aralarindadir.

Ornek: -1/3 ile -1/4

Ortalama = (-1/3 + (-1/4)) : 2 = (-4/12 - 3/12) : 2 = (-7/12) : 2 = -7/24

Kontrol: -=1/3 = -8/24 ve -1/4 = -6/24 - -8/24 < -7/24 < -6/24 v

Ise yaramadigi durum: ki say birbirine esitse. O zaman ortalama da ayni saylya esit

cikar ve "aralarinda" bir sayi elde edilmez — zaten esit iki sayI arasinda hicbir sayi
yoktur.

Ornek: 1/2 ile 0,5'in ortalamasi yine 0,5'tir.

v Dogru Sonug: a) Ela dogru (payda genisletilerek her zaman bulunur) b) Mert
yanlis; 1/5 ile 2/5 arasinda tam sayi yok c) Sude dogru; yalnizca iki sayi esitse ise
yaramaz
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a a bir tam sayi olmak Uzere
-19/4<a=7/3

esitsizligi veriliyor.
a) a'nin alabilecegi butlin degerleri yaziniz. Kag tanedir?
b) Bu degerlerin toplami kactir?
c) Bu degerlerden mutlak degeri 3'ten kiiclik olmayanlar hangileridir?
d) a'nin alabilecegi en bliyiik ve en kiicuik degerin farki kactir?

e a) Sinirlari ondalik gosterime gevirelim:
-19/4 =-19:4 = -4,75
7/3=7:3=2,333...

Esitsizlik: -4,75 < a = 2,333...

Sol ug "<" oldugu icin —4,75 dahil degildir; ama —4,75'ten blyuk ilk tam sayi —4'tlr ve o
dahildir.
Sag u¢ "=" oldugu icin 2,333... dahildir; ondan ku¢lk ya da esit en buyuk tam sayi 2'dir.
Degerler: -4, -3,-2,-1,0,1,2 - 7 tane
Uc kontrolli: =5 < -4,75 oldugu icin disarida v 3 > 2,333... oldugu icin disarida v

e b) Toplam:
(-4) +(-3)+(-2) + (-1) + 0+ 1+ 2

Kisa yol: =2 ile +2, —1ile +1 birbirini goturur; O toplami degistirmez. Geriye -4 ve -3
kalir:

-4 +(-3) = -7
e c¢) Mutlak degerleri hesaplayalim:

I-4l=4 - [-3[=3-|-2[=2 - [-1[=1-]o[=0 - [1]=1-]2]=2

"3'ten kiglik olmayan" demek 3'e esit ya da 3'ten bliylik demektir:

423 v ve 323v

Kosulu saglayanlar: =4 ve -3 > 2 tane

Dikkat: "kiiglik olmayan" ifadesi esitligi de kapsar; |-3| = 3 bu yiizden listeye girer.
o d) En biiyiik deder: 2 | En kiiclik deger: -4

Fark=2-(-4)=2+4=6
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a (cozlimdiin devami)

Kontrol: Sayl dogrusunda -4 ile 2 arasinda 6 birim vardir v Ayrica (a) sikkindaki listede
7 sayi vardir; bu da aralarindaki 6 birimlik aciklikla tutarlidir (uclar dahil 6 + 1= 7 sayi1).

[ v Dogru Sonuc: a) -4,-3,-2,-1,0,1,2 > 7taneb) -7c) -4ve -3d) 6 ]

m Bir okul takiminda dort kosucunun dereceleri, antrenoriin belirledigi hedef siireyle
karsilastirilmistir. Degerler hedeften sapmayi gosterir: negatif deger hedeften hizli, pozitif
degder hedeften yavas kosuldugu anlamina gelir (birim: dakika).

Ela: -3/4 - Mert: +2/5 - Sude: -0,8 - Kaan: +1/4
a) Sapmalari kiiclikten buyiige siralayiniz.
b) En hizli kosan kimdir? Gerekcelendiriniz.
c) Derecesi hedef siireye en yakin olan kimdir? Kararinizi mutlak degerlerle aciklayiniz.
d) Ela ile Mert'in dereceleri arasindaki fark kac dakikadir?

e a) Hepsini ondalik gosterime gevirelim:
Ela: -3/4 = -0,75 - Mert: +2/5 = +0,4 - Sude: -0,8 - Kaan: +1/4 = +0,25
Negatifler: -0,8 ve -0,75 - isaretsiz 0,8 > 0,75, yon gevrilir - -0,8 < -0,75
Pozitifler: +0,25 < +0,4
Birlestirelim:
-0,8<-0,75< +0,25< +0,4

Sude < Ela < Kaan < Mert

¢ b) Negatif sapma, hedeften hizli kosmak demektir. Sapma ne kadar kiiglikse (sifirdan
negatif yonde uzaksa) kosucu o kadar hizlidir.

Siralamada en kliclk deger -0,8'dir - Sude en hizli kosmustur.

Sude hedefin 0,8 dakika altinda; Ela ise 0,75 dakika altinda kalmistir. 0,8 > 0,75 oldugu
icin Sude daha ¢cok kazanmistir v

¢ c) "Hedefe en yakin" olmak, sapmanin yoniinden bagimsiz olarak sifira en yakin olmasi
demektir - mutlak deger.

|-0,75| =0,75 - |+0,4| = 0,4 - |-0,8| =0,8 - |+0,25| = 0,25

En kl¢Uk mutlak deger 0,25 - Kaan
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a (cozlimdiin devami)

Dikkat: Kaan siralamada Uc¢Ulncu sirada, yani ne en hizli ne en yavastir. "En hizli" (en
kliclk sayi) ile "hedefe en yakin" (mutlak degeri en kliguk) farkl sorulardir ve burada
farkl kisilere ¢ikmistir.

o d) Fark, bUyukten kiguk c¢ikarilarak bulunur:
Mert (+0,4) - Ela (-0,75) = 0,4 + 0,75 = 1,15 dakika

Kesirle de yapilabilir:

2/5-(-3/4) = 2/5 + 3/4

Ortak payda 20: 8/20 + 15/20 = 23/20
23/20 =115 v Iki yol ayni sonucu verdi.

Yorum: Ela, Mert'ten 1,15 dakika (yaklasik 1 dakika 9 saniye) daha hizli kosmustur.

v Dogru Sonugc: a) Sude < Ela < Kaan < Mert b) Sude (-0,8 en kiiciik sapma) c) Kaan
(|+0,25| = 0,25 en kiiciik) d) 23/20 = 1,15 dakika

m a ve b birer rasyonel sayi olmak Uzere Uc iddia ortaya atilmistir:

I. "Bir negatif rasyonel sayinin mutlak degeri, her zaman kendisinden blyuktur."
I1. "Iki negatif rasyonel sayidan mutlak degeri biiyiik olan, sayi olarak kiiciiktir."
III. "a < bise |a| < |b|'dir."

a) L. iddia dogru mudur? Gerekcgelendiriniz.
b) II. iddia dogru mudur? Bir 6rnekle gosteriniz.
c) III. iddia dogru mudur? Dogru degilse karsit 6rnek veriniz ve iddiayi duzeltiniz.

e a)I.iddia DOGRUDUR.

Mutlak deger hi¢bir zaman negatif olamaz; bir uzakligi 6l¢er. Negatif bir sayinin mutlak
degeri ise o sayinin pozitif karsiugidir.

Pozitif bir sayl her zaman negatif bir sayidan buyuk olduguna gore:
la] > a (a negatifken her zaman)
Ornekler: |-3|=3>-3 v - |-1/2|=12>-12v - |-01] =01>-01v

Not: Sifir ve pozitif sayilarda |a| = a'dir; iddia yalnizca negatifler icin "biiyiiktiir" der ve
bu haliyle dogrudur.
o b) II. iddia DOGRUDUR.
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m (cozlimdiin devami)

Mutlak deger, sayinin sifira uzakligidir. Negatif bolgede sifirdan uzaklagsmak sayi
dogrusunda sola gitmek, yani kiiglilmek demektir.

Ornek: -7/2 ile -5/4

|-7/2| = 3,5 ve |-5/4| =1,25

3,5 > 1,25 olduguna gore iddiaya gore —-7/2 < -5/4 olmall.

Kontrol: -3,5 < -1,25 v Dogru.

Baska drnek: |-9] = 9 > |-2| = 2 ve gercekten -9 < -2 v

Bu, negatifler arasinda siralama yapmanin pratik bir yoludur: mutlak degerleri karsilastir,
sonra yonu ters cevir.

c) III. iddia YANLISTIR.

Iddia, isaretleri hesaba katmadan kurulmustur. Mutlak deger isareti sildigi icin siralama
korunmak zorunda degildir.

Karsit ornek: a = -5veb =2

a<bv (-5<2)

Ama |a| =5 ve |[b| = 2 > |a| > |b| x Iddia bozuldu.

Baska karsit drnekler: (-3, 1) - (-7/2,1/2) - (-4, -1) > |-4| = 4 > |-1| = 1iken -4 < -1
Duizeltilmis iddia:

"0 =a<bise |a| < |b|'dir."

Yani iddia yalnizca iki sayi da negatif degilse gecerlidir. Iki sayi da negatifse iliski
tersine doner: a < b < O ise |a| > |b| olur.

v Dogru Sonug: a) I dogru (|a| pozitif, a negatif) b) II dogru (-3,5 < -1,25 iken 3,5 >
1,25) ¢) III yanls; a = -5, b = 2. Dogrusu: "0 = a < b ise |a| < |b|"
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Bir "sayi atolyesi" etkinliginde 6grencilerden, verilen kosullari saglayan rasyonel sayilar
tiretmeleri ve secimlerini gerekgelendirmeleri isteniyor. Her maddede birden ¢ok dogru cevap
olabilir.

Asagidaki kosullarin her biri i¢in istenen sayilari yaziniz ve seciminizi gerekcelendiriniz.
a) -1/2ile -1/3 arasinda bulunan bir rasyonel say1.
b) Mutlak degeri 2/3'ten kiiclik olan, biri pozitif biri negatif iki rasyonel sayi.
c) Kiicukten buyiige siralandiginda ortadaki sayi O olan li¢ rasyonel say!.
d) Sayi siralamasi ile mutlak deger siralamasi tamamen ters olan li¢ sayi.
e) 0,3 ile 1/3 arasinda bulunan bir rasyonel sayi.
e a) Ortak payda 6: -1/2 = -3/6 ve -1/3 = -2/6
Paylar -3 ile -2 arasinda; arada tam sayi yok. Paydayi 12'ye genisgletelim:

-1/2 = -6/12 ve -1/3 = -4/12 > arada -5/12 v

Cevap: -5/12
Kontrol: -0,5 < -0,4166... < -0,333... v
Ortalama yontemiyle de ayni: (-1/2 + (-1/3)) : 2 = (-5/6) : 2 = -5/12 v
« b) |x| < 2/3 kosulu, x'in =2/3 ile 2/3 arasinda olmasi demektir (2/3 ~ 0,667).

Pozitif: 1/2 = 0,5 - |1/2| = 0,5 < 0,667 v

Negatif: -0,6 > |-0,6| = 0,6 < 0,667 v

Cevap: 1/2 ve -0,6 (1/4 ve -1/3 de olur)

Dikkat: -0,8 olmaz; |—0,8| = 0,8 > 0,667'dir. Mutlak deger kosulu, sayinin isaretine degil
sifira uzakligina sinir koyar.

e ¢) Ortadaki sayinin 0 olmasi icin, U¢ sayidan biri negatif, biri O, biri pozitif olmaldir.

Cevap: -3/4,0,5/8
Siralama: -3/4 = -0,75 <0< 0,625 = 5/8 v Ortadaki 0 v

Baska cevaplar: (-2, 0,1/2) - (-01,0,7) - (-5/3, 0, 1/100)
Negatifin ve pozitifin blyukligu 6nemli degildir; isaretleri yeterlidir.

e d) "Tamamen ters" olmasi i¢in sayilar siralandik¢ca mutlak degerlerinin kligiilmesi
gerekir. Bu, U¢ sayinin da negatif olmasiyla saglanir; ¢clinki negatiflerde sifirdan
uzaklasmak sayiyi kucgultdr.

Cevap: -5, -2, -1
Sayi siralamasl: -5 < -2 < -1
Mutlak degerler: |-5| =5, [-2| =2, |-1 =1 5>2>1+v Tam ters.
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G (¢c6zlimiin devami)

Baska cevaplar: (-3/2, -1, -1/4) - (-10, -4, -0,5)

Listeye bir pozitif sayi girerse iliski bozulur; 6rnegin (-5, =2, 3) icin mutlak degerler 5, 2,
3 olur ve ters sira bozulur.

o e) Once iki saylyl da ondalik gdsterime cevirelim:

0,3 = 0,300 ve 1/3 = 0,333...

Aralik: 0,300 < x < 0,333...
Bu aralikta 0,31; 0,32 ; 0,33 sayilarinin hepsi bulunur.

Cevap: 0,32 = 32/100 = 8/25
Kontrol: 0,3 < 0,32 < 0,3333... v

Not: 0,3 ile 1/3 birbirine ¢ok yakin iki sayidir ama esit degildir; aralarinda yine sonsuz
rasyonel sayi bulunur.

v Dogru Sonug: a) -5/12 b) Ornegin 1/2 ve -0,6 c) Ornegin -3/4, 0, 5/8 d) Ornegin
-5, -2, -1 (hepsi negatif) e) 0,32 = 8/25
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