Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

KONU ANLATIMLI SORU COZUMLERI

Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma
ve Siralama

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gosterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.

p
Kesir ve ondalik gosterimi karisik verilen sayilari siralama

-3/4 - 06 - -1/2 - 5/8 - -0,7
sayilari veriliyor.
a) Sayilari klicuikten buylige siralayiniz.
b) Siralamanizi say1 dogrusundaki konumlarla agiklayiniz.
c) Bu sayilarin mutlak degerlerini kiiciikten biiyiige siralayiniz. Iki siralama ayni mi?
a Ortak bir gosterime gegir
Kesirler ve ondalik gosterimler karisik verilmis. En pratik yol hepsini ondalik gosterime
gevirmektir:
-3/4 = -0,75
06=0,6
-1/2 =-0,5
5/8 = 0,625
-0,7=-0,7
© Onceisarete gore ayir
Her negatif sayi, her pozitif sayidan klguktur. Bu ylizden 6nce iki gruba ayiririz:
Negatifler: -0,75 - -0,5 - -0,7
Pozitifler: 0,6 - 0,625
Bu ayrim, bes sayiyi tek tek karsilastirma yukinud hemen hafifletir.

Q Gruplari kendi icinde sirala
Negatifler: Isaretsiz halleri 0,75 > 0,7 > 0,5'tir. Yon cevrilir:
-0,75<-0,7<-0,5
Pozitifler: Onda birler esit degil: 0,600 ile 0,625 - ylizde birlere bakilir: 0 < 2
0,6 < 0,625
Birlestirelim:
-0,75<-0,7<-0,5<0,6<0,625
Yani: -3/4<-0,7<-1/2<0,6 <5/8
O b) Sayi dogrusuyla acikla
Sayi dogrusunda soldan saga: -0,75--0,7--0,5-0-0,6 - 0,625
-3/4 sifirdan en uzak negatiftir, bu yizden en solda ve en kliguktiir. 5/8 = 0,625
sifirdan en uzak pozitiftir, bu ylizden en sagda ve en buyuktir.
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Kesir ve ondalik gosterimi karisik verilen sayilari siralama (devam)
© c) Mutlak degerleri sirala

|-3/4|=0,75 - |06/ =0,6 - |-1/2| =0,5 - |5/8| =0,625 - |-0,7| =0,7

Kiiciikten biyiige: 0,5 < 0,6 < 0,625 < 0,7 < 0,75

|-1/2] <|o,6] < [5/8] <|-0,7] < |-3/4]

Hayir, ayni degil. Sayi siralamasinda en kuiglik olan -3/4, mutlak deger siralamasinda
en bliyuktiir. Mutlak deger isareti siler ve yalnizca sifira uzakligi élcer.

Sonug: a) -3/4<-0,7<-1/2<0,6 <5/8c) |-1/2| <|0,6| < |5/8] < |-0,7| <|-3/4] —
iki siralama farkudir.

Dikkat: Karisik gosterimli sayilarda once hepsini tek bir gosterime cevir; sonra isarete
gore ikiye ayir. Iki adim isi yariya indirir.

. J

p
Paydalari esitleyerek siralama ve yontem secimi

5/6 - 3/8 - 5/12 sayilari veriliyor.
a) Sayilari paydalari esitleyerek kiiclikten buyuge siralayiniz.
b) Ayni siralamayi ondalik gosterime cevirerek dogrulayiniz.
c) Bu U¢ sayiicin 0, 1/2 ve 1'e yakinuk yontemi tek basina yeterli olur muydu?
@ a) Ortak paydayi bul
Paydalar 6, 8 ve 12'dir. Ortak katlarinin en kictgu:
6=2-3-8=2%-12=2%-3
EKOKI(6, 8,12) =2°-3 =24
© Her kesri 24 paydali yaz
5/6 = payda 4 ile carpilir - 20/24
3/8 = payda 3 ile carpilir - 9/24
5/12 - payda 2 ile carpiir - 10/24
Paydalar esit olduguna gore payi kugiik olan kucuktur:
9<10< 20
9/24 <10/24 < 20/24

3/8<5/12<5/6

© b) Ondalik gosterimle dogrula
3/8 = 0,375
5/12 = 0,41666... = 0,416
5/6 = 0,8333... = 0,83
0,375 < 0,4166... < 0,8333... v
Ayni siralama cikti.
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Ve

Paydalan esitleyerek siralama ve yontem secimi  (devam)

Not: 5/12 ve 5/6'nin ondalik gdsterimleri devirlidir (paydalarinda 3 var); bu ylzden bu
soruda payda esitleme yontemi daha kesin sonug verir.

@ c) Referans yontemini degerlendir
» 3/8 - paydanin yarisi 4; pay 3, ona yakin - 1/2'ye yakin (biraz altinda)
* 5/12 - paydanin yarisi 6; pay 5, ona yakin - 1/2'ye yakin (biraz altinda)
* 5/6 - pay 5, payda 6'ya yakin - 1'e yakin
5/6'nin en blyuk oldugu hemen goérulir v Ama 3/8 ile 5/12 ayni bolgeye diistyor;
referans yontemi bu ikisini ayiramaz.
Sonugc: Tek basina yeterli olmazdi. Referans yontemi sayilar farkli bolgelere

dusttiginde hizli bir eleme sadglar; ayni bolgedekiler icin payda esitleme ya da ondaliga
gevirme gerekir.

Sonug: a) 3/8 < 5/12 < 5/6 b) 0,375 < 0,416 < 0,83 v c) Hayir; 3/8 ile 5/12 ayni
bolgeye diistiigii icin ayrilamazdi.

Dikkat: Ortak paydayi bulmak igin paydalarin EKOK'unu al; rastgele blylk bir sayi
secmek islemleri gereksiz buyutur.

~N

~

iki rasyonel sayi arasinda sayi belirleme ve tam sayilari sayma

-13/2 ile —4,5 sayilari veriliyor.
a) Bu iki say1 arasinda bulunan iki farkli rasyonel sayi yaziniz.
b) Bu iki say1 arasinda ka¢ tam sayi vardir? Yaziniz.
c) Arada kac tane rasyonel sayi vardir? Gerekcelendiriniz.
0 Sayilari ayni gosterime getir
-13/2=-13:2=-6,5
-45=-45
Aralik: -6,5<x< -4,5
Sayi dogrusunda -6,5 solda, -4,5 sagdadir.
© a) Arada iki rasyonel sayi bul
Araligin icinde kalan herhangi iki sayi segilebilir:
-6 (kesir olarak -6/1)
-1/2=-5,5
Kontrol: -6,5<-6<-45v ve -65<-55<-45v
Istersek ortalama da alabiliriz:
(-6,5+ (-4,5) :2=-11:2 = =55 v Ayni saylya ulastik.
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iki rasyonel sayi1 arasinda sayi belirleme ve tam sayilari sayma

(devam)

Q b) Aradaki tam sayilar say
-6,5 ile —4,5 arasindaki tam sayilari sayl dogrusundan okuyalim:

-65<-6<-5<-45
Aradaki tam sayilar: -6 ve =5 > 2 tane

Dikkat: -4 araligin disindadir, ginki -4 > -4,5'tir. Negatiflerde "daha buyUk" olanin
sagda oldugunu unutma.

O c) Aradaki rasyonel sayi sayisi
Arada sonsuz sayida rasyonel sayi vardir.
Gerekcge: Buldugumuz her sayi, uclarla yeni araliklar olusturur ve her yeni aralikta yine
ortalama alinabilir:
-6,5ile —-5,5'in ortalamasl -6
-6,5 ile —6'nin ortalamasi -6,25
-6,5ile —6,25'in ortalamasi —-6,375

Bu islem hi¢bir zaman bitmez; her adimda yeni bir rasyonel sayi elde edilir. Farkl iki
rasyonel sayi arasinda her zaman sonsuz ¢coklukta rasyonel sayi vardir.

Sonug: a) Ornegin -6 ve -11/2 = -5,5 b) 2 tane (-6 ve -5) c) Sonsuz tane; her aralikta
ortalama alinarak yenisi bulunabilir.

Dikkat: Araligin uclarindaki sayilar araliga dahil degildir; "<" ile "<" farkini soruda
mutlaka isaretle.

. J

p
Esitsizligi saglayan tam sayilan belirleme

a) a bir tam say1 olmak lizere -7/2 < a < 11/4 olduguna gore a'nin alabilecedi biitiin
degerleri yaziniz.

b) Bu degerlerin toplami kactir?

c) Bu degerlerden mutlak degeri en buyiik olani hangisidir?

d) b bir tam sayi olmak lizere b < |-9/4| olduguna gére b en fazla kactir?

o a) Sinirlari ondalik gosterime cevir
-7/2=-7:2=-3,5
M/4=1:4=2,75
Esitsizlik: -3,5<a< 2,75

a bir tam sayi1 olduguna gore, bu araliktaki tam sayilari yazalim:
-3,-2,-1,0,1,2 - 6 tane
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AN LUY Y Esitsizligi saglayan tam sayilari belirleme (devam)

Uc kontrolli: -4 < -3,5 oldugu icin disarida kalir v 3 > 2,75 oldugu icin disarida kalir v
© b) Degerlerin toplami

(=3) +(-2) + (-1) + 0 +1+2

Kisa yol: -2 ile +2 ve -1 ile +1 birbirini goturur, O da toplami degistirmez. Geriye yalnizca

-3 kalir.

Toplam = -3
© c) Mutlak degeri en bilyiik olan

Mutlak degerleri hesaplayalim:

I-3l=3 - [|-2[=2 - [-1[=1-]o[=0 - [1]=1-]2[=2

En blyUk mutlak deger 3'tur ve bu deger a = —3'e aittir.

Dikkat: a = -3 ayni zamanda listenin en kii¢lik sayisidir. Sifira en uzak olmak,
negatiflerde en kliguk olmak demektir.

@ d) Mutlak degerli sinir
Once mutlak degeri hesaplayalim:
|-9/4| =9/4=9:4=2,25
Esitsizlik: b < 2,25
b bir tam sayi olduguna gore 2,25'ten kli¢uk en buyuk tam sayi:
b=2
Kontrol: 2 < 2,25 v ve 3 > 2,25 oldugu i¢in 3 olamaz v

Not: Burada mutlak deger, siniri pozitif yapti. E§er soru b < -9/4 olsaydi sinir -2,25
olurdu ve cevap b = -3 ¢ikardi — mutlak deger parantezi sonucu tamamen degistirir.

[ Sonug:a) -3,-2,-1,0,1,2b) -3 c)a=-3 (mutlakdegeri3)d) b=2 ]

Dikkat: Esitsizlik sinirlari kesir ya da mutlak degerliyse dnce ondalik gdsterime cevir;
araligin hangi tam sayilari kapsadigi o zaman dogrudan gorundr.
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