Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

KONU ANLATIMI - CEVAPLI

Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma
ve Siralama

Kazanimlar: MAT.7.1.4. Tam sayilari ve rasyonel sayilari karsilastirabilme, siralayabilme ve iki rasyonel sayi arasinda
farkli rasyonel sayilar belirleyebilme

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gdsterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.

§ Tam Sayilarda Karsilastirma ve Siralama

Tam sayilari karsilastirmanin dort temel kurali vardir:

1. 0, biitiin negatif tam sayilardan buiyiik, bitin pozitif tam sayilardan kiicukttir.
2. Her pozitif tam sayi, her negatif tam sayidan buyuktur.

3. Pozitif tam sayilar sifirdan uzaklastikca biiytir.

4. Negatif tam sayilar sifirdan uzaklastik¢a kugculir.

€D 1.kural: -2<0 - 0<+3 - -2<0<+3
2. kural: +9 > -7 - -4 < +5 (sayilarin buyuklugine bakmaya gerek yok, isaret
yeter)
3.kural: +3 < +5 - +2 > +1
4.kural: -9 < -2 - -5> -8 (9 > 2 olmasina ragmen -9 daha kiiglktir)

Butun bu kurallar tek bir cimlede toplanabilir:

Yatay sayi dogrusu lizerindeki herhangi bir tam sayi, solundaki tam sayilardan biiylik;
sagindaki tam sayilardan kiicuktur.

Yani sayl dogrusunda soldan saga gidildik¢e sayilar buyiir. Karsilastirmada tereddiide
dusersen iki saylyl sayl dogrusuna yerlestir; hangisi sagdaysa o buyuktur.

-9 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3

-9 ile +3 arasindaki sayi dogrusunda -8, -5, 0 ve +2 sayilari isaretlenmistir. Soldan saga gidildik¢e sayilar biydr; bu
ylizden siralama -8 < -5 < 0 < +2 bi¢imindedir.
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m Yukaridaki dogruda isaretli sayilar -8, =5, 0 ve +2'dir. Soldan saga okuyunca
siralama dogrudan cikar:
-8<-5<0<+2

Dikkat: 8 > 5 olmasina ragmen -8 < -5'tir. Negatiflerde sayi bliyuidiik¢e deger
kliculur.

Sik yapilan hata — mutlak degerle sayiyi karistirmak.
|-6], |+5| ve |-2| sayilarini siralayalim. Once mutlak degerler hesaplanir:
|-6| =6 |+5| =5 |-2| =2
2 < 5 < 6 oldugundan |-2| < |+5| < |-6]|'dr.

Ama sayilarin kendileri siralansaydi -6 < -2 < +5 olurdu. Iki siralama birbirinin
tersi bile olabilir; soruda mutlak deger mi sayl mi istendigine dikkat et.

8 Rasyonel Sayilarda Karsilastirma — Payi ya da Paydayi Esitleme

Paydalari esit pozitif iki rasyonel sayidan payi buyuk olan daha buyuktar.

Paylari esit pozitif iki rasyonel sayidan paydasi biiyiik olan daha kiiciiktiir. (Ayni biitiin
daha ¢ok parcaya bdélunirse bir parga kugulur.)

CID Paydalar esit: 7/6 > 5/6 - 8/11> 6/11
Paylar esit: 1/2 > 1/3 - 3/7 > 3/10

Ikinci satirdaki ters iliskiyi somutlastiralim: bir pastayi 2 kisiye bélersen herkese
yarim, 3 kisiye bdlersen ugte bir duser. Payda buyudukce pay sabitken dilim
kucdllr.

Paylari da paydalari da esit olmayan sayilarda, 6nce sadelestirme ya da genisletme ile biri
esitlenir. Hangisini esitleyecegin sana kalmistir; genellikle daha kolay olani segilir.

m 3/4ile 6/5: Paylar esitleyelim. 3/4'U 2 ile genigletelim > 6/8.
Artik paylar esit (6); paydasi biliylik olan kiicUktir: 8 >5 - 6/8 < 6/5
Yani 3/4 < 6/5

7/15 ile 2/5: Paydalari esitleyelim. 2/5'i 3 ile genisletelim = 6/15.
Paydalar esit (15); payi blyik olan blyktir: 7 > 6 = 7/15 > 6/15
Yani 7/15 > 2/5

-4/15 ile —-2/11: Paylari esitleyelim. -2/11'i 2 ile genisletelim - -4/22.
Negatiflerde paydasi buyuk olan daha buyuiktir: -4/22 > -4/15
Yani -2/11 > -4/15
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Sik yapilan hata: Genisletirken yalnizca birini carpmak. 2/5'i 3 ile genisletirken hem
pay1 hem paydayi carpmalisin = 6/15. Yalnizca paydayi carpip 2/15 yazarsan
bambaska bir sayi elde edersin ve karsilastirma yanlis ¢ikar.

8 Diger Iki Yol: Ondalik Gosterim ve Referans Noktalari

1. yol — Ondalik gosterime gevirme. Iki sayi da ondalik gésterime cevrilir ve basamak
basamak karsilastiriir. Paydalar birbirinden ¢cok uzaksa en pratik yoldur.

CE amite 3/8:

4/1 = 0,36 = 0,3636...
3/8 = 0,375

Onda birler esit (3), ylizde birlere bakalim: 7 > 6
0,375 >0,3636... > 3/8 > 4/1

Bu iki sayly ortak paydaya (88) getirmek ¢ok daha uzun sirerdi.

2.yol—0, 1/2 ve 1'e yakinlk. Her sayinin bu u¢ referans noktasindan hangisine yakin
oldugu belirlenir. Sayilar farkli bélgelere dlsliyorsa siralama hi¢ hesap yapmadan cikar.

Olgiit basittir: pay, paydanin yarisindan ¢ok kiigiikse sayi 0'a; yarisina yakinsa 1/2'ye;
paydaya yakinsa 1'e yakindir.

m 5/9, 3/20 ve 12/13 sayilarini siralayalim.

* 3/20 - paydanin yarisi 10; pay 3, ondan ¢ok kliclk - 0'a yakin
e 5/9 > paydanin yarisi 4,5; pay 5, ona ¢cok yakin - 1/2'ye yakin
* 12/13 - pay 12, payda 13'e ¢ok yakin - 1'e yakin

0 <1/2 < 1olduguna gore siralama:
12/13 > 5/9 > 3/20

Kontrol (ondalikla): 12/13 ~ 0,92 - 5/9 =~ 0,56 - 3/20=0,15 v

Durum En Uygun Yontem Ornek
Paydalar zaten esit Paylari karsilastir 7/6 >5/6
Paylar zaten esit Paydasi buiyuk olan kli¢uktir 3/7 >3/10
Bir payda digerinin kati Kuglk paydayi genislet 7/15ile 2/5 - 6/15
Bir pay digerinin kati Kucuk payi genislet 3/4ile 6/5 > 6/8
Paydalar birbirinden ¢ok uzak Ondalik gosterime gevir 4/1ile 3/8
Sayilar belirgin bicimde farkli bélgelerde 0-1/2 - 1referansi 3/20, 5/9, 12/13
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8 Negatif Rasyonel Sayilarda Siralama

Negatif rasyonel sayilar karsilastiriirken iki adim izlenir:

1. Once isaretler dikkate alinmadan karsilastirma yapilir.
2. Sonra karsilastirma sembolliniin yénu ters gevrilir.

Nedeni basittir: sifirdan uzaklasan bir negatif sayi kiigiillir. Isaretsiz halde biiyiik olan,
isaretli halde kuclk olur.

CDd -7/6ile -1/6:
Isaretsiz: 7/6 > 1/6
Yon cevrilir: =7/6 < -1/6

-1/2ile -1/4:
Isaretsiz: 1/2 > 1/4 (paylar esit, paydasi kiiciik olan biiyiik)
Yon cevrilir: =1/2 < -1/4

-6/20ile -6/5:
Isaretsiz: 6/20 < 6/5
Yon cevrilir: =6/20 > -6/5

-4 ile +1 arasindaki sayi dogrusu, her birim 2 es parcaya béliinmiistiir. Isaretli sayilar soldan saga -3, -2 tam 1/2 ve
-2'dir. Soldan saga gidildik¢e deger buyltdugu icin siralama -3 < -2 tam 1/2 < -2 bicimindedir.

Sayi dogrusu, negatiflerdeki butlin teredditleri ortadan kaldirir:

Yatay sayl dogrusunda soldan saga gidildikce sayilar bliyur, sagdan sola gidildikgce kligulir.
Dikey sayi dogrusunda ise asagidan yukariya gidildikge buyur, yukaridan asagiya gidildikge
kacaldr.

Yukaridaki dogruda -3, -2,5 ve -2 sayilari bu sirayla soldan saga dizilmistir:
-3/1<-2tam1/2<-2/1

Ve

Sik yapilan hata: Isaretsiz karsilastirmayi yapip yonii cevirmeyi unutmak. "7/6 >
1/6, o halde -7/6 > -1/6" demek en sik gorilen yanlistir.
Kontrol yontemi: iki saylyi da sayl dogrusuna yerlestir. -7/6 = =117 ve -1/6 = -0,17;
-1,17 daha soldadir, yani daha kuguktur v
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8 iki Rasyonel Sayi Arasinda Rasyonel Sayi Belirleme

Herhangi farkl iki rasyonel sayi arasinda her zaman en az bir rasyonel sayi bulunur.
Dahasi, arada istedigin kadar cok rasyonel sayi bulabilirsin; ¢linki buldugun her yeni say!,
komsulariyla yeni araliklar olusturur.

Yontem: iki sayinin paydalari esitlenir; paylar arasinda tam sayi kalmiyorsa daha da
genisletilir.

11/4 12/4 13/4

T S S S

0 ile 2 arasindaki sayi1 dogrusu, her birim 4 es parcaya boliinmdistdr. 1ile 2 tam sayilari arasina 1tam 1/4, 1tam 2/4
ve 1tam 3/4 olmak lizere Ug¢ farkli rasyonel sayi yerlestirilmistir.

m 1ile 2 arasinda li¢ rasyonel sayi: Sayi dogrusunda 1ile 2 arasi 4 es parcaya
bolindr. Bolme noktalari:
2 - 12 - 14
Daha ¢ok sayi istenirse aralik 10, 100 es parcaya da bolunebilir.

m -5/6 ile —1/2 arasinda bir rasyonel sayi:
Paydalari esitleyelim; 6 ile 2'nin ortak katlarindan en ki¢ugu 6'dir:
-5/6 ve -1/2 = -3/6

Paylar -5 ile -3 arasindadir; arada —4 vardir:
-4/6 = -2/3
Kontrol: =5/6 < -4/6 < -3/6 v

CId -1/3ile -1/4 arasinda bir rasyonel sayi:
Ortak paydalarin en kigugu 12'dir:
-1/3 = -4/12 ve -1/4 = -3/12

Paylar -4 ile -3 arasinda; arada tam sayi yok. Bu durumda paydayi bir kat daha
genisletiriz — 6rnegin 24:
-1/3 = -8/24 ve -1/4 = -6/24

Artik arada =7 var:
-7/24
Kontrol: —8/24 < -7/24 < -6/24 v

Bazen paydalari ortak katlarin en kii¢tligline degil, bir sonrakine esitlemek isi
kolaylastirir.
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Kestirme yol — ortalama alma. Iki sayinin toplaminin yarisi her zaman ikisinin tam
ortasindadir ve dolayisiyla aralarindadir:

-1/3ile =1/4igin: (-1/3 + (-1/4)) : 2 = (-4/12 - 3/12) : 2 = (-7/12) : 2 = -7/24

Ayni sonu¢ v Bu yontem her zaman ise yarar ve paydayi ne kadar genisletecegini diisinmeni
gerektirmez.

Sik yapilan hata: "Paylar arasinda tam sayi yoksa arada rasyonel sayi yoktur"
sanmak. Bu kesinlikle yanlstir. Farkli iki rasyonel sayi arasinda sonsuz sayida
rasyonel sayi vardir; yalnizca paydayi yeterince genisletmen gerekir.

Tek istisna: iki sayI esitse aralarinda hicbir sayi yoktur.

-

§ Etkinlikler

r N

Asagidaki ifadelerden dogru olanlarin yanina "D", yanlis olanlarin yanina
"Y" yaziniz.

a) D Her pozitif tam sayi, her negatif tam sayidan buyuktar.

b) Y Negatif tam sayilar sifirdan uzaklastikga baydar.

c) D -9 < -2'dir.

d) Y Paylari esit iki pozitif rasyonel sayidan paydasi buyik olan daha buyuktdr.
e) D Paydalari esit iki pozitif rasyonel sayidan payi buyuk olan daha buyuktar.
f) v “1/2 > -1/4'tdr.

g) D Yatay sayl dogrusunda soldan saga gidildikgce sayilar buydr.

h) D Farkl iki rasyonel sayl arasinda sonsuz sayida rasyonel sayi vardir.

1) Y Sayilarin siralamasi ile mutlak degerlerinin siralamasi her zaman aynidir.

. Negatif rasyonel sayilar karsilastirilirken dnce isaretsiz karsilastirilir, sonra yon ters
~ cevrilir.

. Paydalari esitlendiginde paylar arasinda tam sayi kalmiyorsa arada rasyonel say
~ yoktur.

k) D Iki rasyonel sayinin ortalamasi her zaman o iki sayinin arasindadir.

7. Sinif - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama - Matematik Sinifim - busehoca.com Sayfa6/8



Konu Anlatimi - Cevapli - Tam Sayilarda ve Rasyonel Sayilarda Karsilastirma ve Siralama

7. Sinif Matematik

p
Asagidaki tabloda bos birakilan yerleri doldurunuz. "Yontem" siitununa
kullandiginiz karsilastirma yolunu yaziniz.

~N

1.Say1 | 2.Sayi Yontem Sembol (<, > yada =)
719 5/9 Paydalar esit - payi buylik olan buyiik >
a/7 am Paylar esit > paydasi kiiclik olan buyiik >
3/5 7/10 Paydayi esitle: 3/5 = 6/10 <
~2/3 _3/4 Paydayi esitle: —8/(;Ie2v¥re -9/12, sonra yon S
0,45 9/20 Ondaliga cevir: 9/20 = 0,45 =
2/13 11/12 Referans: 2/13 sifira, 11/12 bire yakin <
-5/8 -0,6 Ondaliga c¢evir: -5/8 = -0,625 <

d) 3/8....0375 = (3/8=375/1000 =
e -12... -6/5 = (-6/5=-1,2)
f) 5/9....05 = (0,5=5/9)

0,375)

yaziniz.
a) -15..... -8 < (negatiflerde sifirdan uzak olan kiicuiktiir)
b) [-15] .....|-8] > (15 > 8; mutlak deger isareti siler)

g) -03.... -1/3 > (-1/3 = -0,333...; -0,3 sifira daha yakin)
h) 11/13 ..... 4/9 > (11/13 bire yakin, 4/9 yarima yakin)

1) -9/4 ... -2,3 > (-9/4 = -2,25; -2,25 > -2,3)

i) |-4/5....0,8 = (|-4/5| =4/5=0,8)

Asagidaki noktali yerlere "<", ">" ya da "=" sembollerinden uygun olani

c) -7/10 ... -7/15 < (paylar esit; isaretsiz 7/10 > 7/15, yon cevrilir)

kullandiginizi da yaziniz.

a) 1/3,1/5,1/4 Paylar esit > paydasi
buytk olan kuglik: 1/5<1/4 <1/3

c) 5/6, 3/8,5/12 Ortak payda 24 >

-16/30, -12/30, -21/30 > -7/10 <
-8/15< -2/5

20/24,9/24,10/24 > 3/8 < 5/12<5/6

e) -8/15,-2/5,-7/10 Ortak payda 30 >

b) 7/8,3/8,15/8 Paydalar esit - payi
klicuk olan kiicuk: 3/8 <7/8 <15/8

-4/9, 2/3, -1tam 1/6 Ortak payda 18
- -8/18,12/18, -21/18 -» -1tam 1/6 <

d)

-4/9<2/3

0,4,2/5,0,45,9/25 Hepsini ondaliga
cevir:0,4;0,4;0,45;0,36 > 9/25<

0,4 = 2/5< 0,45

Asagidaki sayilari kiiclikten buyuge dogru siralayiniz. Hangi yontemi

devami >
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Asagidaki sayilari kiicikten bliyuge dogru siralayiniz. Hangi

yontemi kullandiginizi da yaziniz. (e

g) -3,-2,5,-18/5, -11/4 Ondalga
cevir: -3;-2,5;-3,6;-2,75 > -18/5
<-3<-1M/4<-2,5

- J

~

Asagidaki kosullar1 saglayan sayilari bulunuz ve se¢iminizi
gerekcelendiriniz. Cogu maddede birden cok dogru cevap vardir.

a) 1/4ile 1/3 arasinda bulunan bir rasyonel sayi. Ortak payda 12 - 3/12 ve 4/12, arada
tam sayi1 yok. 24'e genislet > 6/24 ve 8/24 - arada 7/24 v (Ortalama da ayni sonucu
verir: (1/4 +1/3) : 2 = (7/12) : 2 = 7/24)

b) -2/5ile -1/5 arasinda bulunan iki farkli rasyonel sayi. Paydayi 10'a genislet - -4/10
ve -2/10 - arada -3/10 v. 20'ye genislet > —-8/20 ve -4/20 -» -7/20, -6/20, -5/20
da olur.

c) x bir tam sayi olmak lizere -11/3 < x < 5/2 kosulunu saglayan bitun x degerleri. =11/3 =
-3,666...ve5/2=2,5>xe{-3,-2,-1,0, 1, 2} > 6 tane. Toplamlari —3'tiir.

d) Mutlak degeri 3/4'ten kiiciik olan iki farkli negatif rasyonel sayi. |x| < 3/4 = 0,75 ve x
negatif > -0,75 < x < 0. Ornegin -1/2 = -0,5 v ve -0,7 v (-1/4, -2/3 de olur; -0,8
olmaz ciinkii |-0,8| = 0,8 > 0,75)

e) Sayi siralamasinda en kligik oldugu halde mutlak degeri en blyuk olan bir sayi iceren
ticli. Ornegin -5, 1, 3 - siralama -5 < 1< 3 (en kiiciik -5); mutlak degerler 5, 1, 3 (en
buyiik 5 yine -5'e ait) v Bu, listedeki tek negatif sayi sifirdan en uzak oldugunda hep
gerceklesir.

f) 1ki rasyonel sayi yazip aralarindaki sayiyl ORTALAMA y&ntemiyle bulunuz ve sonucun
gercekten arada oldugunu gosteriniz. Ornedin 2/7 ile 3/7: ortalama = (2/7 + 3/7) : 2 =
(5/7) : 2 =5/14. Kontrol: 2/7 = 4/14 ve 3/7 =6/14 > 4/14 < 5/14 < 6/14 v

§ Konu Ozeti

Tam sayilarda her pozitif her negatiften buyuktur; pozitifler sifirdan uzaklastikgca
buyur, negatifler sifirdan uzaklastik¢ca kugtllir. Tek cumlelik kural: sayl dogrusunda
soldan saga gidildikce sayilar bliylr. Rasyonel sayilarda paydalar esitse payi
blyuk olan, paylar esitse paydasi kliglik olan blyuktur; esit degilse
genisletme/sadelestirme ile biri esitlenir. Paydalar birbirinden ¢ok uzaksa ondalik
gosterime cevirmek, sayilar belirgin bicimde farkli bolgelerdeyse 0-1/2 - 1
referansi daha hizlidir. Negatiflerde once isaretsiz karsilastir, sonra yonti ters
cevir. Son olarak farkli iki rasyonel sayi arasinda sonsuz rasyonel sayi vardir;
paydayi genisleterek ya da ortalama alarak istedigin kadarini bulabilirsin. Sayi
siralamasi ile mutlak deger siralamasi ayni sey degildir — soruda hangisinin
istendigini her zaman isaretle.
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