Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

KONU ANLATIMLI SORU COZUMLERI

Tam Sayilarla Toplama ve Cikarma Islemleri

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gdsterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.

Gluin icindeki sicaklk degisimlerini tam sayilarla izleme

Bir dag evinde sabah saat 06.00'da dlciilen sicaklik =7 °C'dir. Oglene kadar sicaklik 12
derece artmis, aksamustu 5 derece dliismus, gece ise 9 derece daha dliismustur.

a) Oglen sicakligi kac derecedir?

b) Aksamuistu sicaklgi kag derecedir?

c) Gece sicakligi ka¢ derecedir?

d) Sabahtan geceye kadar sicaklik ne kadar degismistir?

© a) Artis > toplama
Sabah sicakligi =7 °C. Artis pozitif bir sayiyla gosterilir:

(=7) + (+12)

Isaretler farkli > mutlak degerlerin farki alinir: 12 -7 = 5
|+12| > |-7| oldugundan isaret "+"

Oglen sicakligi = +5°C

© Db) Disiis - cikarma
Dusus, cikarma ile gosterilir:
(+5) - (+5)
Cikarmay! toplamaya cevirelim: (+5) + (-5)
Ters isaretli ve mutlak degerleri esit - toplam O
Aksamistu sicakligi = 0 °C
© c) ikinci diisiis
0-9=0+(-9)=-9°C
(O toplama isleminin etkisiz elemanidir; sonucu dedistirmez.)
Gece sicakligi = -9 °C
@ d) Toplam degisim
Degdisim, son degerden ilk deger cikarilarak bulunur:
Degisim = (gece) - (sabah) = (-9) - (-7)
Cikarmayi toplamaya cevirelim: (-9) + (+7)
Isaretler farki > 9 -7 =2, isaret "-" > -2
Sicaklik glin boyunca 2 derece dusmiistiir.
ikinci yol (degisimleri toplayarak):
(+12) + (-5) + (-9) = (+12) + (-14) = =2 v Ayni sonug.

Mantik kontrolU: 7 derece eksiden baslayip 12 derece isindiysa sifiri ge¢cmesi beklenir v
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'd ~\
AV LURY Glin icindeki sicaklik degisimlerini tam sayilarlaizleme (devam)

Not: Sicaklik guin iginde +5 °C'ye kadar ¢ikmis olsa da, net degisim yalnizca baslangi¢
ve bitis degerlerine bagudir.

[ Sonugc: a) +5°C b) 0 °C c¢) -9 °C d) 2 derece diismiistiir (-2) J

Dikkat: "Ne kadar degisti" sorusu her zaman son deger - ilk deger ile hesaplanir;
sonucun isareti artis mi azalis mi oldugunu soyler.

B
Toplama isleminin 6zellikleriyle hizli hesap

(-23) + (+41) + (+23) + (-11) + (+11) toplamini hesaplayiniz.
a) Islemi sirayla yapmadan, 6zelliklerden yararlanarak hesaplayiniz.
b) Hangi 6zellikleri hangi adimda kullandiginizi yaziniz.
c) Islemi bastan sona sirayla yapsaydiniz ayni sonucu bulur muydunuz? Kontrol ediniz.
@ a) Birbirini gétiirecek sayilar bul
Toplananlara bakalim: =23 ile +23 birbirinin tersi; =11 ile +11 birbirinin tersi. Geriye +41
kaliyor.
Sayilarin yerlerini degistirip esleri yan yana getirelim:
= [(-23) + (+23)] + [(-11) + (+11)] + (+47)
=0+ 0+ (+41)
= +41
© b) Kullanilan 6zellikler
1. Degisme o6zelligi: Sayilarin yerlerini degistirerek esleri yan yana getirdik.
(=23) + (+417) + (+23) + (=11) + (+11) = (-23) + (+23) + (-11) + (+11) + (+41)
2. Birlesme 6zelligi: Hangi ikilinin 6nce toplanacagdini biz segtik ve kdseli parantezlerle
grupladik.
= [(-23) + (+23)] + [(-11) + (+11)] + (+47)
3. Ters eleman 6zelligi: Her grup sifir verdi.
=0+ 0+ (+41)
4. Etkisiz eleman o6zelligi: Sifirlar sonucu degistirmedi.
= +41
e c) Sirayla hesaplayarak dogrula
(-23) + (+41) = +18 (isaretler farkli, 41 - 23 = 18, isaret +)
(+18) + (+23) = +41 (isaretler ayni)
(+41) + (-11) = +30 (41 -11= 30, isaret +)
(+30) + (+11) = +41
Evet, ayni sonuc: +41 v
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'd N\
(ZYANNELLTFS Toplama isleminin 6zellikleriyle hizli hesap (devam)

Ama dort ayri islem gerekti ve her birinde isaret karari vermek zorunda kaldik.
Ozellikleri kullanan yol tek adimda bitti ve hata riski cok daha diisiik.
@O Genelders

Toplama isleminin ozellikleri yalnizca ezberlenecek kurallar degil, islem kisaltan
araclardir. Uzun bir toplam gérduginde dnce suna bak:

e Birbirinin tersi olan sayilar var mi? - Onlari eslestir, sifir yap.
o Ayni isaretli sayilar var mi? = Onlari bir arada topla.

Ornegin (-5) + (+8) + (-3) + (+2) isleminde negatifler ve pozitifler ayri toplanir:
[(=5) + (=3)] + [(+8) + (+2)] = (-8) + (+10) = +2

Sonug: a) +41b) Degisme - birlesme - ters eleman - etkisiz eleman c) Evet, sirayla
da +41 cikar ama dort ayr islem gerekir.

Dikkat: Uzun toplamlarda 6nce birbirinin tersi olan sayilari ara; onlari sifirlayinca geriye
¢ogu zaman tek bir sayi kalir.

- J/

.
Cikarma ile mutlak degerli ifadeleri ayirt etme

Asagidaki islemleri yapiniz ve sonugclari karsilastiriniz.
a) (-13) - (-21)
b) (-13) - (+21)
c) |-13] - |-21|
d) [(-13) - (-21)]
@ a) Negatif bir sayi cikarma
Cikan sayi (-21)'dir; tersi (+21)'dir:
(-13) = (=21) = (-13) + (+21)
Isaretler farkli > 21-13 =8
[+21| > |-13| oldugundan isaret "+"
=+8
Dikkat: Negatif bir sayi ¢cikarmak, sonucu bliyutiir. -13'ten basladik, +8'e ¢iktik.
e b) Pozitif bir sayi ¢cikarma
Cikan sayi (+21)'dir; tersi (=21)'dir:
(-13) - (+21) = (-13) + (-21)
Isaretler ayni - 13 + 21 = 34, ortak isaret "-"
= -34
(a) ile (b) arasinda yalnizca c¢ikan sayinin isareti degisti ve sonuc¢ +8'den -34'e qitti.
Cikanin isareti sonucu tamamen belirler.
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Ve

Cikarma ile mutlak degerli ifadeleri ayirt etme (devam)

€© c) Mutlak degerlerin farki
Once mutlak degerleri hesaplayalim:

[-13] =13 ve [-21| = 21

13 -21=13 + (-21)

Isaretler farkli > 21 - 13 = 8, isaret "="

= -8

Burada mutlak degerler islemden once alindi; sayilar 13 ve 21 oldu.

@ d) Farkin mutlak degeri
Once parantez icindeki islem yapilir (mutlak deger bir parantez gibidir):

(=13) - (-21) = +8 ((a) sikkinda bulmustuk)

Sonra mutlak deger alinir:

|+8] = 8

Karsilastirma:

(@) +8 | (b)-34 | (c)-8 | (d) 8

(c) ile (d) yalnizca mutlak deger cizgilerinin yerinden dolayi farklidir: (c)'de mutlak

deger her sayiya ayri ayri, (d)'de buitiin isleme uygulanmistir. Sonuclar -8 ve 8, yani
birbirinin tersi gikt.

Kural: Mutlak deger cizgileri nereye konulmussa oraya kadar olan kisim énce
hesaplanir.

[ Sonuc: a) +8b) -34c) -8d) 8 ]

Dikkat: Mutlak degeri bir parantez gibi dlisuin: icini bitirmeden disaridaki isleme ge¢cme.

~N

p
Parantezli karisik islem ve bilinmeyen sembolii bulma

a) [(-8) + (+3)] - [(-4) - (+6)] + |-7| isleminin sonucunu bulunuz.
b) (-5) + A = (-3) olduguna gére A kagtir?
c) @ + 2 = (-9) olduguna gore @ kactir?
d) (-15) + B = 0 olduguna gore M kactir? Bu hangi 6zelliktir?
@ a) icten disa dogru oz
1. Birinci koseli parantez:
(-8) + (+3) > isaretler farkl, 8 - 3 =5, isaret "-" > =5

2. Ikinci koseli parantez:
(-4) - (+6) = (-4) + (-6) - isaretler ayni, 4 + 6 =10, isaret "-" -> =10

3. Mutlak deger: |-7| = 7
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Parantezli karisik islem ve bilinmeyen sembolii bulma (devam)

4. Simdi ana islem:

(-5) - (-10) + 7

= (-5) + (+10) + 7 (cikarma toplamaya cevrildi)
(+5) + 7 (10 - 5 = 5, isaret +)

= +12

© b) Bilinmeyen toplanani bul
(-5) + A = (-3)
Bilinmeyen toplanan, sonuctan bilinen toplanan cikarilarak bulunur:
A = (-3) - (-5)

(=3) + (+5)

=+2

Kontrol: (-5) + (+2) = -3 v

© c) Ayniyéntemle

®+2=(-9)
®=(-9) -2
= (-9) + (-2)
=-1

Kontrol: (-11) + 2 =-9 v
Dikkat: Buradaki 2 sayisi pozitiftir (+2); tersi (-2) olur.
@ d) sifir veren toplanan
(-15) + W =0
BM=0-(-15) =0+ (+15) = +15
Daha kisa yoldan: Toplamlari O olan iki sayi birbirinin tersidir. (-15)'in tersi +15'tir.
Bu, ters eleman ozelligidir.
Kontrol: (-15) + (+15) = 0 v

Not: Eger soru (-15) + l = (-15) olsaydi cevap B = 0 olurdu ve bu etkisiz eleman
ozelligi olurdu. Iki 6zelligi bu ayrimla hatirla: ters elemanda sonug sifir, etkisiz
elemanda toplanan sifirdir.

[ Sonug: a) +12b) A = +2¢c) @ = -11d) H = +15 (ters eleman 6zelligi) ]

Dikkat: Bilinmeyen toplanani bulurken "sonuc¢ - bilinen toplanan" kuralini kullan; sonra
buldugunu yerine koyup mutlaka kontrol et.
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