Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

KONU ANLATIMI - CEVAPLI

Tam Sayilarla Toplama ve Cikarma Islemleri

Kazanimlar: MAT.7.1.5. Tam sayilarla toplama ve ¢ikarma islemlerini yapabilme, toplama isleminin 6zelliklerini
kullanabilme ve ilgili problemleri ¢ézebilme

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gdsterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.

§ Toplama I — Ayni Isaretli Tam Sayilar

Isaretleri ayni olan tam sayilar toplanirken sayilarin mutlak degerleri toplanir, ortak isaret
toplamin 6niine yazilir.

« Pozitif iki tam sayinin toplami pozitiftir.
» Negatif iki tam sayinin toplami negatiftir.

m (+2) + (+3) =2
Isaretler ayni (+). |[+2| =2 ve [+3|=3>2+3=5
Ortak isaret "+" One yazilir -> +5
-1 +(-2)="
Isaretler ayni (-). |-1|=1ve|-2|=2>1+2=3
Ortak isaret "-" one yazilir > -3

(-17) + (-16) = -33 - (+25) + (+35) = +60

+3

toplam = +5

(+2) + (+3) = +5 isleminin say1 dogrusu modeli. Baslangic noktasi 0'dir. Once 2 birim saga gidilir, oradan 3 birim
daha sada gidilir ve +5 noktasina ulasilir. iki ok da ayni yone (saga) bakmaktadir.

Sayi dogrusu modeli. Baslangic noktasi her zaman 0'dir. Sayi pozitifse saga, negatifse sola
gidilir. Ayni isaretli iki sayida oklar ayni yone baktigi i¢in ikinci ok birincinin Ustline eklenir ve
sonug ikisinden de uzaga duser.

Sayma pulu modeli. (+) pullar pozitifleri, (=) pullari negatifleri gosterir. Ayni isaretli toplamada
pullar ayni renkten oldugu igin yalnizca sayilir: 2 tane (+) pula 3 tane (+) pul eklenirse 5 tane
(+) pul elde edilir.
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Unutma: Pozitif tam sayilari hem isaretli hem isaretsiz yazabiliriz:
+1=1-+6=6 - +12=12

Bu ylizden 8 + 5 ile (+8) + (+5) ayni islemdir. Negatif sayilarda ise isaret asla
atilamaz.

-

§ Toplama IT — Farkli Isaretli Tam Sayilar

Isaretleri farkli olan tam sayilar toplanirken sayilarin mutlak degerlerinin farki alinir.
Mutlak degeri bliylik olan sayinin isareti toplamin isaretini verir.

€D +2)+(-1=2
Isaretler farkl. [+2| =2 ve |-1| =1>2-1=1
|+2| > |-1| oldugundan sonucun isareti "+" > +1
(-5) + (+3) =2
|-5|=5ve[+3|=3>5-3=2
|-5| > |+3]| oldugundan sonucun isareti "-" »> -2

(-30) + (+19) = -11 - (+18) + (-6) = +12 - (-12) + (+5) = -7

+3

toplam = -2

(=5) + (+3) = -2 igleminin sayi dogrusu modeli. 0'dan 5 birim sola gidilir, oradan 3 birim saga dondiliir ve -2
noktasinda durulur. Oklar zit yonlere baktigi i¢in ikinci ok birincinin bir kismini geri alir.

Sayma pulu modelinde sifir ¢ifti. Bir (+) pul ile bir (=) pul yan yana gelince birbirini géttirur; bu
ikiliye sifir cifti denir.

(=5) + (+3) isleminde 5 tane (=) pula 3 tane (+) pul eklenir. 3 sifir ¢ifti olusur ve atilir; geriye 2
tane (=) pul kalir - sonug -2 v

Bu model, "neden cikarma yapiyoruz?" sorusunun cevabidir: farkli isaretli pullar birbirini yok
ettigi icin geriye fark kadar pul kalir.
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Mutlak degerleri esit, ters isaretli iki tam sayinin toplami sifirdir.

(+7) + (-7) =0 - (-25) + (+25) =0

7. Sinif Matematik

Sayma pulu modelinde butin pullar sifir ¢ifti olusturup biter; sayl dogrusunda gidilen yol

aynen geri alinir ve baslangi¢ noktasina donuldr.

Sik yapilan hata: Farkli isaretli toplamada toplama yapmak. (-5) + (+3) isleminde 5
+ 3 = 8 diyip -8 yazmak yanlistir; isaretler farkli oldugu icin fark alinir - -2.

Kontrol yontemi: sonug, iki sayinin mutlak degerinden de kii¢iik ya da esit olmalidir.
-8 sayisinin mutlak degeri 8, oysa toplananlarin en buyugu 5'ti — bu bile hatayi ele

verir.

§ Toplama Isleminin Ozellikleri

Ozellik Ne Soyler?

1ki sayi toplanirken yer degistirmesi sonucu

Degisme degistirmez

En az ¢ sayi toplanirken herhangi ikisinin 6nce

Birlesme toplanmasi sonucu degistirmez
3L4EE Bir tam sayinin 0 ile toplami kendisine esittir
eleman
Ters eleman Toplamlari O olan iki tam say! birbirinin tersidir

0 (sifir), toplama isleminin etkisiz elemanidir.

Ornek
(+3) + (-2) = (-2) +
(+3) =+

[B3+(-1N]+2=3+

[(—1) + 2] =4
(-3)+0=0+(-3) =

=53
(+2) + (-2) =0

Bir a tam sayisinin toplama islemine gore tersi, onunla toplandiginda O veren sayidir ve

-a'dir:
3'Un tersi =3 - (-4)'Un tersi +4 - (-111)'in tersi +111

Bir sayinin tersini bulmak, yalnizca isaretini degistirmektir.

CIID Ozellikier islemi kisaltir. Su toplami hesaplayalim:
(=17) + (+25) + (+17) + (-5)

Sirayla toplamak yerine birbirini gétlrecek sayilari yan yana getirelim (degisme

ozelligi):

= [(-17) + (+17)] + [(+25) + (-5)] (birlesme &zelligi)
=0 + (+20) (ters eleman ozelligi)

= +20 (etkisiz eleman 0zelligi)

Dort o6zelligi de tek bir islemde kullandik.
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m —-2'den +2'ye kadar olan tam sayilarin toplami kactir?

(=2) + (=1) + 0 + (+1) + (+2)

(=2) ile (+2) birbirinin tersi - toplamlari O
(=1) ile (+1) birbirinin tersi - toplamlari 0
Geriye 0 kalir.

Toplam =0

Genel kural: =n'den +n'ye kadar olan bltun tam sayilarin toplami her zaman
o'drr.

Sik yapilan hata: "Etkisiz eleman" ile "ters eleman" 6zelliklerini karistirmak.
e (-5) + 0 = -5 > etkisiz eleman (sayI dedismedi)
e (-5) + (+5) = 0 > ters eleman (sonug sifir oldu)

Ilkinde O toplanandir, ikincisinde O sonuctur.

§ Tam Sayilarla Cikarma Islemi

Tam sayilarla ¢cikarma islemi, cikan sayinin ters isaretlisi eklenerek yapilir. Yani her
cikarma islemi bir toplama islemine dontisturdlur:

a-b=a+(-b)

Donusturdukten sonra Toplama I ve II kurallari aynen uygulanir.

CIED (-11) - (-4) > cikan (-4), tersi (+4) olur:
= (-1) + (+4) > isaretler farkl, 11 - 4 = 7, isaret "-" > =7

(-8) - (+5) - cikan (+5), tersi (-5) olur:

= (-8) + (-5) - isaretler ayni, 8 + 5 = 13, isaret "-" > -13
(+4) - (-2) = (+4) + (+2) = +6

20 -(-5) =20 +5=+25

(-30) - (-11) = (-30) + (+11) = =19
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+3

sonug = -2

3 -5=3+ (-5) = -2 igleminin sayi dogrusu modeli. 0'dan 3 birim saga gidilir, sonra ¢ikarma toplamaya gevrildigi
icin 5 birim sola dondlir ve -2 noktasina ulasilir. Bir tam sayidan kendisinden blylk bir sayi ¢ikarildiginda sonug
negatif olur.

(@ "-" isaretinin iki ayri anlami vardir ve karistirilmamalidir:

« Islem isareti: iki sayi arasindaki cikarmayi gdsterir.
e Sayinin isareti: sayinin negatif oldugunu gosterir.

- 3 - 4 ifadesinde ortadaki "-" bir islemdir; ¢ikan sayi pozitiftir ve +4 olarak yazilir.
Yani
-3-4=(-3)-(+4) = (-3) + (-4) = -7

Emin olamadigin her yerde her sayiyi parantezle ve isaretini yaz; belirsizlik ortadan
kalkar.

-

Sayma pulu modelinde ¢ikarma. Cikarma, pul almaktir. Ama alacagin renkten yeterince pul
yoksa istedigin kadar sifir ¢ifti ekleyebilirsin — sifir gifti eklemek degeri degistirmez.

(+4) - (-2): 4 tane (+) pulumuz var, 2 tane (=) pul almamiz gerekiyor ama hi¢ (-) pul yok. 2
tane sifir cifti ekleriz (2 tane (+) ve 2 tane (-)). Simdi 2 tane (-) pulu alabiliriz; geriye 6 tane (+)
pul kalir > +6 v

Kuralin "ters isaretlisini ekle" demesinin nedeni tam olarak budur.

§ Kansik islemler, Mutlak Deger ve Parantezler

Toplama ve ¢ikarmanin birlikte bulundugu islemlerde sira sudur:

1. Varsa mutlak degerler hesaplanir (mutlak deger bir parantez gibidir).
2. Icteki parantezler distakilerden dnce ¢oziiliir.

3. Butun cikarmalar toplamaya cevrilir.

4. Kalan toplama, 6zelliklerden yararlanilarak yapilir.
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€D |-10]-15=2
Once mutlak deger: [-10| = 10
10 -15=10 + (-15) = -5
(-18) - |-2| =2
|-2| =2 > (-18) - 2 = (-18) + (-2) = -20
|-5] + [+7] =2
5+7=12
|-9] + (-16) =2
9 + (-16) - isaretler farkli, 16 - 9 = 7, isaret "-" > =7

€I Parantezliislemler — icten disa dogru:
[+1+4]-[3 +(-2)]
= (+5) - (+1) = (+5) + (-1) =+4
14 -[-11+9]
=14 - [(-1) + (+9)] =14 - (-2) =14 + 2 =16
(-18) -[-4-7]
= (-18) - [(=4) + (=7)] = (-18) - (-11) = (-18) + (+11) = -7
[(-6) - (-4)] - [(-8) + (-2)]
= [(-6) + (+4)] - (-10) = (-2) + (+10) = +8

7. Sinif Matematik

Sik yapilan hata: Parantezin éntindeki "-" isaretini yalnizca ilk terime uygulamak.
14 - [-11 + 9] isleminde O6nce késeli parantezin ici hesaplanir: (-11) + 9 = -2. Ancak

ondan sonra cikarma yapilir: 14 - (-2) = 16.

Parantez icini hesaplamadan "14 + 11 + 9" ya da "14 + 11 - 9" gibi dagitmaya

kalkarsan isaret hatalari kacinilmazdir. Once ici bitir, sonra disari cik.
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§ Etkinlikler

7. Sinif Matematik

Ve

f)

j)

N

ETKINLIK 1

a) !
b) {
c) |
d) |

e)

g)

h) {

k)

< yazilir.

ta-b=a+(-b)dir.

i Farkli isaretli iki tam sayi toplanirken mutlak degerleri toplanir.

 Mutlak degerleri esit, ters isaretli iki tam sayinin toplami sifirdir.
: 0 sayisi toplama isleminin etkisiz elemanidir.

i Bir tam sayinin toplama islemine gore tersi, mutlak degeridir.

'+ Negatif bir sayi cikarmak sonucu her zaman kicultir.
1 -3 - 4 ifadesi (-3) - (+4) ifadesine esittir.
+|-13] - |-21] ile |(-13) - (-21)| ayni sonucu verir.

© —n'den +n'ye kadar olan biitiin tam sayilarin toplami 0'dir.

Asagidaki ifadelerden dogru olanlarin yanina "D", yanlis olanlarin yanina
"Y" yaziniz.

. Ayni isaretli iki tam sayi toplanirken mutlak degerleri toplanir, ortak isaret 6ne

: Farkl isaretli toplamada sonucun isaretini, mutlak degeri buylk olan sayi belirler.

» Toplama isleminde birlesme 6zelligi en az ¢ sayl bulundugunda kullanilir.

.
Asagidaki tabloda bos birakilan yerleri doldurunuz.

islem isaretler Uygulanan Kural Sonuc

(-7) + (-8) Ayni Mutlak degerler toplanir, ortak isaret 6ne -15
(+12) + (-5) Farkl Mutlak degerlerin farki, biyugiin isareti +7
(-9) + (+14) Farkl 14 - 9 =5, jsaret + +5
(-6) + (+6) Farkl (ters) Ters eleman ozelligi 0
(-20) - (-8) Cikarma (-20) + (+8), isaretler farkl -12
(+15) - (+23) Cikarma (+15) + (-23), isaretler farkl -8
(-11) - (+9) Cikarma (-11) + (-9), isaretler ayni -20
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~N

p
Asagidaki toplama islemlerini yapiniz.

a) (-8) + (-13) Ayniisaret > 8 +13 =21, b) (+19) + (-7) Farkliisaret >19 -7 =12,

isaret - > -21 |+19] biiyiik > +12
c) (-24) + (+31) Farklisaret > 31-24= d) (-17) + (+17) Terseleman >0
7, |+31| biiyiik > +7
e) (-9) + 0 Etkisiz eleman > -9 f) (+6) + (-15) + (+9) (+6) + (+9) = +15;
(+15) + (-15) =0
g) (-12) + (+30) + (-18) (-12) + (-18) = h) (-4) + (+11) + (=7) + (+4) + (-1)
-30; (-30) +(+30) =0 [(-4)+(+4)] + [(+11)+(-11)]1 + (-7) =0
+0+(-7)=-7

Asagidaki cikarma ve parantezli islemleri yapiniz. Her adimi yaziniz.

a) (-14) - (-9) =(-14) + (+9) >14-9 = b) (+7) - (+18) = (+7) +(-18) > 18 -7 =
5, isaret - > -5 1, isaret - > -11

c) (-6) - (+13) =(-6) + (-13) > ayni d) 25-(-16) =25+16 = +41
isaret »> -19

e) -9-7+4 =(-9)+(-7)+(+4)=(-16) ) |-12|-20 =12-20=12+(-20)=-8
+(+4) = -12

g) (-15) - |-6| =(-15) - 6 = (-15) + (-6) h) 18-[-5+12] =18 - (+7) =18 + (-7) =
= -21 +1

1) [(-9) - (-3)] + [(-2) + (+8)] =(-6) + i) [(-4)-(+6)]-|-3] =]-10|-3=10-
(+6)=0 3=+7

Asagidaki sorulari ¢coziinuiz ve kullandiginiz kurali ya da 6zelligi yaziniz.

a) (-23)'ln toplama islemine gore tersi kactir? +23 (isaret degistirilir). Kontrol: (-23) +
(+23) = 0 v — ters eleman ozelligi

b) (-8) + % = (+5) ise % kactir? * = (+5) - (-8) = (+5) + (+8) = +13. Kontrol: (-8) +
(+13) = +5 v

c) & -(-7)=(-2)ise ® kactir? @ =(-2) + (-7) = -9. Kontrol: (-9) - (-7) = (-9) + (+7) =
-2v

d) -4'ten +9'a kadar olan tam sayilarin toplami kagtir? —4'ten +4'e kadar olanlar birbirini
gotiirir (toplam 0). Geriye +5 + 6 + 7 + 8 + 9 = 35 kalir.

e) Toplamlari O, farklari =14 olan iki tam sayi yaziniz. Toplamlari O ise birbirinin tersidir: a
ve -a. Fark: a - (-a) = 2a = =14 - a = -7. Sayilar -7 ve +7. Kontrol: (-7) + (+7) =0 v
ve (-7)-(+7)=-14 v

f) Bir asansor 4. kattayken 7 kat asagi iniyor, sonra 3 kat cikiyor. Hangi kattadir? (+4) -
(+7) + (+3) = (+4) + (-7) + (+3) = (-3) + (+3) = 0 > zemin kat

g) a=|-9|-12veb=(-5) - (-13)isea + bkactir? a=9-12=-3; b = (-5) + (+13) = +8
>a+b=(-3)+(+8)=+5
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§ Konu Ozeti

Ayni isaretli tam sayilar toplanirken mutlak degerler toplanir ve ortak isaret 6ne
yazilir; farkli isaretli olanlarda mutlak degerlerin farki alinir ve mutlak degeri
buylk olanin isareti kullanilir. Ters isaretli ve mutlak degerleri esit sayilarin toplami
0'dir. Toplamanin dort 6zelligi — degisme, birlesme, etkisiz eleman (0), ters
eleman — uzun toplamlari kisaltmak icin kullanilir: dnce birbirinin tersi olan sayilari
eslestir. Cikarma, cikanin ters isaretlisini eklemektir: a = b = a + (=b). "-" isaretinin
biri iglem, digeri sayinin isareti olmak tzere iki anlami vardir; emin olamadiginda
her saylyi parantezle. Karisik islemlerde sira: 6nce mutlak degerler, sonra icten
disa parantezler, sonra ¢ikarmalari toplamaya cevirip topla.
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