Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

COZUMLER

Tam Sayilarla Carpma, Bolme ve Problem Cozme

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gdsterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.

1. Boliim Soru1-5

Asagidaki islemler G¢ kutuya ayrilacaktir: "Sonucu pozitif", "Sonucu negatif" ve "Sonucu
sifir".

I.(-4)-(+7) IL (-5)-(-9) IIL (-2)-(-3)-(-6) IV.(-1)-(-2)-(-3)-(-4)
V. (+8) - (-3)-0 VI.(-36) + (+4) VII.(-72) + (-8) VIII. O = (-9)
a) Her islemin sonucunu bulup kartlari li¢c kutuya ayiriniz.
b) Sonucu sifir cikan islemlerin sebebi nedir? Ikisini de ayri ayri aciklayiniz.
c) III. ve IV. islemlerin sonuclari neden farkli isaretlidir?
o a) Islemleri tek tek yapalim:
I. (-4) - (+7) > isaretler farkli > -28
II. (-5) - (-9) - isaretler ayni > +45
III. (-2) - (-3) - (-6) > negatif carpan sayisi 3 (tek) > negatif; 2-3 -6 = 36 > -36

IV. (-1) - (-2) - (-3) - (-4) > negatif carpan sayisi 4 (cift) > pozitif;1-2-3-4=24 >
+24

V. (+8) - (-3) - 0 > carpanlardan biri0 > O
VI. (-36) + (+4) > isaretler farkli > -9

VII. (-72) + (-8) > isaretler ayni > +9

VIII O + (-9) = sifirn bélinmesi - 0
Sonucu pozitif: II (+45) - IV (+24) - VII (+9)
Sonucu negatif: I (-28) - III (-36) - VI (-9)
Sonucu sifir: V - VIII

« b) Iki islemde sifir farkli rollerde bulunuyor:

V. (+8) - (-3) - 0 = Burada 0 bir ¢carpandir. O, carpma isleminin yutan elemanidir; diger
carpanlar ne olursa olsun carpimi sifir yapar. Negatif carpan sayisina bakmaya bile
gerek yoktur.

VIII. O + (-9) - Burada 0 bollinendir. Sifirin, sifirdan farkli bir sayiya bolima sifirdir.
Kontrol: (-9) -0 =0 v

devami >
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

n (c6zlimin devami)

Dikkat: (-9) + 0 olsaydi sonuc¢ tanimsiz olurdu. Sifirin béliinmesi ile sifira bolmek ayni
sey degildir.

e c) Ikiislemde de biitiin carpanlar negatiftir; fark kag tane olduklarindadir.

III. - 3 tane negatif carpan (tek sayi) = sonu¢ negatif
IV. - 4 tane negatif carpan (¢ift say1) > sonuc pozitif
Neden: Negatifler ikiser ikiser eslesince her ¢ift pozitif bir sonug verir. Cift sayida negatif

varsa hepsi eslesir ve geriye eksi kalmaz. Tek sayida varsa bir eksi artar ve sonucu
negatif yapar.

Bu yuzden tek bir negatif carpan ekleyip ¢ikarmak sonucun isaretini her defasinda ters
cevirir.

v Dogru Sonug: a) Pozitif: II (+45), IV (+24), VII (+9) — Negatif: I (-28), III (-36),
VI (-9) — Sifir: V, VIII b) V'te O yutan carpan, VIII'de O boliinen c) Negatif carpan
sayisi tek (III) ve cift (IV)

a Bir ylik asansorii zemin kattan (0. kat) harekete .
basliyor ve her seferinde 4 kat asagi inerek bu O A S
hareketi 3 kez tekrarliyor. Sekildeki sayi dogrusu bu
hareketi gdstermektedir.

3.(-4)=-12

a) Sekilde modellenen islemi yazip sonucunu
bulunuz.

b) Asansoriin son konumu hangi kattir?

c) Bu durumda neden toplama degil carpma
kullanildi? Aciklayiniz.

d) Asansor ayni hareketi 5 kez tekrarlasaydi hangi
katta olurdu?

e a) Asansor her seferinde 4 kat asagi iniyor; asagl hareket negatif bir sayiyla gosterilir:
-4

Bu hareket 3 kez tekrarlaniyor.

Islem: 3-(-4)

Isaretler farkli > sonuc negatif; 3 - 4 =12
Sonug = =12

¢ b) Baslangic noktasi zemin kat, yani 0'dir. Konum degisimi —12 olduguna gore:

devami >
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Cozlimler - Tam Sayilarla Carpma, Bolme ve Problem Cézme 7. Sinif Matematik

e (cozlimdiin devami)

0+(-12) = -12

Asansor -12. katta, yani zemin katin 12 kat altindadir.

¢ c¢) Ayni miktar birden ¢cok kez tekrarlandidi icin carpma kullanildi. Carpma tekrarl
toplamadir:

(-4) + (-4) + (-4) = 12
3-(-4) = =12 v Ayni sonug.

Toplama ile de ¢ozulebilirdi ama tekrar sayisi arttikga (6rnegin 20 kez) toplama ¢ok
uzardi. Carpma, ayni islemi tek adimda yapar.

Sayi dogrusunda da bu gorullyor: ¢ ayri ok, hepsi ayni uzunlukta (4 birim) ve hepsi
sola bakiyor.

e d) Tekrar sayisi 5 olursa:

5-(-4) = -20
Asansor —20. katta, zemin katin 20 kat altinda olurdu.

Not: Tekrar sayisi 3'ten 5'e ¢ikinca konum -12'den -20'ye indi. Negatif bir sayiyla
carpilan tekrar sayisi bluyldukce sonuc kugullir (sayl dogrusunda sola gider).

v Dogru Sonug: a) 3 - (-4) = -12 b) -12. kat c) Ayni miktar tekrarlandigi i¢in; carpma
tekrarli toplamadird) 5 - (-4) = -20 > -20. kat

a Asagidaki islemleri yapiniz.
a) [(-6) - (+4) - (-5)] + (-8)
b) [(-48) = (+6)] - [(-3) = (-1)]
c) [(-42) - (+8)]/ [(-7) - (-4)]

d) (c) sikkinin sonucunun isaretini, hesap yapmadan nasil bulabilirdiniz?

Her adimi ayri ayri yazarak ¢oziinliz.

« a) Once kdseli parantez icindeki carpimi bitirelim:
(-6) - (+4) - (-5)
Negatif carpan sayisi: 2 (gift) - sonug pozitif
BlUyuklik: 6 - 4 - 5 =120 - +120

Simdi bolme:
(+120) + (-8) - isaretler farkl, 120 + 8 =15 > =15

devami >
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Cozlimler - Tam Sayilarla Carpma, Bolme ve Problem Cézme 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

Kontrol: (-8) - (-15) = +120 v
o b) Iki kdseli parantezi ayri ayri bitirelim:
Birinci: (-48) + (+6) > isaretler farkl, 48 + 6 =8 > -8
Ikinci: (-3) + (-1) - isaretlerayn;, 3+1=3 > +3
Simdi garpma:
(-8) - (+3) > isaretler farkli > -24
e c) Pay ve paydayi ayri ayri hesaplayalim:
Pay: (-42) - (+8) - isaretler farkli > =336
Payda: (-7) - (-4) - isaretler ayni > +28

Bolme: (-336) + (+28)

336 + 28 =12

Isaretler farkli > -12

Kontrol: (+28) - (-12) = -336 v

o d) Butln islem yalnizca ¢arpma ve bolmeden olusuyorsa (hi¢ toplama-¢ikarma yoksa)
sonucun isareti, ifadedeki butin negatif sayilarin sayilmasiyla bulunabilir:

(c) sikkinda negatif sayilar: =42, =7, -4 > 3 tane (tek)
Tek sayida negatif - sonu¢c NEGATIF v

Gercekten de -12 bulmustuk. Bu kestirme, uzun islemlerde sonucun isaretini 6nceden
bilmeyi ve hesap sonunda kontrol etmeyi saglar.

Uyari: Bu kural yalnizca ¢arpma ve bolme icin gecerlidir. Pay ya da paydada toplama-
¢lkarma varsa dnce onlar bitirilmeli, sonra negatifler sayilmauldir.

v Dogru Sonug: a) =15 b) —24 c) -12 d) Yalniz carpma-bolme varsa negatifleri say: 3
tane (tek) - negatif
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

n Bir sinifta U iddia ortaya atilmistir:

I. Ela: "Iki negatif tam sayinin carpimi negatiftir."
II. Mert: "Bir carpimda negatif ¢carpan sayisi ¢ift ise sonu¢ her zaman pozitiftir."
III. Sude: "B6lme isleminde de degisme o6zelligi vardir."

a) Ela'nin iddiasi dogru mudur? Karsit 6rnek veriniz.
b) Mert'in iddiasi dogru mudur? Dogru degilse karsit 6rnek verip iddiayi diizeltiniz.
c) Sude'nin iddiasi dogru mudur? Karsit 6rnek veriniz.

 a) Ela haksizdir.
Kural tam tersidir: isaretler ayni oldugunda ¢arpim pozitiftir.
Karsit 6rnek: (-3) - (-4) = +12
Iki sayi da negatif, carpim pozitif x Iddia bozuldu.
Baska karsit 6rnekler: (=5) - (-9) = +45 - (-1) - (1) = +1 - (-10) - (-10) = +100

Dogrusu: "Iki negatif tam sayinin carpimi pozitiftir." Ela muhtemelen toplama kuraliyla
karistirmis; toplamada iki negatifin toplami gercekten negatiftir: (-3) + (-4) = -7.

e b) Mert'in iddiasi EKSIKTIR.

Negatif carpan sayisi ¢ift olsa bile, ¢carpanlardan biri O ise sonug pozitif degil sifir olur.
Sifir ne pozitif ne negatiftir.

Karsit 6rnek: (-2) - (-3) - 0

Negatif carpan sayisi 2 (gift) v ama sonug:
= (+6) - 0 = 0 x Pozitif degil.

Duzeltilmis iddia:

"Carpanlardan higbiri sifir degilse, negatif carpan sayisi ¢ift oldugunda sonug pozitiftir."

Bu yluzden carpim sorularinda ilk kontrol her zaman "¢arpanlardan biri sifir mi?"
olmalidir; O varsa diger her sey gereksizdir.

e c) Sude haksizdir.

Degisme 6zelligi carpmada vardir, bolmede yoktur.

Karsit 6rnek: (-12) + (+4) = -3

Sayilarin yeri degisirse: (+4) + (-12) = =1/3
-3 # -1/3 x Ustelik ikincisi bir tam sayi bile degil.

Baska karsit 6rnek: 8 + 2 =4ama 2 + 8 =1/4

devami >
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

n (cozlimdiin devami)

Not: Ayni durum ¢ikarmada da gegerlidir — ¢ikarmada da degisme 6zelligi yoktur.
Degisme ve birlesme 6zellikleri yalnizca toplama ve ¢arpma icin vardir.

v Dogru Sonug: a) Yanls; (-3) - (-4) = +12 b) Eksik; (-2) - (-3) : 0 = 0. "Hicbiri sifir
degilse" eklenmeli c) Yanls; (-12) + 4 = -3 ama 4 + (-12) = -1/3

a Soru: (-5) - [(+8) + (-=3)] isleminin sonucunu bulunuz.

Bir 6grenci soyle ¢cozmustir:

"(=5) - [(+8) + (-3)] = (-5) - (+8) + (-3)
= (-40) + (-3)

= —-43"

a) Ogrencinin hatasi nedir?

b) Dagilma 6zelligini dogru uygulayarak sonucu bulunuz.

c) Ayni sonucu 6nce parantez icini hesaplayarak dogrulayiniz.

d) Dagilma 6zelligini cikarma lizerine uygularken ek olarak neye dikkat edilmelidir?

o a) Ogrenci, parantezin éniindeki (-5) carpanini yalnizca ilk terime uygulamis, ikinci
terimi (-3) oldugu gibi toplamaya eklemistir.
Oysa dagilma 6zelliginde ¢arpan, parantez icindeki her terimle ayri ayri carpilir:
a-(b+c)=a-b+a-c
Ogrencinin yazdidi "a - b + c" bicimi dagilma 6zelligi degildir; ortada eksik bir carpma
vardir.
e b) Dogru dagitim:
(=5) - [(+8) + (-3)]
= (-5) - (+8) + (-5) - (-3)
Birinci carpim: isaretler farkli > -40
Ikinci carpim: isaretler ayni > +15
= (-40) + (+15)
- farkli isaret, 40 - 15 = 25, |-40| biyik - -25
Dogru sonug: -25
e c) Once parantez icini hesaplayalim:

(+8) + (-3) > farkliisaret, 8 - 3 = 5, |+8| bilyiik > +5

devami >

7. Sinif - Tam Sayilarla Carpma, Bélme ve Problem C6zme - Matematik Sinifim - busehoca.com Sayfa 6/ 21



Cozlimler - Tam Sayilarla Carpma, Bolme ve Problem Cézme 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

Simdi carpalim:

(=5) - (+5) > isaretler farkli, 5-5=25 > =25 v

Iki yol da ayni sonucu verdi. Ogrencinin buldugu -43 ile arada 18 fark var; bu fark,

unutulan (=5) - (-3) = +15 carpimi ile yazilan (-3) arasindaki farktir: 15 - (-3) =18 v
¢ d) Cikarma uzerine dagitirken ikinci carpimin 6niindeki cikarma isareti korunur:

a(b-c)=a-b-a-c

Ornek: (-6) - [(-9) - (+4)]
= (-6) - (-9) - (-6) - (+4)
= (+54) - (-24)

= (+54) + (+24) = +78

Kontrol (6nceici): (-9) - (+4) = =13 > (-6) - (-13) = +78 v

Dikkat edilecek nokta: Ikinci carpim (-24) gibi negatif cikarsa, éniindeki ¢cikarma ile
birlikte iki isaret Ust Uste gelir ve toplamaya donusur. "54 - 24 = 30" demek en sk
yapilan hatadir.

v Dogru Sonug: a) Carpani ikinci terime uygulamamis b) (-40) + (+15) = -25 ¢) (-5)
- (+5) = -25 v d) ikinci carpimin 6niindeki cikarma isareti korunmali

2. Boliim Soru 6-10

a Asagidaki islemleri dagilma 6zelliginden yararlanarak kisa yoldan hesaplayiniz.
a)18-(-7) +18 - (-13)
b) (-25) - 37 + (-25) - 63
c) 99 - (-6)
d) Her sikta dagilma 6zelligini hangi yonde kullandiginizi belirtiniz.

Her adimi ayri ayri yazarak ¢oziinliz.

¢ a) Her iki carpimda da 18 ortak carpandir. Disari alalim:
18 - (-7) +18 - (-13)
=18 - [(-7) + (-13)]
=18 - (-20)
- isaretler farkl, 18 - 20 = 360 - -360

devami >
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

a (c6zlimin devami)

Dogrudan hesaplasaydik: 18 - (-7) = =126 ve 18 - (-13) = -234; (-126) + (-234) = -360
v Ayni sonu¢ ama iki blyUk ¢carpma gerekirdi.

e b) Ortak carpan (-25):
(-25) - 37 + (-25) - 63
= (-25) - (37 + 63)
(-25) - 100

-2500

Buradaki puf nokta 37 + 63 = 100 olmasidir; parantez i¢i yuvarlak bir saylya donustugu
icin carpma ¢ok kolaylasti.
Dogrudan hesaplamak (-925) ve (-1575) gibi iki zahmetli carpma gerektirirdi.
e c) Burada tek bir carpma var; ama 99 sayisini 100 = 1 biciminde yazip dagitabiliriz:
99 - (-6) = (100 - 1) - (-6)
=100 - (-6) -1-(-6)

= (-600) - (-6)
= (-600) + (+6)
= =594

Kontrol: 99 - 6 = 594 ve isaretler farkli - -594 v

Zihinden 99 ile carpmak zordur; 100 ile ¢arpip bir tane geri almak ¢ok daha kolaydir.

¢ d) Kullanilan yonler:

a) ve b) siklari— TOPLAMA yonii (ortak carpani parantezin disina alma):
ab+a-c=a-(b+c)

Iki ayri carpma, tek carpmaya indi.

c) sikki— DAGITMA yonii (parantezi agma):

a-(b-c)=a-b-a-c

Zor bir carpma, iki kolay carpmaya bolundu.

Genel ol¢ii: Terimlerde ortak ¢carpan varsa disari al; tek bir carpma zorsa sayiyi kolay iki
parcaya ayirip dagit.

v Dogru Sonug: a) 18 - (-20) = -360 b) (-25) - 100 = -2500 c) (100 - 1) - (-6) = -594
d) a, b: ortak carpani disari alma; c: parantezi acma
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

Bir hedef tahtasindaki bolgelerin renkleri ve puanlari tabloda verilmistir.

Renk Puan Ada'nin isabeti Berk'in Isabeti
Mavi =g} 4 2
Sari = 1 3
Yesil +4 2 5
Kirmizi +8 3 1

a) Ada'nin ve Berk'in toplam puanlarini ayri ayri hesaplayiniz.

b) Oyunu kim kazanmistir?

c) Berk, kirmizi bolgeye en az kac isabet daha yapsaydi Ada'yi gegerdi?
d) Her oyuncunun toplam atis sayisini bulunuz ve sonucu yorumlayiniz.

e a) Her renk igin isabet sayisi x puan ¢carpimi yapilir, sonra toplanir.

Ada:

Mavi: 4 - (-3) = =12

Sari:1-(-5) = -5

Yesil: 2 - (+4) = +8

Kirmizi: 3 - (+8) = +24

Toplam: (-12) + (=5) + (+8) + (+24) = (-17) + (+32) = +15 puan

Berk:

Mavi: 2 - (-3) = -6

Sari:3-(-5) =-15

Yesil: 5+ (+4) = +20

Kirmizi: 1- (+8) = +8

Toplam: (-6) + (-15) + (+20) + (+8) = (-21) + (+28) = +7 puan

e b) 15 > 7 olduguna gore oyunu Ada kazanmistir.

Fark: 15 - 7 = 8 puan

¢ c¢) Her kirmizi isabet +8 puan kazandirir.

1isabet daha: Berk'in puani 7 + 8 =15 - Ada ile berabere, ge¢cmis olmaz.

devami >
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

(c6zlimiin devami)

2 isabet daha: Berk'in puani 7 + 16 = 23 - 23 > 15 v Ada'yi gecer.
Cevap: En az 2 isabet

Dikkat: Soru "gecmek" diyor, "esitlemek" degil. Tam fark kadar puan (8) yalnizca
beraberlik saglar.

e d) Toplam atis sayilari:
Ada: 4 +1+ 2 + 3 =10 atis
Berk: 2 +3 +5+1="1atis

Yorum: Berk daha ¢ok isabet kaydettigi halde daha az puan almistir.

Sebebi, isabetlerin nereye distligudir: Berk'in isabetlerinin 5'i negatif bolgelerdedir (2
mavi + 3 sari), Ada'nin ise yalnizca 5'i — ama Ada yuksek puanli kirmiziya 3 kez, Berk
yalnizca 1kez isabet ettirmistir.

Ders: Bu tur problemlerde adet degil, adet ile puanin ¢arpimi belirleyicidir.

v Dogru Sonugc: a) Ada 15, Berk 7 puan b) Ada kazandi c) En az 2 isabet d) Ada 10,
Berk 11 atis; cok atis yapmak ¢cok puan demek degil

a Bir 6grenci defterine sunu yazmistir:

"(-18) + 0 = 0'dir. Clnkd bir sayiyi sifira béliince sonug sifir olur."
a) Ogrencinin hatasi nedir?
b) (-18) + 0 isleminin dogru cevabi nedir? Bélmenin kontroliinii kullanarak gésteriniz.
c) 0 + (-18) isleminin sonucu kactir? Bu neden farkludir?
d) Ogrencinin ciimlesini dogru olacak bicimde yeniden yaziniz.
o a) Ogrenci, sifirin iki farkli roliini karistirmistir:

« Sifirin boliinen olmasi (0 + a)

o Sifirin bolen olmasi (a + 0)

Birincisinin sonucu 0'dir; ikincisi ise tamimsizdir. Ogrenci birinci durumun kuralini
ikinciye uygulamistir.

e b) Dogru cevap: TANIMSIZ

Kontrolle gosterelim. Bolmenin kontrolu sudur:
Bolunen = Bélen - Bolum

devami >
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

(-18) + 0 = x oldugunu varsayalim. O halde:

0 - x = -18 olmali

Ama 0 carpma isleminin yutan elemanidir; O ile carpilan her sayi O verir:

O0-x=0=-18

Hicbir x bu esitligi saglayamaz. Sonu¢ bulunamadigi igin iglem tanimsizdir.

Ogrencinin cevabini da sinayalim: x = 0 olsaydi O - 0 = 0 olurdu, -18 degil x
e c) 0+ (-18) =0'drr.

Kontrol: (-18) - 0 = 0 v Esitlik saglaniyor, sonug tanimli.

Neden farkli: Burada sifir bolinendir. "Sifir tane seyi 18 gruba paylastir" demek
anlamudir; her gruba sifir diser.

Oysa (-18) + 0 sorusu "18 seyi sifir gruba paylastir" demektir; sifir grup diye bir sey
olmadigi i¢in soru anlamsizdir.

e d) Dogru hali:

"Sifirin, sifirdan farkli bir tam sayiya bolimu sifirdir: 0 = (-18) = 0.

Sifirdan farkli bir tam sayinin sifira bélima ise tanimsizdir: (-18) + 0 tanimsizdir."

Kisa hatirlatma: Sifir boluiinebilir, ama sifira boliinemez.

v Dogru Sonug: a) Sifirin boliinen ve bolen rollerini karistirmis b) TANIMSIZ; 0 - x =
-18 olamaz c) 0 + (-18) = 0, ciinkii (-18) - 0 = 0 v d) Sifir béliinebilir ama sifira
boliinemez

20 soruluk bir deneme sinavinda her dogru cevap +6, her yanlis cevap -2, her bos soru -1
puandir. Bir 6grenci 13 soruyu dogru, 5 soruyu yanlis cevaplamis, kalanlari bos birakmistir.

a) Ogrenci kag soruyu bos birakmistir?

b) Her cevap tiiriinden aldigi puani ayrn ayri hesaplayiniz.

c) Ogrencinin toplam puani kacgtir?

d) Ogrenci yanlis cevapladigi 5 soruyu bos biraksaydi puani ne olurdu? Aradaki farki
aciklayiniz.

e a) Toplam soru 20, dogru 13, yanlig 5:
Bos =20-13 -5 =2soru

devami >
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Cozlimler - Tam Sayilarla Carpma, Bolme ve Problem Cézme 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

Kontrol: 13 + 5 + 2 = 20 v Butun sorular sayildi.

¢ b) Ayni puandan birden ¢ok kez alindidi igin her tiirde ¢arpma yapilir:
Dogrulardan: 13 - (+6) = +78 puan
Yanlslardan: 5 - (-2) = =10 puan
Boslardan: 2 - (-1) = =2 puan
e c) Toplam = (+78) + (-10) + (-2)
Negatifleri 6nce toplayalim:

(-10) + (-2) = =12
(+78) + (-12) - farkl isaret, 78 - 12 = 66, |+78| biyik - +66
Ogrencinin puani 66'dr.

Kontrol: Kazanilan 78, kaybedilen 12. Sonucun pozitif ve 78'den klcuk olmasi beklenirdi
v

 d) Yanlislar bos olsaydi: dogru sayisi dedismez (13), yanlis kalmaz (0), bos sayisi 2 + 5 =
7 olur.

Dogrulardan: 13 - (+6) = +78
Yanlislardan: O puan

Boslardan: 7 - (-1) = =7

Toplam = (+78) + (-=7) = +71 puan
Fark: 71 - 66 = 5 puan daha fazla.

Aciklamasi: 5 soru, -2 puanlik durumdan -1 puanlik duruma gecti. Her soruda 1 puan
kazanildi:
5-0[(-1-(-2)1=5-(+1) =+5 v

Bu hesap, bos birakmanin yanlis cevaplamaktan neden daha az zararli oldugunu sayiyla
gosteriyor.

v Dogru Sonug: a) 2 soru b) +78, —-10, -2 c) 66 puan d) 71 puan; 5 puan daha fazla
(her soruda 1 puan kazang)
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

m Asagida sekiz esitlik verilmistir:

I.(-7)-1=(-7) II.(-4)-0=0

III. (+3) - (-8) = (-8) - (+3) IV.5-[(-2) + (+7)] =5-(-2) + 5 (+7)
V. [(-2) - (+3)] - (-4) = (-2) - [(+3) - (-4)] VI.1-(-15) = (-15)

VIL.O - (+26) =0 VIIL. (-9) - [(+5) - (+2)] = (-9) - (+5) - (-9) - (+2)

a) Esitlikleri degisme, birlesme, etkisiz eleman, yutan eleman ve dagilma 6zelliklerine gore
gruplandiriniz.

b) Etkisiz eleman ile yutan eleman 6zellikleri arasindaki farki agiklayiniz.

c) IV. esitligin iki tarafini da hesaplayarak esit olduklarini gosteriniz.

¢ a) Gruplandirma:

Degisme 6zelligi (carpanlar yer degistirmis): III
Birlesme 6zelligi (U¢ carpan, parantez kaymis): V
Etkisiz eleman 6zelligi (1ile carpma): I ve VI
Yutan eleman 6zelligi (0 ile carpma): II ve VII

Dagilma o6zelligi (parantez acilmig): IV (toplama Uzerine) ve VIII (cikarma Uzerine)

Tanima olcutleri:

o Ayni ¢carpanlar farkli sirada mi? - degisme

« Uc carpan var, parantez yeri mi degismis? - birlesme
e Carpanlardan biri 1 mi? - etkisiz eleman

e Carpanlardan biri 0 mi? - yutan eleman

» Parantez acilip her terime dagitilmis mi? - dagilma

« b) Iki 6zellik de 6zel bir sayiyla ilgilidir ama etkileri zittir:

Etkisiz eleman (1): Saylyi degistirmez, oldugu gibi birakir.

(=7) - 1= -7 > sonug, carpanla ayni

Yutan eleman (0): Sayiyi yok eder, sonucu sifir yapar.

(-4) - 0 = 0 > sonug, carpandan bagimsiz
Kisa hatirlatma: 1hicbir sey yapmaz, O her seyi yutar.

Not: Toplamada etkisiz eleman 0'dir. Ayni sayinin farkli islemlerde farkl roller
ustlendigine dikkat et.

e ¢)IV.5-[(-2) + (+7)] =5-(-2) + 5 (+7)

devami >
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

m (cozlimdiin devami)

Sol taraf:
(-2) + (+7) > farkliisaret, 7 - 2 = 5, |+7| biiylk > +5

5-(+5) = +25
Sag taraf:

5-(-2) =-10
5-(+7) = +35

(-10) + (+35) - 35 - 10 = 25, |+35| biiylik > +25
Sol taraf = Sag taraf = +25 v

Parantezi acmak da icini hesaplamak da ayni sonucu verdi — dagilma 6zelliginin
soyledigi tam olarak budur.

v Dogru Sonug: a) Degisme: III — Birlesme: V — Etkisiz: I, VI — Yutan: II, VII —
Dagilma: IV, VIII b) 1 degistirmez, O yutar c) Iki taraf da +25

3. Boliim Soru 11-15

n Bolme isleminin ozellikleri Gizerine Uc iddia ortaya atilmistir:

I. "Bolme isleminde degisme 6zelligi vardir:a + b = b + a'dir."
II. "1 sayisi bélme isleminin de etkisiz elemanidir."
III. "Iki tam sayinin bolimii her zaman bir tam sayidir."

a) L. iddia dogru mudur? Karsit 6rnek veriniz.
b) II. iddia dogru mudur? iki farkli durumu inceleyerek karar veriniz ve gerekirse diizeltiniz.
c) III. iddia dogru mudur? Karsit ornek veriniz ve bolmenin tam sayl sonucu vermesi igin
gereken kosulu yaziniz.
e a)Il.iddia YANLISTIR.

Karsit ornek: a = =12, b = +4

a+b=(-12) =+ (+4) = -3

b+as=(+4) = (-12) = -1/3

-3 £ -1/3 x Ustelik ikincisi tam sayi bile degil.

Baska karsit 6rnekler: 8 + 2 =4ama 2+ 8 =1/4 - (-20) + (-5) = 4 ama (-5) + (-20) =
1/4

devami >
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

n (c6zlimin devami)

Tek istisna: a = b oldugunda her iki taraf da 1 olur. Ama bir 6zelligin gecerli sayilmasi
icin butlin sayilarda saglanmasi gerekir.

Not: Degisme 6zelligi yalnizca toplama ve ¢arpma icin vardir; ¢cikarma ve boélmede
yoktur.

o b) II. iddia EKSIKTIR, bu haliyle yanustir.

Iki durumu ayri ayri inceleyelim:

Durum 1— 1sagda (bélen):
arl=av

Ornek: (-8) + (+1) = -8 v Bu durumda 1 gercekten etkisizdir.

Durum 2 — 1 solda (bollinen):
T+a=1a x

Ornek: 1+ (-8) = -1/8 - sayI tamamen degisti; istelik tam sayi bile degil.

Sonug: 1 sayisi bolmede yalnizca sagda (bdlen olarak) etkisizdir. Carpmada ise iki
tarafta da etkisizdir (a-1=1-a = a).

Diizeltilmis iddia: "Bir tam sayi 1'e bolliindliigiinde sayi degismez; ancak 1 bir tam saylya
bolinduginde sonug genellikle tam sayi bile olmaz."

e c)IIL iddia YANLISTIR.
Karsit ornek: (+5) + (+2) = 2,5

Tam sayi degil x
Baska karsit 6rnekler: (-7) = (+2) = -3,5 - (+1) =+ (+3) = 0,333... - (-9) + (+4) = -2,25

Kosul: a + b bolumunin tam sayi olmasi icin b sayisi a'yi kalansiz bolmelidir; yani b,
a'nin bir béleni olmalidir.

Ornekler:

(-12) + (+4) = -3 v (4, 12'yi boler)

(-12) + (+5) = -2,4 x (5, 12'yi bolmez)

Not: Tam sayilar kiimesi toplama, ¢ikarma ve carpma islemlerine gére kapalidir (sonuc

hep tam sayidir); ama bolmeye gore kapali degildir. Bu, bolmeyi diger ¢ islemden
ayliran temel farktir.

v Dogru Sonug: a) Yanlis; (-12) + 4 = -3 ama 4 + (-12) = -1/3 b) Eksik; 1yalniz bélen
olarak etkisiz c) Yanlis; 5 + 2 = 2,5. Bolenin boleni olmasi gerekir
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

a Asagidaki islemleri yapiniz.
a) [(-54) = (+9)] - [(-7) + (+3)]
b) [|-40] + (-8)] - [(-3) - (-2)]
c) [(-8) - (+15)] / [(-4) - (+3) - (-1)]
d) (a) sikkinda negatifleri sayarak isareti bulmaya calissaydiniz dogru sonuca ulasir miydiniz?
Aciklayiniz.

Her adimi ayri ayri yazarak ¢oziinliz.

o a) Iki kdseli parantezi ayri ayri bitirelim:
Birinci: (-54) =+ (+9) - isaretler farkli, 54 + 9 =6 > -6
ikinci: (-7) + (+3) - toplama; farkl isaret, 7 - 3 = 4, |-7| blyik > -4
Carpma: (-6) - (-4) > isaretler ayni > +24
« b) Once mutlak degeri hesaplayalim: |-40| = 40
Birinci: 40 + (-8) - isaretler farkl, 40 + 8 =5 > =5
ikinci: (-3) - (-2) - isaretler ayni - +6
Carpma: (-5) - (+6) - isaretler farkli > =30
e c) Pay ve paydayi ayri ayri hesaplayalim:
Pay: (-8) - (+15) - isaretler farkli > =120
Payda: (-4) - (+3) - (-1) > negatif carpan sayisi 2 (cift) > pozitif; 4 -3-1=12 > +12
Bolme: (-120) + (+12)
120 + 12 =10
Isaretler farkli > -10
Kontrol: (+12) - (-10) = =120 v

e d) Hayir, ulasamazdik.

Negatifleri sayma kestirmesi yalnizca ifade tamamen ¢arpma ve bolmeden olustugunda
calisir.

(a) sikkinda ikinci késeli parantezin icinde bir toplama var: (-7) + (+3). Negatifleri
saysaydik —54, -7 olmak Uzere 2 tane (cift) bulur ve "sonuc pozitif" derdik. Bu 6rnekte
sonug gercekten +24 c¢iktl, ama bu bir tesaduftur.

Karsit 6rnek: [(-54) + (+9)] - [(-3) + (+7)]
Negatifler: -54 ve -3 - 2 tane (cift) - kestirme "pozitif" derdi.
Gergek hesap: (-6) - (+4) = =24 - negatif x Kestirme yanildi.

devami >
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

Clnki (-3) + (+7) = +4'tlir; toplama, negatif sayly "yutup" isareti degistirdi.

Kural: Toplama ya da ¢ikarma varsa once onlar bitirilir; negatifler ancak ondan sonra
sayilabilir.

v Dogru Sonug: a) +24 b) -30 c) -10 d) Hayir; toplama varsa negatif sayma
kestirmesi calismaz

Bir bolgede yiikselti her 100 metre arttiginda hava sicakligi 1 °C azalmaktadir. Bir dagci,
sicakligin 6 °C oldugu A noktasindan tirmanisa basliyor.

o A'dan B'ye: 4 saat boyunca saatte 350 metre ylikselerek cikiyor.
» B'den C'ye: 3 saat boyunca saatte 200 metre yukselerek ¢ikiyor.

a) B noktasindaki sicaklik ka¢ santigrat derecedir?

b) C noktasindaki sicaklik kac santigrat derecedir?

c) Sonucunuzu, toplam yukselti Gizerinden tek islemle dogrulayiniz.
d) Dagci A noktasindan kac metre yukarida iken sicaklik O °C olur?

¢ a) A'dan B'ye yiikselti farki:
4 saat - 350 m/saat = 1400 metre

Sicaklik degisimi: Her 100 metrede 1 °C azaliyor. 1400 metrede ka¢ kez 100 metre var?
1400 + 100 = 14 - sicaklik 14 °C azalir - degisim =14 °C

B'deki sicaklik:

6 + (-14) > farkl isaret, 14 - 6 = 8, |-14| biiyik -> -8 °C
e b) B'den C'ye yiikselti farki:

3 saat - 200 m/saat = 600 metre

Sicaklik degisimi: 600 + 100 =6 > -6 °C

C'deki sicaklik:

(-8) + (-6) > ayniisaret > =14 °C
¢ c) Toplam yiikselti: 1400 + 600 = 2000 metre

Toplam sicaklik degisimi: 2000 + 100 = 20 - -20°C

C'deki sicaklik: 6 + (-20) = =14 °C v

devami >
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

a (cozlimdiin devami)

Adim adim hesapla ayni sonug¢ ¢iktl. Bu, ara adimlarda hata yapilmadigini dogrular.

Geriye dogru kontrol de yapilabilir: C'den A'ya inerken sicaklik 20 °C artmalidir:
(-14) + (+20) = +6 °C v Baslangic sicakligi.

e d) Sicaklgin 6 °C'den 0 °C'ye dismesi icin 6 °C azalmasi gerekir.
Her 1 °C azalma 100 metre yukselmeye karsilik geldigine gore:

6 - 100 = 600 metre
Dagci A noktasindan 600 metre yukarida iken sicaklik O °C olur.

Bu nerede gercgeklesir? A'dan B'ye saatte 350 metre ¢ikildigina gore:

600 + 350 = 1,71 saat - yaklasik 1saat 43 dakika sonra, yani A ile B arasinda bir
noktada.

Kontrol: 600 metrede 600 + 100 = 6 °C azalma > 6 + (-6) = 0°C v

v Dogru Sonugc: a) -8 °C b) -14 °C ¢) 2000 m - -20 °C degisim > 6 - 20 = -14 v d)
600 metre yukarida

m a ve b birer tam sayi olmak lizere (¢ iddia ortaya atilmistir:

I."a-b>0iseaile b ayniisaretlidir."
II."a-b<Oisea+b<0'dr."
III. "a - b = 0 ise hem a hem b sifirdir."

a) L. iddia dogru mudur? Gerekcelendiriniz.
b) II. iddia dogru mudur? Bir 6rnekle gosterip gerekc¢elendiriniz.
c) III. iddia dogru mudur? Dogru degilse karsit 6rnek verip iddiayi dlizeltiniz.

e a)I.iddia DOGRUDUR.

Carpimin pozitif olmasi, dnce ¢arpanlarin hicbirinin sifir olmadigini gosterir (sifir olsaydi
carpim O olurdu).

Iki olasilik kalir:

« Ikisi de pozitif - carpim pozitif v

« Ikisi de negatif > carpim pozitif v

« Biri pozitif biri negatif - carpim negatif olurdu x

devami >
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

m (cozlimdiin devami)

Uclincli durum elendigine gére a ile b ayni isaretli olmak zorundadir.

Ornekler: 3-5=15+v - (-3) - (-5) =15 v
Her iki durumda da isaretler aynidir.
b) II. iddia DOGRUDUR.

a - b < 0 olmasi, aile b'nin farkli isaretli oldugunu (ve higbirinin sifir olmadigini) gosterir.
Bolmede de isaret kurali carpmadakiyle aynidir: isaretler farkliysa bolim de negatiftir.
Ornek: a=-12,b = +4

a-b=(-12)-(+4) =-48<0 v

a+b=(-12) = (+4) =-3<0 v

Bir 6rnek daha:a=20,b=-5->a-b=-100<0vea+b=-4<0v

Genel sonug: a - b ile a + b her zaman ayni isaretlidir (b # 0 olmak Uzere); clnku ikisinin
de isaretini belirleyen sey aynidir — a ile b'nin isaretlerinin ayni mi farkli mi oldugu.

c) III. iddia YANLISTIR.

Carpimin sifir olmasi icin ikisinin birden sifir olmasi gerekmez; biri yeterlidir.

Karsitornek:a=0,b =5
a-b=0-5=0vamab=5#0 x

Baska karsit 6rnekler: (0, -7) - (12, 0) - (0, 100)

Diizeltilmis iddia:

"a-b =0ise ave b sayilarindan en az biri sifirdir."

Bu kural cok kullanislidir: bir carpim sifira esitse, carpanlardan birini sifir yapan durumu
aramak yeterlidir.

Tersi de dogrudur: a ile b'den en az biri sifirsa carpim kesinlikle sifirdir (yutan eleman
ozelligi). Yani iki ifade birbirine denktir.

v Dogru Sonug: a) I dogru (farkli isaretli olsalardi carpim negatif olurdu) b) IT
dogru; a - bile a + b hep ayniisaretli c) III yanlis; a = 0, b = 5. Dogrusu "en az biri
sifirdir"
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Coziimler - Tam Sayilarla Garpma, Bolme ve Problem C6zme 7. Sinif Matematik

Bir "sayi atolyesi" etkinliginde 6grencilerden, verilen kosullari saglayan tam sayilar lGretmeleri
isteniyor. Dikkat: Bir maddede kosulu saglayan sayi bulunmayabilir; dyleyse bunu
gerekcgesiyle yaziniz.

a) Carpimi —36 olan ve toplami en kiiclik olan iki tam sayI.

b) Carpimi +24 olan, ikisi de negatif ve toplami en kiiciik olan iki tam sayi.

c) a- b - c < 0olacak bicimde, hicbiri sifir olmayan lic tam sayi. Ka¢ tanesi negatif olmaluidir?
d) Carpimi O olan ve higbiri sifir olmayan u¢ tam sayi.

e) a + b = b + a olacak bicimde, birbirinden farkl iki tam sayi.

e a) Carpim negatif olduguna gore sayilar farkli isaretlidir. Carpan ciftlerini ve toplamlarini
yazalim:
1-(-36) - toplam -35
2-(-18)>-16 - 3-(-12) >-9 - 4-(-9)>-5-6-(-6)>0
(-1)-36>35-(-2)-18>16 - (-4)-9->5
En kicuk toplam -35'tir.
Cevap:1ve -36
Kural: Toplamin en kicuk olmasi icin bliylik mutlak degerli say! negatif, kiiguk olan
pozitif secilmelidir.
o b) Ikisi de negatif olduguna gére carpim pozitif olur v (kosul tutarli).
Negatif ¢carpan ciftleri ve toplamlari:
(-1) - (-24) > toplam -25
(-2) - (-12) > -14 - (-3) - (-8) > -11 - (-4) - (-6) » -10
En klcuk toplam -25'tir.
Cevap: -1ve -24

Not: Negatiflerde toplam, ¢carpanlar birbirinden uzaklastik¢a kiiculiir — pozitiflerdeki
"uzaklastik¢a buyUr" kuralinin ayna goéruntusu.

 ¢) Uc sayinin carpiminin negatif olmasi icin negatif carpan sayisi TEK olmalidir.
Ug sayi icin tek secenekler: 1 negatif ya da 3 negatif.
Ornek 1 (bir negatif): (-2) - 3-4 = -24 v
Ornek 2 (iic negatif): (-2) - (-3) - (-4) = =24 v
2 negatif olsaydi carpim pozitif olurdu: (-2) - (-3) - 4 = +24 x

0 negatif olsaydi da pozitif olurdu: 2 - 3 -4 = +24 x

devami >
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Cozlimler - Tam Sayilarla Carpma, Bolme ve Problem Cézme 7. Sinif Matematik

G (cozlimdiin devami)

Cevap: Negatif sayilarin adedi 1ya da 3 olmalidir.
o d) Boyle lic sayi YOKTUR.

Bir carpimin sifir olabilmesi icin ¢carpanlardan en az birinin sifir olmasi gerekir.

Gerekge: Sifirdan farkli iki sayinin ¢arpimi asla sifir olamaz. a - b # 0 ise, bu sonucu c ile
carptigimizda da (c # 0) sonug sifir olamaz.

Baska bir deyisle: "a-b - c = 0ise a, b, c'den en az biri sifirdir" kurall, istenen durumu
imkansiz kilar.

Ornek deneme: (-5) - 3:7=-105#0 - 2-(-1) - (-1) = 2 # 0 — hicbir denemede sifir
elde edilemez.

e e)a+ b =b+akosulunuinceleyelim. Her iki bolimin de tanimli olmasiigina # O ve b #
0 olmali.

Bu esitligin saglanmasi icin sayilarin mutlak degerleri esit olmalidir. a # b olduguna gore
geriye tek secenek kalir: a = -b

Cevap:a=3veb=-3
Kontrol:
a+b=3+(-3)=-1
b+a=(-3)+3=-1v Esit.

Baska cevaplar: (5, -5) - (-12,12) - (1, -1)

Genel sonuc: Birbirinden farkli iki sayi icin bu esitlik ancak sayilar birbirinin tersi
oldugunda saglanir ve sonu¢ her zaman -1 ¢ikar.

v Dogru Sonug: a) 1ve —-36 (toplam -35) b) -1ve -24 (toplam -25) c) Negatif adedi
1ya da 3 olmali d) YOK — carpim O ise en az biri 0'dir ) 3 ve -3 (sonug¢ -1)
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