Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

KONU ANLATIMLI SORU COZUMLERI

Tam Sayilarla Carpma, Bolme ve Problem Cozme

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gdsterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.

Cok carpanli islemlerde isareti belirleme

a) (-2) - (+5) - (-3) - (-1) isleminin sonucunu bulunuz.
b) Ayniisleme (-4) carpani eklenirse sonuc ne olur?
c) —4'ten 5'e kadar olan tam sayilarin ¢arpimi kagtir?
d) -3'ten -1'e kadar olan tam sayilarin carpimi kactir?

@ 2) Once negatifleri say
Garpanlar: (-2), (+5), (-3), (-1)
Negatif ¢carpanlar: -2, -3, -1 - 3 tane (tek sayi)

Negatif carpan sayisi tek olduguna gére sonu¢c NEGATIFTIR.
Simdi bayukligu hesaplayalim:

2:-5-3-1=30

Sonug¢ = -30

9 b) Bir negatif carpan daha ekle
Yeniislem: (=2) - (+5) - (=3) - (-1) - (-4)
Negatif carpan sayisi 3'ten 4'e cikti (Gift) - sonuc POZITIFTIR.
BUyuUklik: dnceki 30 degerini 4 ile ¢carpariz:
30-4 =120
Sonug = +120

Dikkat: Tek bir negatif carpan eklemek, sonucun isaretini ters ¢evirir. -30'dan +120'ye
gecis hem isaret hem buyuklik degisimidir.

e c) —4'ten 5'e kadar olan tam sayilar
Bu araliktaki tam sayilar:
-4,-3,-2,-1,0,1,2,3,4,5

Listede O var! O ¢arpma isleminin yutan elemanidir; carpimin tamamini sifir yapar.
Carpm =0

Negatiflerin sayisina bakmaya gerek yoktur. Bu tip sorularda ilk kontrol her zaman
"aralikta sifir var mi?" olmalidir.

Q d) -3'ten -1'e kadar olan tam sayilar
Bu araliktaki tam sayilar: =3, -2, -1

(Sifir bu aralikta degil.)

Negatif carpan sayisi: 3 (tek) - sonuc negatif
Blyulklik:3-2-1=6
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AN LURY Cok carpanliislemlerde isareti belirleme (devam)

Carpim = -6
Kontrol: (-3) - (-2) = +6; (+6) - (-1) = -6 v

[ Sonug: a) -30 b) +120 c) 0 (aralkta sifir var) d) -6 ]

Dikkat: Carpim sorularinda 6nce "sifir var mi?", sonra "ka¢ tane negatif var?" diye sor.
Iki soruyu cevaplayinca isaret hazir olur.

- J/

B
Dagilma 6zelligini iki yonde kullanma

a) (=7) - [(+12) + (-2)] islemini iki farkli yolla hesaplayiniz.

b) (-6) - [(-9) - (+4)] islemini iki farkli yolla hesaplayiniz.

c) 25 - (=7) + 25 - (-13) islemini dagilma 6zelligini tersten kullanarak kisa yoldan
hesaplayiniz.

d) Hangi durumda hangi yon daha kullanislidir?
@ a) ikiyol, tek sonuc
1. yol — O6nce parantez ici:
(+12) + (-2) = +10
(=7) - (+10) = =70
2. yol — dagilma o6zelligi:
(=7) - (+12) + (-7) - (-2)
= (-84) + (+14)
==70 v
Iki yol da ayni sonucu verdi. Burada 1. yol daha kisaydi; ¢linkii parantez ici tek adimda
sadelesti.
Q b) Cikarma lizerine dagilma
1. yol— O6nce parantez ici:
(-9) - (+4) = (-9) + (-4) = -13
(-6) - (-13) = +78
2. yol — dagilma o6zelligi:
(-6) - (-9) - (-6) - (+4)

= (+54) - (-24)
= (+54) + (+24)
= +78 v

Dikkat: Ikinci carpim (-6) - (+4) = —=24'tiir ve dniindeki ¢cikarma isareti korunmaldir.
"+54 - 24 = 30" demek en sik yapilan hatadir.
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JYAIVNELLURY Dagilma ozelligini iki yonde kullanma (devam)

€© c) Dagilmay tersten kullan
25-(-7) + 25 - (-13)
Her iki carpimda da 25 ortak. Parantezin disina alalim:
=25 [(=7) + (-13)]
=25-(-20)
= -500
Dogrudan hesaplasaydik: 25 - (-7) = =175 ve 25 - (-13) = =325, sonra (-175) + (-325) =
-500. Ayni sonu¢ ama iki bilylik carpma gerekirdi.
Ortak carpani disari almak, islemi tek bir kolay ¢carpmaya indirdi.
@ d) Hangi y6n ne zaman?
Dagitma yonii (parantezi agmak) su durumlarda yararlidir:
o Parantez icindeki sayilar sadelesmiyorsa
» Carpanlardan biri 10, 100 gibi kolay bir saylysa
Ornek: 98 -7 = (100 - 2) - 7 = 700 - 14 = 686
Toplama yonii (ortak carpani disari almak) su durumlarda yararlidir:
o Terimlerde ortak bir carpan varsa
e Parantez ici toplandiginda yuvarlak bir sayi ¢ikiyorsa
Ornek: (c) sikkindaki gibi.

Ozellik tek, ama iki yénde de kullanilabilir; hangisinin kisa olduguna bakarak sec.

Sonuc: a) -70 b) +78 c) 25 - (-20) = -500 d) Parantez ici sadelesiyorsa once ici
hesapla; ortak carpan varsa disari al.

Dikkat: Cikarma Uzerine dagitirken ikinci carpimin isaretine dikkatet:a-(b-c)=a-b
- a-c'dir.

S FAVIINELTHTEY Bolme, carpmayla kontrol ve 6zel durumlar

a) (-72) + (+9) ve (-56) = (-7) islemlerini yapip sonuclari carpma ile kontrol ediniz.
b) 0 + (-15) ve (-15) + 0 islemlerini inceleyiniz. Aralarindaki fark nedir?
c) [(-48) = (+6)] + (-2) isleminin sonucunu bulunuz.
d) [(-36) - (+10)] / [(-5) - (-18)] isleminin sonucunu bulunuz.
@ a) iki bélme ve kontrolleri
(-72) + (+9):
Mutlak degerler: 72 + 9 = 8
Isaretler farkli - sonuc -8
Kontrol: Béllinen = Bélen - Bolim - (+9) - (-8) = =72 v
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Ve

Bolme, carpmayla kontrol ve 6zel durumlar (devam)

(-56) + (-7):
Mutlak degerler: 56 + 7 = 8
Isaretler ayni - sonuc +8
Kontrol: (-7) - (+8) = =56 v
Iki bélmede de sayisal sonug 8 cikti; fark yalnizca isarette. Bolenin isaretini degistirmek
sonucun isaretini de degistirir.
© Db) Sifinn iki farku rolii
0+(-15)=0
Kontrol: (-15) - 0 = 0 v Esitlik saglaniyor, sonuc tanimli.
Sozel anlami: sifir tane seyi 15 gruba boélersen her gruba sifir diser.
(-15) + 0 = TANIMSIZ
Sonug x olsaydi O - x = =15 olmaliydi. Oysa 0 ile carpilan her sayi 0 verir (yutan
eleman); -15 asla elde edilemez.

Fark: Sifirin béliinen olmasi sorun degildir (sonug 0'dir); bélen olmasi tanimsizlik
yaratir. Kisaca: sifira boliinemez.

© c)Soldan sagaiilerle
Koseli parantez icindekini dnce hesaplariz:

(-48) + (+6) > isaretler farkl, 48 + 6 =8 > -8

Simdi distaki bolme:

(-8) + (-2) > isaretlerayn;, 8 + 2 =4 > +4

Sonug = +4

Kontrol: (+4) - (-2) = -8 v ve (-8) - (+6) = -48 v
@ d) Pay ve paydayi ayn bitir

Pay: (-36) - (+10) - isaretler farkli > =360

Payda: (-5) - (-18) - isaretler ayni > +90

Bolme: (-360) + (+90)

Mutlak degerler: 360 + 90 = 4

Isaretler farkli > -4

Sonug = -4

Kontrol: (+90) - (-4) = -360 v

Not: Pay ve paydayi bitirmeden sadelestirmeye kalkismak risklidir; 6zellikle toplama-
¢lkarma varsa kesinlikle yapilamaz.

[ Sonug: a) -8 ve +8 (kontroller v) b) 0 + (-15) = 0; (-15) + O tanimsiz c) +4 d) -4 J

Dikkat: Her bélmeden sonra "Bdlen - Bolim = Bolinen mi?" diye kontrol et; isaret
hatalari aninda ortaya cikar.

~N
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Puanlama problemini bes adimda c6zme

25 soruluk bir sinavda her dogru cevap +5, her yanlis cevap -2, her bos soru -1 puandir.
Bir 6grenci 16 soruyu dogru, 6 soruyu yanlis cevaplamis, kalanlari bos birakmistir.

a) Ogrenci kac soruyu bos birakmistir?

b) Her cevap tirtiinden aldigi puani ayri ayri hesaplayiniz.

c) Ogrencinin toplam puani kactir?

d) Ogrenci bos biraktig sorulari da yanlis cevaplasaydi puani ne olurdu?

o a) Problemi anla — nicelikleri belirle
Toplam soru: 25

Dogru: 16 - Yanlis: 6 - Bos: ?

Bos =25-16 - 6 = 3 soru

Kontrol: 16 + 6 + 3 = 25 v BUtun sorular sayildi.

Puan degerleri isaretleriyle: dogru +5, yanlis -2, bos -1.

Q b) Plan yap ve uygula — her tiir icin carpma
Ayni puandan birden ¢ok kez alindigi i¢in ¢carpma kullanilir:

Dogrulardan: 16 - (+5) = +80 puan
Yanlislardan: 6 - (-2) = =12 puan
Boslardan: 3 - (-1) = =3 puan

Her carpimda isaret kurali isledi: pozitif x pozitif = pozitif; pozitif x negatif = negatif.

© c) Problemi ¢c6z — puanlari topla
Toplam = (+80) + (-12) + (-3)

Negatifleri 6nce toplayalim (birlesme 6zelligi):

(-12) + (-3) = -15

(+80) + (-15) - isaretler farkl, 80 - 15 = 65, |+80| biiyiik > +65
Ogrencinin toplam puani 65'tir.

Kontrol: Kazanilan 80, kaybedilen 15. Kazan¢ daha buyuk oldugu igin sonucun pozitif
ve 80'den klguk ¢ikmasi beklenirdi v

O d) Boslar da yanlis olsaydi
Bu durumda dogru sayisi degismez; yanlis sayisi 6 + 3 = 9 olur ve bos kalmaz.

Dogrulardan: 16 - (+5) = +80
Yanluslardan: 9 - (-2) = =18
Boslardan: O puan

Toplam = (+80) + (-18) = +62 puan

Karsilastirma: 65'ten 62'ye, yani 3 puan dusti. Neden 3? Cunkl 3 soru, -1'den -2'ye
gecti; her birinde 1 puan kaybedildi:
3-[(-2) - (-N=3-(-1)=-3 v
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Puanlama problemini bes adimda ¢6zme (devam)

Bu, bos birakmanin yanlis yapmaktan neden daha az zararli oldugunu da gosterir.

[ Sonug: a) 3 soru b) +80, -12, -3 puan c) 65 puan d) 62 puan (3 puan diiser) ]

Dikkat: Puanlama problemlerinde her cevap turi icin 6nce ¢carpma yap, sonra sonuglari
topla. Soru sayilarinin toplaminin dogru oldugunu mutlaka kontrol et.
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