Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

KONU ANLATIMI - CEVAPLI

Tam Sayilarla Carpma, Bolme ve Problem Cozme

Kazanimlar: MAT.7.1.6. Tam sayilarla carpma ve bolme islemlerini yapabilme, carpma isleminin 6zelliklerini kullanabilme
ve tam sayilarla ilgili problemleri ¢6zebilme
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§ Tam Sayilarla Carpma — Isaret Kural

Iki tam sayi carpilirken 6nce sayilarin mutlak degerleri carpilir. Carpimin isareti soyle
belirlenir:

« Sayilarin isaretleri ayni ise sonuc pozitiftir.
« Sayilarin isaretleri farkli ise sonu¢ negatiftir.

CIDd isaretler ayni:

(+3) - (+2) =+6 - (-4) - (-3) =+12 - (-5)-(-3) = +15

Isaretler farkl:
(+3) - (-2) = -6 - (-4)-(+3)=-12 - 3-(-5)=-15

Mutlak degerli ifadelerde 6nce mutlak deger hesaplanir:
|+2| - |-5|=2-5=+10 - |-30|-4=30-4 = +120

ikiden fazla carpan varsa tek tek ilerlemek yerine dogrudan negatif carpanlarin sayisina
bakilir:

« Negatif isaretli tam sayilarin adedi CIFT ise sonuc POZITIFTIR.
« Negatif isaretli tam sayilarin adedi TEK ise sonu¢ NEGATIFTIR.

Sonucun sayisal buyuklugl, butiin mutlak degerlerin carpimidir.

€I (-2)-(-6) - (+1) - (-3) - (-4)
Negatif carpan sayisi: 4 (cift) > sonuc pozitif
Buylklik:2-6-1-3-4 =144 > +144
(=1 - (+9) - (-7) - (-7) - (+2)
Negatif carpan sayisi: 3 (tek) - sonu¢ negatif
Buylklik:1-9-7-7-2 =882 > -882
Onemli istisna: Carpanlardan biri 0 ise negatif sayisina bakmaya gerek yoktur;
sonu¢ dogrudan O'dir.
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-3

4.(-3)=-12
4 - (-3) = -12 isleminin say1 dogrusu modeli. Carpma tekrarli toplama oldugu i¢in 0 noktasindan baslanarak dort kez
3'er birim sola gidilir ve -12 noktasina ulasilir.

Carpma, tekrarli bir toplamadir.
3+3+3+3=12=4-3

Ayni mantik negatif sayilarda da isler. 4 - (-3) islemi, dort tane (-3) demektir:
(=3) + (-3) + (-3) + (-3) = =12

Sayl dogrusunda 0'dan baslanir ve her seferinde 3 birim sola gidilir. Dort adim sonunda -12'ye
ulasilir v

Pozitif bir sayiyla carpmada oklar saga, negatif bir saylyla carpmada sola bakar; bu da isaret
kuralinin gorsel karsiugidir.

p
Sik yapilan hata: Cok carpanli islemlerde negatifleri saymadan tahmin etmek.
(-2) - (-3) - (-4) isleminde "iki eksi gétiirdii, sonug pozitif" denip lclnci eksi
unutulursa +24 bulunur; oysa negatif ¢carpan sayisi 3 (tek) oldugu igin dogru sonug
-24'tur.

Guvenli yol: 6nce negatifleri say, isarete karar ver; sonra mutlak degerleri ¢arp.

8 Carpma Isleminin Ozellikleri

Ozellik Ne Soyler? Ornek
Degisme Carpanlarin yer degistirmesi sonucu degistirmez (=3) - (+2) =_é+2) (=3) =
Birlesme Ikiden fazla carpanda herhangi ikisinin énce [(-2) - (+1)] - (-3) = (-2) -

* carpilmasi sonucu degistirmez [(+1) - (-3)1=6

Etkisiz . . . -
eleman Bir tam sayinin 1ile ¢carpimi kendisine esittir (-9)-1=-9

Yutan Bir tam sayinin O ile carpimi 0'a esittir 7-0=0-7=0
eleman y carp ?

4-01(-1)+(+2)]=4-(-1) +

Dagilma Carpma, toplama ve g¢ikarma tzerine dagilir 4-(+2)
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1 sayisi carpma isleminin etkisiz elemanidir; bir sayiyi degistirmez.
0 sayisi carpma isleminin yutan elemanidir; carpimin tamamini sifir yapar.

Bu ikisini karistirma: toplamada etkisiz eleman 0'dir, garpmada 1'dir.

m Dagilma 6zelligi — toplama lizerine:
4-[(-1) + (+2)]
=4-(-1)+4-(+2)
= (-4) + (+8) = +4
Kontrol (ici 6nce hesaplayarak): 4 - (+1) = +4 v

Dagilma o6zelligi — cikarma lizerine:
(=4) - [(-1) = (+2)]

= (-4) - (-1) - (-4) - (+2)

= (+4) - (-8) = (+4) + (+8) = +12
Kontrol: (-4) - (-3) = +12 v

Dagilma o6zelligi tersten de kullanilir ve bu, islemi ¢cok kisaltir. Ortak ¢carpan parantezin disina
alinir:

25-(-7) + 25 - (-13)

=25 [(-7) + (-13)]

= 25-(-20) = -500

Soldaki halde iki buyuk ¢carpma yapilmasi gerekirdi; sagdaki halde tek bir kolay ¢carpma yeterli
oldu.

Sik yapilan hata: Dagitirken ¢arpani yalnizca ilk terime uygulamak.
4 -[(-1) + (+2)] isleminde 4 - (-1) + (+2) yazmak yanlstir; 4 sayisi her iki terimle de
carpilmalidir.

Ayrica ¢ikarma Uzerine dagitirken ¢ikarma isareti korunur:a- (b -c)=a-b-a-c.
Ikinci carpimin isaretini yanlis yazmak en sik gériilen ikinci hatadir.

§ Tam Sayilarla Bolme Islemi

Tam sayilarla bélme yapilirken sayilarin mutlak degerleri birbirine béliiniir. Isaret kurali
carpmadaki ile aynidir:

« Isaretler ayni ise sonug pozitiftir.
« Isaretler farkli ise sonug negatiftir.
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€D (-10):5=2
Mutlak degerler: |-10| = 5| =10 + 5 =2
Isaretler farkli > sonug -2

Carpmayla kontrol: Bolliinen = Bolen - Bolum
5-(-2) = =10 v Dogru.

Baska ornekler:
(-18) + (+3) = -6 - (-30) + (-5) =+6 - 25+ (-5) = =5 - (-14) + (-2) = +7

Bolme isaretinin farkli yazilislari. Asagidaki G¢ gosterim ayni islemi anlatir:
(-12) + 4 - (-12):4 - -12/4

Ucli de =3 sonucunu verir. Kesir cizgisi de bir bélme isaretidir; paydaki sayi béliinen, paydadaki
sayl bolendir.

Bolmede dort 6zel durum:

1. Sifirdan farkl bir tam sayi 1'e boliindliginde sonug sayinin kendisidir. (-8) = (+1) = -8
2. Sifirdan farkli bir tam sayi (-1)'e boliindiigiinde yalnizca isareti degisir. (+6) + (-1) =
-6

3. Sifirin, sifirdan farkl bir tam sayiya bolimu sifirdir. 0 + (+3) =0

4. Sifirdan farkl bir tam sayinin sifira béliimii TANIMSIZDIR. (-2) + 0 = tanimsiz

4. durum neden tanimsiz? Bélmenin kontrolUnl hatirlayalim: Bélunen = Bolen -
Bolam.
(-2) + 0 = x olsaydi, O - x = -2 olmaliydi. Oysa O ile ¢arpilan her sayi O verir (yutan
eleman); hicbir x bu esitligi saglayamaz.

Bu ylizden sifira bolme tanimsizdir. Buna karsilik 0 + (+3) = 0'dir; ¢cinkii3-0=0 v
Iki durumu karistirma: sifirin béliinmesi sorun degil, sifira bélmek sorundur.

§ Carpma ile Bolmenin Birlikte Bulundugu Islemler

Kesir ¢izgisi bir gruplama isareti gibi davranir: pay ve payda ayri ayri hesaplanir, sonra bolme
yapilir.

Sira soyledir:

1. Varsa mutlak degerleri hesapla.

2. Payi kendi icinde bitir.

3. Paydayi kendi icinde bitir.

4. Son olarak bolmeyi yap ve isaret kuralini uygula.
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€I [(-36) - (+10)1/[(-5) - (-18)] = ?
Pay: (-36) - (+10) = —=360 (isaretler farkli)
Payda: (-5) - (-18) = +90 (isaretler ayni)
Bolme: (-360) + (+90) = -4

[(-9) - (+4)]1/[(+12) =+ (-6)] =7
Pay: (-9) - (+4) = -36

Payda: (+12) + (-6) = -2
Bolme: (-36) = (-2) = +18

[[-72] - (-3)1/1(-12) - 6] = 2

Pay: 72 - (-3) = =216 (6nce mutlak deger alindi)
Payda: (-12) - 6 = =72

Bolme: (-216) + (-72) = +3

Sik yapilan hata: Kesirli ifadede pay ve paydayi bitirmeden tek tek sadelestirmeye
kalkmak. Payda toplama ya da ¢cikarma varsa bu kesinlikle yapilamaz.
Once payl, sonra paydayi tek bir sayiya indir; ancak ondan sonra bél.

8 Tam Sayilarla Problem C6zme

Bir problemin ¢6zUmu bes adiml bir strectir. Adimlari G )
atlamadan izlemek, 6zellikle isaretli sayilarda hata payini cok ' v

azaltlr. [QPLANYAPMA‘h i islem? bél i, topl: 7 ]
Nicelikleri isaretlendirme. Problemdeki her nicelige bir isaret [o ]
vermek, ¢6zUmun en kritik adimidir: S +

e Artis, kazang, yukselme, ileri - pozitif [o PROBLEM GOZME: art kst uygulayarak hesapia ]
e Azalis, zarar, borg, alcalma, geri - negatif v

. . . o
» Referans noktasi (zemin kat, deniz seviyesi, baslangi¢) - 0 []
Isaretler dogru konulursa geri kalan yalnizca hesaptir. e >
Sonucu problemin diliyle yaz (kat, derece, TL, metre..)

Problem ¢6zme siirecinin bes
adimi: problemi anlama, plan
yapma, plani uygulama, problemi
¢cO6zme ve sonucu kontrol etme.
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m Zeynep evinin bulundugu kattan asansorle 18 kat asagi inerek -4. kattaki
otoparka iniyor. Zeynep'in evi kacinci kattadir?

Varis kati: =4 - Inis: -18

(ev katl) + (-18) = -4

ev kati = (-4) - (-18) = (-4) + (+18) = 14. kat
Kontrol: 14 - 18 = -4 v

Deniz seviyesinin 20 m altindaki denizalti ile 10 m listiindeki kus arasindaki
dikey uzaklik kac metredir?

Denizalti: =20 - Kus: +10

Uzaklik = (+10) - (-20) = (+10) + (+20) =30 m

QI Puanlama problemleri garpma ile goziiliir.

Bir hedef tahtasinda mavi bélme -2, sari bélme -4, pembe bdlme +5 puandir.
Oznur maviye 3, sarlya 2, pembeye 5 isabetli atis yapiyor. Toplam puani kactir?
Mavi: 3 - (-2) = -6

Sari:2-(-4) = -8

Pembe: 5 - (+5) = +25

Toplam: (-6) + (-8) + (+25) = (-14) + (+25) = +11 puan

Kontrol: Kayiplar 14, kazan¢ 25; kazan¢ daha blylk oldugu icin sonucun pozitif
¢cikmasi beklenir v

Sik yapilan hata: "Her adet" ile "toplam" niceliklerini karigtirmak.
"Her 10 dakikada 4 °C soguyor, 1 saat sonra sicaklik ka¢ olur?" sorusunda dogrudan
-4 eklemek yanlistir. Once kac kez tekrarlandi§i bulunur:
60 + 10 = 6 kez - 6 - (-4) = =24 °C degisim
Baslangic 20 °C ise sonug: 20 + (-24) = -4 °C

Bu tip problemlerde 6nce ¢carpma, sonra toplama yapilir.
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§ Etkinlikler

7. Sinif Matematik

Vs

Asagidaki ifadelerden dogru olanlarin yanina "D", yanlis olanlarin yanina

Y" yaziniz.

a) Isaretleri ayni olan iki tam sayinin ¢arpimi pozitiftir.
b) | Isaretleri farkli olan iki tam sayinin bélimi pozitiftir.
c) | Bir carpma isleminde negatif carpan sayisi tek ise sonu¢ negatiftir.
d) Carpma isleminin etkisiz elemani O'dir.
e Carpma isleminin yutan elemani 0'dir.
f) Carpma isleminin toplama lzerine dagilma 6zelligi vardir.
g) | ' Sifirdan farkli bir tam sayinin sifira bolmi sifirdir.
h) Sifirin, sifirdan farkli bir tam sayiya bdlumu sifirdir.
1) Bir tam sayi (-1)'e bolindiginde yalnizca isareti degisir.
i) Bolme isleminde degdisme 6zelligi vardir.
j) -4'ten 5'e kadar olan tam sayilarin ¢arpimi O'dir.
k) a-b =0ise ave b sayllarindan en az biri 0'dir.
N\ J
s !
Asagidaki tabloda bos birakilan yerleri doldurunuz.
islem isaretler Sonucun Isareti Sonuc
(-8) - (+7) Farkl Negatif -56
(-9) - (-6) Ayni Pozitif +54
(-2) - (-3) - (-5) 3 negatif (tek) Negatif -30
(-1 - (-2) - (-3) - (-4) | 4 negatif (cift) Pozitif +24
(-63) + (+7) Farkl Negatif -9
(-84) + (-12) Ayni Pozitif +7
0 + (-25) — — 0
(-25)+0 — — Tanimsiz
- J
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a)

c)

e)

)]

p
Asagidaki carpma ve bélme islemlerini yapiniz.

(-12) - (+5) Farkliisaret >12-5=60 b) (-15) - (-4) Ayniisaret >15-4 =60 >

- -60 +60

(+9) - (-1) - (-2) 2 negatif (cift) > d) (-3)-(-4)-(-5) 3negatif (tek) >
pozitif >9-1-2=+18 negatif >3-4-5=-60

(-7) - (+8) - 0 - (-2) Carpanlardan biri f) |-6|-(-9) Once mutlak deger: 6 - (-9)
0 - yutaneleman - 0 =-54

(-96) = (+8) Farkliisaret >96+8=12 h) (-121) = (-11) Ayniisaret > 121+ 11 =11
> =12 > +1

(+45) + (-1) Yalnizca isaret degisir > i) [(-60) + (+5)] + (-3) (-60) = (+5) =
-45 -12; (-12) + (-3) = +4

a)

c)

e)

g)

N

B
Asagidaki islemleri yapiniz. Kullandiginiz 6zelligi ya da kurali da yaziniz.

(-5) - [(+8) + (-3)] Onceigi: (+8) + b) (+4)-[(-7) - (+2)] Onceici: (-7) +
(-3)=+5-> (-5) - (+5) = -25 (-2)=-9->4-(-9)=-36
(dagilmayla da: =40 + 15 = -25)

12 - (-9) + 12 - (-11) Ortak carpani d) (-7):23+(-7)-77 (-7)-(23+77) =
disarial: 12 - [(-9) + (-11)]1 =12 - (-20) (-7) - 100 = =700

=-240

[(-24) - (+5)] / [(-6) - (-2)] Pay: -120; f) [(-18) + (-3)] - [(+20) + (-4)] (+6)-
Payda: +12 - (-120) + (+12) = -10 (-5) =-30

[|-45| - (-2)1/ [(+9) - (-5)] Pay: 45 - h) (-100) - (+1) - (-1) 1etkisiz eleman,
(-2) = -90; Payda: -45 > (-90) + (-1) isareti cevirir > +100

(-45) = +2

-

a)

b)

c)

d)

e)

Asagidaki problemleri ¢6ziiniiz. Kurdugunuz islemi de yaziniz.

Sicakligi =5 °C olan bir deponun sicakligi 7 °C artiriliyor. Yeni sicaklik ka¢ derecedir?
(-5)+7=+2°C

Bir dalgi¢ her dakikada 3 metre iniyor. 8 dakika sonra deniz seviyesine gore konumu
nedir? 8- (-3) = -24 - deniz seviyesinin 24 m alti

Bir sirket yilin ilk 6 ayinda her ay 1000 TL kar, son 6 ayinda her ay 400 TL zarar ediyor.
Yil sonunda durumu nedir? 6 - (+1000) + 6 - (-400) = 6000 + (-2400) = +3600 TL kar

Sicakligi 8 °C olan bir gorba, her dakika 12 °C isinarak 80 °C'ye ulasiyor. Ka¢ dakika
isititmistir? (80 - 8) + 12 =72 + 12 = 6 dakika

Deniz seviyesinin 20 m altindaki denizalti ile 10 m Ustlindeki kus arasindaki dikey uzaklik
kac metredir? (+10) - (-20) = (+10) + (+20) =30 m

devami >
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Asagidaki problemleri ¢éziiniiz. Kurdugunuz islemi de yaziniz. (devam)

f) Sicakliklari 20 °C olan kofteler derin dondurucuda her 10 dakikada 4 °C soguyor. 1 saat
sonra sicakliklari kag derece olur? 60 +10=6kez > 6 (-4) =-24 > 20 + (-24) = -4
°C

g) a ve b birer tam sayi olmak lzere a - b = -8'dir. a + b ifadesinin alabilecedi en blyuk
negatif tam sayi degeri kactir? a - b negatif - aile b farkli isaretli > a + b de negatif.
Ciftler: (1,-8)->-1/8 tam degil; (-1,8)~> -1/8; (2,-4)~> -1/2; (8,-1)> -8; (4,-2)~> -2;
(-81)> -8; (-2,4)> -1/2; (-4,2)> -2. Tam sayi olanlar: -8 ve —2. En biylgii -2'dir.

§ Konu Ozeti

Carpmada ve bolmede isaret kurali aynidir: isaretler ayniysa pozitif, farkliysa
negatif. Ikiden fazla carpan varsa negatiflerin sayisina bakilir: ¢ift ise pozitif, tek
ise negatif; carpanlardan biri O ise sonu¢ dogrudan 0'dir. Carpmanin bes 6zelligi
vardir: degisme, birlesme, etkisiz eleman (1), yutan eleman (0) ve dagilma.
Dagilma 6zelligi iki ydonde de kullanilir — parantezi agmak ya da ortak ¢arpani disari
almak. Bolmede sonug¢ her zaman Bolen - Béliim = Bollinen ile denetlenir. Dort 6zel
durumu unutma: +1 saylyi degistirmez, +(-1) yalniz isareti gevirir, 0 + a = 0'dir ama
a + 0 TANIMSIZDIR. Problemlerde once nicelikleri isaretlendir (artis +, azalis -,
referans 0), sonra "kac kez tekrarlaniyor?" sorusuyla carpmayi kur ve en sonunda
sonucu geriye dogru kontrol et.
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