Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

KONU ANLATIMLI SORU COZUMLERI

Tam Sayilarin ve Rasyonel Sayilarin Kuvveti,
Rasyonel Sayilarla Bolme

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gosterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.
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Parantezin yeri ve isaret

Asagidaki uslu ifadelerin degerlerini bulunuz.
a) (-2)*
b) -24
c) (-2)°
d) Buldugunuz lic degeri ve (-1)° sayisini kiigiikten biiyiige siralayiniz.
a a) Eksi parantez icinde, us cift
(-2)* ifadesinde eksi parantez icindedir; yani taban —2'dir.
Us 4 olduguna gére -2 sayisi kendisiyle 4 kez carpilir:
(-2)* = (-2) - (-2) - (-2) - (-2)
Isaret: Negatif taban, gift iis > sonuc pozitif
Deger:2-2-2-2=16
(-2)* = +16
© b) Eksi parantez disinda
-2% ifadesinde eksi parantez disindadir. Us yalnizca 2'ye aittir; eksi isareti tim ifadenin

basindadir.
-24=-(2-2-2-2) =-(16)
-2%=-16

(a) ile (b)'yi karsilastiralim: Rakamlar ayni, ama sonuclar zit isaretli. Tek fark
parantezin varligidir. Bu ylzden Uslu ifadelerde parantezin yerine ¢ok dikkat etmek
gereKir.

Q c) Eksi parantez icinde, lis tek
(-2)° = (-2) - (-2) - (-2) - (-2) - (-2)
Isaret: Negatif taban, tek iis - sonuc negatif
Deger:2-2-2-2-2=32
(-2)°=-32
Kisa yoldan kontrol: (-2)° = (-2)*- (-2) =16 - (-2) = -32 v
@ d) Dérdiinii siralayalim
Once (-1)° degerini bulalim. Sifir haric her sayinin 0. kuvveti 1'dir:
(-1°=1
Elimizdeki dort deger:
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Parantezin yeri ve isaret (devam)
(-2)*=16
-24=-16
(-2)° = -32
(-1°=1
Kiiciikten biiyiige siralayalim. Once negatifler (mutlak degeri biiyiik olan daha
kilcuktdr), sonra pozitifler:
-32<-16<1<16
Yani: (-2)° < =24 < (-1)° < (-2)*

[ Sonug: a) 16 b) =16 ¢) =32 d) (-2)° < -2* < (-1)° < (-2)* ]

Dikkat: Ilk bakisin eksinin parantez icinde mi disinda mi olduguna olsun; isareti bu
belirler.

N J

p
Rasyonel sayilarin kuvveti

Asagidaki usli ifadelerin degerlerini bulunuz.
a) (-3/4)?
b) (-1%4)3
c) (0,2)°
d) (0,3)?
@ a) Negatif taban, cift iis
(-3/4)? = (-3/4) - (-3/4)
Isaret: Negatif taban, Us cift > sonuc pozitif
Pay: 32=9 - Payda: 4> =16
=9/16
Kontrol: (-0,75)? = 0,5625 ve 9/16 = 0,5625 v
9 b) Once bilesik kesre gevir
Tam sayili kesrin kuvveti alinmadan 6nce bilesik kesre cevrilmelidir:
-1%=-(1-3+2)/3 =-5/3

(-5/3)% = (-5/3) - (-5/3) - (-5/3)
Isaret: Negatif taban, iis tek - sonuc negatif
Pay: 5% = 125 - Payda: 3% = 27

= =-125/27
Uyari: Bu islemi (-1)2 - (24)° diye ayirmak yanlistir. Tam sayili kesir bir toplamdir, carpim
degildir.
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Rasyonel sayilarin kuvveti (devam)
€© c) Ondalik gésterimi kesre cevir
0,2 = 2/10 = 1/5 (6nce sadelestirmek isi kolaylastirir)
(1/5)% = (1/5) - (1/5) - (1/5)
Pay: 1° =1 - Payda: 5° = 125
=1/125

Sadelestirmeden yapsaydik: (2/10)3 = 8/1000 = 1/125 v Ayni sonug, ama daha biiyiik
sayilarla.

@ d) Devirli ondalik gdsterimi kesre cevir
0,3 sayisi, virgulden sonra 3 rakaminin sonsuza kadar tekrar ettigi sayidir.

Devri virgulden hemen sonra basglayan ve tek basamakli olan bu sayi, 9 paydali bir
kesre cevrilir:

0,3=3/9=13

Simdi kuvveti alalim:
(1/3)2 = (1/3) - (1/13) = 1/9

Not: Sonug 1/9 = Oﬁ olarak da yazilabilir.

[ Sonug: a) 9/16 b) -125/27 c) 1/125 d) 1/9 ]

Dikkat: Kuvvet almadan dnce saylyl her zaman en sade kesir haline getir; hem islem
kisalir hem hata riski duser.

~N

Ve

-

Bélmenin iki yolu ve 6zel durumlar

a) (-8/9) : (4/3) islemini ortak payda algoritmasiyla yapiniz.

b) Ayni islemi ters gevir ¢carp algoritmasiyla yapiniz.

c) 1:(=5/7) ve (-5/7) : 1islemlerinin sonuclarini bulup karsilastiriniz.
d) 0:(3/8) ve (3/8) : 0 islemlerini inceleyiniz.

@ a) Ortak payda algoritmasi
(-8/9) : (4/3)
1. adim — paydalari esitle. Paydalar 9 ve 3; ortak payda 9'dur.
-8/9 - zaten 9 paydali
4/3 - pay ve payda 3 ile carpilir = 12/9
2. adim — paylari kendi arasinda bol.
(-8/9) : (12/9) = (-8) : 12
3. adim — sonucu sadelestir.
= -8/12
8 ve 12'nin ikisi de 4'e bolundr:
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(Zy A NINVETLUES Bolmenin iki yolu ve 6zel durumlar (devam)

=-2/3

e b) Ters gevir ¢carp algoritmasi
(-8/9) : (4/3)
Boliinen aynen yazilir, bolen ters gevrilir:
Bolunen: -8/9 - aynen
Bolen: 4/3 - ters cevrilir > 3/4
= (-8/9) - (3/4)
Sadelestirelim: 8ile4 > 2ve 1, 3ile9->1ve3
=((-2)-1/(3:1) =-2/3 v
1ki yol da ayni sonucu verdi. Ters cevir carp yontemi genellikle daha kisadir; ¢iinkii
payda esitleme adimi yoktur ve sadelestirme imkani sunar.
© c)lile bélme —ikiyon
1:(-5/7) =7
Bolen ters gevrilir:
=1-(-7/5) = -7/5
Bu sonug, —5/7 sayisinin carpma islemine gore tersidir. Yani:
1 sayisinin bir rasyonel sayiya boliimii, o sayinin carpma islemine gore tersine esittir.
(-5/7):1=2
= (=5/7) - (11) = =5/7
Bu da sayinin kendisidir. Yani:
Bir rasyonel sayinin 1'e bolimii, o sayinin kendisine esittir.

Karsilastirma: -7/5 # —5/7 oldugundan iki islem farkli sonu¢ verdi. Bu, bdlme isleminin
degisme o6zelligi olmadiginin bir kanitidir.
Ayrica bolmenin etkisiz elemani da yoktur: a : 1 = a dogrudur ama 1: a = a degildir.
Etkisiz eleman iki yonll calismalidir.

@O d) sifirlailgili iki durum
0:(3/8)=?
Bolen ters cevrilir:
=0-(8/3)=0
Sifirin, sifir hari¢ bir rasyonel sayiya bolimu 0'dir. Mantigi sudur: "0'in iginde kag tane
3/8 var?" sorusunun cevabil hig, yani 0'dir.
(3/8):0=7
Bolen ters gevrilmek istenirse O sayisinin tersi gerekir. Ancak 0'In garpma islemine
gore tersi yoktur.
= (3/8) - (1/0) - 1/0 tanimsizdir
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Boélmenin iki yolu ve 6zel durumlar (devam)

(3/8) : 0 TANIMSIZDIR.

Gerekcesi: Bolme islemi bir carpma sorusudur. "3/8 : 0 = x" demek, "0 - x = 3/8" olacak
bir x aramak demektir. Oysa 0 ile ¢arpilan her sayi 0 verir; hicbir x bu esitligi
saglayamaz.

Ozet: 0 béliinen olabilir, ama bélen olamaz.

Sonuc: a) -2/3 b) -2/3¢c)1:(=5/7) = -7/5, (-5/7) : 1= -5/7; farkudirlard) O : (3/8) =
0, (3/8) : 0 tanimsiz

Dikkat: Ters cevrilen daima BOLENDIR. Birinci saylyi ters cevirmek en sik yapilan
hatadir.

. J

4 N\

Kesir cizgisi, ondalik bolme ve problem

a) Pay kismi —9/14, payda kismi 3/7 olan kesir ¢izgisiyle verilen bélmenin sonucunu
bulunuz.
b) 3,6 : 0,45 isleminin sonucunu bulunuz.
c) 4,2 kg peynir 273 TL ise 1kg peynir ka¢ TL'dir?
d) Bélme isleminin dagilma 6zelligi var midir? Bir 6rnekle inceleyiniz.
o a) Kesir cizgisi bolme isaretidir
Pay kismi -9/14, payda kismi 3/7 olan ifade su bdlmedir:
(-9/14) : (3/7)
Ters cevir carp yapalim:
= (-9/14) - (7/3)
Sadelestirelim: 9ile3 >3vel, 7ile14 > 1ve 2
= ((-3)-10/(2-1) = -3/2
Kontrol: =9/14 =~ -0,643 ve 3/7 = 0,429 > bolim = -1,5 v
9 b) Ondaluik gosterimleri kesre gevir
36:045=7?
Ondalik gosterimleri rasyonel saylya ¢evirelim:
3,6 =36/10 - 0,45 = 45/100
= (36/10) : (45/100)
Bdlen ters cevrilir:
= (36/10) - (100/45)

Sadelestirelim: 100 ile 10 > 10 ve 1; 36 ile 45 - ikisi de 9'a bolunir - 4 ve 5
=(4-10)/(1-5) =40/5=8
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Ve

Kesir cizgisi, ondalik bélme ve problem (devam)

Kontrol: 0,45 -8 = 3,6 v
Pratik ipucu: Bolen ve bollinenin virgult ayni sayida basamak kaydirilirsa sonug
degismez. 3,6 : 0,45 > 360:45=8 v
€© c) Birim fiyat problemi
1kg'in fiyati = Toplam fiyat : Kitle
=273:4,2
Ondalik gosterimi kesre gevirelim: 4,2 = 42/10
=273 :(42/10) = 273 - (10/42)
Sadelestirelim: 273 ile 42 - ikisi de 21'e bolunir (273 =21-13,42=21-2) >13ve 2
= (13-10)/2 =130/2 =65 TL
Mantik kontrolu: 4,2 kg peynir 273 TL ise 1kg bunun yaklasik dortte biri kadar olmali:
273 14 = 68 TL. Buldugumuz 65 TL bu tahminle uyumlu v
Dogrulama: 65 - 4,2 = 273 v

@ d) Bélmenin dagilma ézelligi var mi?
Cevap: YOKTUR. Rasyonel sayilarla bélme isleminin hi¢bir 6zelligi yoktur; dagilma da
bunlara dahildir.
Dagilma 6zelligi olsaydi su esitlik saglanmaliydi:
a:(b+c)=a:b+a:c
Deneyelim.a=1,b =1/2, c =1/2 alalim.
Sol taraf:
1:(1/2+1/2) =1:1=1
Sag taraf:
1:(1/2) +1:(1/2)
=1-(2/1) +1-(2/1)
= 2 + 2 = 4
1 # 4 oldugundan dagilma 6zelligi yoktur.
Peki hicbir sey dagilmaz mi? Bir tek su yonde calisir:
(b+c):a=b:a+c:a
Clnki bu, aslinda ¢arpmanin dagilmasidir: (b + c) - (1/a) = b - (1/a) + ¢ - (1/a)
Ama sorulan yon — bolenin toplam oldugu yon — asla ¢alismaz. Bu yuzden "bdlmenin
dagilma dzelligi vardir" demek yanlistir.

Ozet: Bolmenin degisme, birlesme, etkisiz eleman, yutan eleman, ters eleman ve
dagilma dzelliklerinin higbiri yoktur.

[ Sonug: a) -3/2 b) 8 c) 65 TL d) Yoktur: 1: (1/2 + 1/2) =1ama1: (1/2) +1: (1/2) = 4 J

devami >

7. Sinif - Tam Sayilarin ve Rasyonel Sayilarin Kuvveti, Rasyonel Sayilarla Bélme - Matematik Sinifim - busehoca.com Sayfa6/7



Konu Anlatimli Soru Cézumleri - Tam Sayilarin ve Rasyonel Sayilarin Kuvveti, Rasyonel Sayilarla Bolme 7. Sinif Matematik

( N\

Kesir cizgisi, ondalik bélme ve problem (devam)

Dikkat: Ondalik bélmelerde bélen ile boliineni ayni sayida basamak kaydirmak (3,6 :
0,45 - 360 : 45) islemi cok kisaltir.
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