Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

KONU ANLATIMLI SORU COZUMLERI

Cok Adiml Islemler ve Rasyonel Sayilarla Problem
Cozme

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gosterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.
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Islem 6nceligi ve parantezin yeri

Asagidaki islemlerin sonugclarini bulunuz.
a) -4? + (-4)?
b) 24:(-2)%-3
c)10-[3-(2-5)+5]
d) Buldugunuz ¢ sonucu kiiciikten bliylige siralayiniz.
@ ) iki islii ifadenin farki parantezden geliyor
-42 ifadesinde eksi parantez disindadir; iis yalnizca 4'e aittir.
-42 = -(4-4) = -16
(-4)? ifadesinde eksi parantez icindedir; taban -4'tiir. Us cift oldudu icin sonuc
pozitiftir.
(-4)2 = (-4) - (-4) = +16
Toplayalim:
-16+16=0
e b) Carpma ve bolme soldan saga
Once Uslii islemi hesaplayalim:
(-2)°=(-2)-(-2)-(-2) = -8
Ifade su hale geldi: 24 : (-8) - 3
Burada hem b&lme hem carpma var. Ikisi de ayni dnceliktedir, bu yiizden soldan saga
gidilir. Soldaki islem bolmedir:
24 :(-8) = -3
Sonra carpma:
(-3)-3=-9
Uyari: Once 8 - 3 = 24 yapip 24 : 24 = 1 demek yanlistir. Carpmanin bélmeden énce
geldigi gibi bir kural yoktur.
© c)icice parantezler
En icteki parantezden baslariz:
2-5=-3 > 10-[3-(-3) +5]
Koseli parantezin igcinde dnce ¢arpma yapilir:
3:(-3)=-9 > 10 -[-9 + 5]
Koseli parantezin icindeki toplama:
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Islem 6nceligi ve parantezinyeri (devam)

-9+5=-4 > 10 - (-4)
Son adim:
10-(-4)=10+4=14

@ d) Sonuclan siralayalim
Buldugumuz ¢ deger:

a)0 - b)-9 -c)14

Negatif sayl her zaman sifirdan ve pozitif sayilardan kicUkttr:
-9<0<14

KlcUkten buylge siralama: b, a, ¢

Sonug: -9<0<14

[ Sonuc:a)0b)-9¢)14d)-9<0<14 ]

~N

~

Kesir cizgisiyle verilen islemler

Asagidaki islemlerin sonuclarini bulunuz.

a) Payi 1/2 + 1/3, paydasli 5/6 olan kesir

b) 3 - (payi 4, paydasi 2 + 2/3 olan kesir)

c) (payi 2/3, paydasi 4/9 olan kesir) - (payi 1/2, paydasi 3/4 olan kesir)
d) (c) sikkindaki iki kesirden hangisi daha buyuktur, ka¢ fazladir?

Q a Once pay, sonra payda, en son bélme
Ana bdlme cizgisi, pay! paydadan ayiran uzun ¢izgidir. Once payi tek bir kesir haline
getirelim:
1/2 +1/3 = 3/6 + 2/6 = 5/6

Payda zaten tek bir kesirdir: 5/6

Simdi bolme yapalim. Paydayi ters gevirip payla ¢arpariz:

(5/6) : (5/6) = (5/6) - (6/5) = 30/30 =1

Sonug: 1

Pay ile payda esit oldugu icin sonug 1 ¢ikti. Bu, kesir gizgisinin bélme oldugunun
dogrudan bir kanitidir.

Q b) Paydadaki toplamayi bitirip bolelim
Once paydadaki islemi bitirelim:
2+2/3=6/3+2/3=8/3
Simdi bolme:

4:(8/3) =4-(3/8) =12/8 = 3/2

Son olarak disaridaki ¢cikarmayi yapalim:
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Kesir cizgisiyle verilen islemler (devam)

3-3/2=6/2-3/2=3/2

Sonuc: 3/2

Uyari: Burada 3 - 4 = -1 yapip sonra bolmeye calismak yanls olur. Kesir ¢izgisi bir

parantez gibi ¢alisir; dnce onun degeri bulunur.
© c) iki bélmeyi ayri ayri yapip cikaralim

Birinci kesir:

(2/3) : (4/9) = (2/3) - (9/4) =18/12 = 3/2

ikinci kesir:

(1/2) : (3/4) = (1/2) - (4/3) = 4/6 = 2/3

Cikarma: Paydalari esitleyelim (ortak payda 6):

3/2=9/6 , 2/3=4/6

9/6 - 4/6 = 5/6

Sonug: 5/6

O d) Karsilastirma ve fark
(c) sikkinda buldugumuz iki deger 3/2 ve 2/3'tir.

3/2 kesri 1'den bliyuk, 2/3 kesri 1'den kug¢tiktir. Bu ylizden hesap yapmadan da 3/2
daha biyiiktur denilebilir.

Fark zaten (c) sikkinda hesaplanmisti:
3/2-2/3=5/6

Sonuc: 3/2 daha bliyluktir ve 2/3'ten 5/6 fazladir.

Dikkat edilecek nokta: Bolme isleminde degisme 6zelligi yoktur. (2/3) : (4/9) ile (4/9) :
(2/3) ayni sonucu vermez; ikincisi 2/3't(r.

[ Sonug: a) 1b) 3/2 c) 5/6 d) 3/2 daha bilyiiktiir, farki 5/6 J

. J

p
Kalan lizerinden ¢ok adimli problem

Ayse bir kitabin sayfalarinin 2/5'ini pazartesi, kalan sayfalarin 3/8'ini sali giinii okumustur.
Geriye 45 sayfa kalmistir.

a) Kitap kac sayfadir?

b) Ayse sali guini ka¢ sayfa okumustur?

c) Pazartesi ile sali glinii okunan sayfa sayilarini karsilastiriniz.

@ a) Adim 1— Pazartesiden sonra kalan oran
Kitabin tamamini 1 butiin kabul edelim.

Pazartesi okunan: 2/5
Pazartesiden sonra kalan:
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Ve

Kalan lizerinden ¢cok adiml problem (devam)

~N

1-2/5=5/5-2/5=3/5
Bundan sonraki kesir kalanin kesridir; yani 3/5'in icinden alinacaktir. Bu ayrimi kacirmak

bu tlr sorularin en sik hatasidir.

a) Adim 2 — Sali giinii okunanin biitiine gore karsiigi
Sali glnu okunan, kalanin 3/8'idir:

(3/5) - (3/8) = 9/40
Yani sali giini okunan sayfalar, kitabin tamaminin 9/40"dir.

Uyari: Burada dogrudan 3/8 demek yanlis olurdu. 3/8 kesri kalana aittir, kitabin
tamamina degil.

a) Adim 3 — Geriye kalan oran ve kitabin sayfa sayisi
Geriye kalan orani bulalim. Paydalar1 40'ta esitleyelim:
Pazartesi: 2/5 = 16/40

Sali: 9/40

Toplam okunan: 16/40 + 9/40 = 25/40

Geriye kalan:
1-25/40 = 40/40 - 25/40 =15/40 = 3/8

Bu 3/8 bize 45 sayfa olarak verilmistir. Parca biliniyor, butlin soruluyor; o halde bolme

yapilir:
45:(3/8) =45-(8/3) =15-8 =120

Kitap 120 sayfadir.

b) Sali glinii okunan sayfa sayisi

Sali gunl okunan, kitabin 9/40'" idi:

120 - (9/40) = 3 - 9 = 27 sayfa

Ayni sonucu ikinci bir yoldan da bulabiliriz:
Pazartesi okunan: 120 - (2/5) = 48 sayfa

Kalan: 120 - 48 = 72 sayfa
Sali okunan: 72 - (3/8) = 27 sayfa v

Kontrol: 48 + 27 + 45 =120 v

c) ki giinii karsilastiralim
Pazartesi 48, sali 27 sayfa okunmustur.

Fark: 48 — 27 = 21 sayfa
Pazartesi guni sall giininden 21 sayfa fazla okunmustur.

Oranlarla da bakilabilir: pazartesi 16/40, sali 9/40. Paydalar esit oldugundan paylari
karsilastirmak yeterlidir: 16 > 9.
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Kalan lizerinden ¢cok adiml problem (devam)

Sonug: Kitap 120 sayfa, sali giinii 27 sayfa okunmus, pazartesi 21 sayfa daha fazla
okunmustur.

[ Sonug: a) 120 sayfa b) 27 sayfa c) Pazartesi 48, sali 27; pazartesi 21 sayfa fazla ]

. J

p
Kesirlerle geometri problemi

Bir dikdortgenin uzun kenari 24 cm, kisa kenari1 15 em'dir. Uzun kenar, kendi uzunlugunun
1/4'G kadar kisaltiliyor; kisa kenar ise kendi uzunlugunun 2/5'i kadar uzatiliyor.

a) Yeni kenar uzunluklarini bulunuz.

b) Yeni dikdortgenin alanini bulunuz.

c) Alan ne kadar degismistir?

d) Cevre ne kadar degismistir?

o a) Yeni kenar uzunluklan
Uzun kenar: Kendi uzunlugunun 1/4'(i kadar kisaltiliyor. Once kisaltma miktarini
bulalim:

24 -(1/4) = 6cm

Yeni uzunluk: 24 - 6 =18 cm

Kisa kenar: Kendi uzunlugunun 2/5'i kadar uzatiliyor:
15 - (2/5) = 6 cm

Yeni uzunluk: 15 + 6 = 21cm

Dikkat: Her kesir kendi kenarinin uzunluguyla carpilir. 1/4'G 15 ile ya da 2/5'i 24 ile
carpmak yanlis olur.

© b) Yenialan
Dikdortgenin alani, kenar uzunluklarinin ¢carpimidir:

Yeni alan = 18 - 21 = 378 cm?

Islemi adim adim yapalim:
18-21=18-20+18-1=360 +18 = 378

© c) Alandaki degisim
Once eski alani bulalim:
Eski alan = 24 - 15 = 360 cm?

Degisim:
378 - 360 = 18 cm?

Alan 18 cm? artmistir.

Bu sonuc sasirtici gelebilir: bir kenar kisaldi, digeri uzadi; Ustelik ikisi de 6 cm degisti.
Buna ragmen alan ayni kalmadi.
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Kesirlerle geometri problemi (devam)

Sebebi sudur: Kenarlardaki esit degisim, alanda esit degisim yaratmaz. Alan iki
kenarin ¢arpimi oldugu i¢in, hangi kenarin ne kadar degistigi kadar diger kenarin ne
oldugu da sonucu etkiler.

@ d) Cevredeki degisim
Dikdortgenin gevresi, kenar uzunluklari toplaminin 2 katidir.

Eskicevre =2-(24+15)=2-39=78cm
Yenicevre =2-(18 +21) =2 -39 =78 cm
Cevre degismemistir.

Cunku bir kenar 6 cm kisalirken digeri 6 cm uzadi; kenarlar toplami ayni kaldi. Cevre bir
toplama islemi oldugu icin bu degisimler birbirini gotirdu.

Sonugc: Cevre ayni kaldigi halde alan 18 cm? artti. Bu, cevre ile alanin birbirinden
bagimsiz iki buyUklik oldugunu gosteren glzel bir 6rnektir.

Sonug: a) 18 cm ve 21 cm b) 378 cm? c) 18 cm? artmistir d) Cevre degismemistir (78
cm)
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