Tema 1- Sayilar ve Nicelikler (1)

KONU ANLATIMI - CEVAPLI

Cok Adiml Islemler ve Rasyonel Sayilarla Problem
Cozme

Kazanimlar: MAT.7.1.10. Rasyonel sayilarla ¢cok adiml islemleri islem dnceligine gore yapabilme - MAT.7.1.11. Rasyonel
sayilarla islem gerektiren problemleri ¢cozebilme
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8 Cok Adimli Islemler ve Islem Onceligi

Bir matematik ifadesinde birden fazla islem varsa bu C >
islemler rastgele bir sirayla degil, belirli bir siraya gore v

yapilir. Bu siraya islem onceligi denir. [ag ]
Islem onceligi sirasi: ° y

1. Parantez icindeki islemler (ic ice parantez varsa en [ + ]
ictekinden baslanir) [o . }
2. Uslii islemler +
3. Carpma ve bolme islemleri (ikisi de varsa soldan saga e
sirayla)

4. Toplama ve cikarma islemleri (ikisi de varsa soldan C >

saga sirayla)
Cok adimli bir islemin hangi sirayla

Bu sira bir tercih degil, kuraldir. Ayni ifadeyi herkesin ayni coziilecegini gésteren akis semasi.
sonucla hesaplayabilmesi icin bu kural tizerinde Parantezden baslanir, UslU iglemler

yapilir, carpma-bdlme ve toplama-
anlasilmistir. ¢lkarma soldan saga sirayla bitirilir.

Par?n.t.ez Okunusu Nerede Kullanilir? Ornek
Tara

() Kiiclk En icteki gruplamalar igin kullanilir, ilk 5-(3-8)=5-(-5) =
parantez o ¢ozular -25

(] Koseli Icinde kiigiik parantez bulunan 2-[4-1-3)]1=2-
parantez gruplari toplar (-8) =10

0O Kiime Icinde kdseli parantez bulunan en dis 1+{6-[2-(1+1)]} =
parantezi grubu toplar 1+2=3

Payi ve paydayi ayri birer parantez

gibi gruplar (4+2)/3=6/3=2

Kesir ¢izgisi | Bolme cizgisi
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m Islem 6nceligini adim adim uygulayalim.
(-3)+4-2:22
1. Usliiislem: 22=4 > (-3)+4-2:4

7. Sinif Matematik

2. Carpma ve bélme var, soldan saga gidilir. Soldaki carpmadir: 4 -2 =8 > (-3)

+8:14
3.Bolme:8:4=2 > (-3) +2
4. Toplama: (-3) + 2 = -1

Sonug: -1

EIDd Usliiifade ve negatif sayi bir arada.
12-3-(-2)%:4

1. Usliislem: (-2)=-8 > 12-3-(-8): 4

2. Soldan sada, 6nce carpma: 3-(-8) = -24 > 12 -(-24):4
3.B6lme: (-24) : 4 = -6 > 12 - (-6)

4. Cikarma: 12 - (-6) =12+ 6 =18

Sonug: 18

En sik yapilan hata: soldan saga hesaplamak.

4 + 2 - 3 islemini soldan saga yapan bir 6grenci énce 4 + 2 = 6, sonra6 - 3 =18

bulur. Bu yanlistir.

Dogrusu: carpma toplamadan once gelir.
4+2-3=4+6=10

Soldan saga kurall yalnizca ayni 6ncelikteki islemler icin gecerlidir:
©20:2-5=10-5 =50 (carpma ile bolme ayni dncelikte, soldan saga)
¢« 20:(2-5)=20:10 = 2 (parantez sirayi degistirdi)

Ayni rakamlarla yazilan iki ifade, yalnizca parantez yuzunden farkli sonuc¢ verdi.

I icice parantezlerde en icten disa dogru gidilir.
5-[2-(7-3%)+4]

1. En icteki parantezin icindeki Usli islem: 32 =9 > 5-[2-(7 - 9) + 4]
2. Enicteki parantez: 7-9=-2 > 5-[2-(-2) + 4]

3. Koseli parantezin icinde carpma: 2 - (-2) = -4 > 5-[-4 + 4]

4. Koseli parantezin iginde toplama: -4 +4=0 > 5-0

5. Cikarma: 5

Sonug: 5
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m Rasyonel sayilarla cok adiml bir islem.
3/2 - ((1/3)* + 1/9)

1. Parantezin icindeki Gslu islem: (1/3)2 = 1/9 - 3/2 - (1/9 + 1/9)
2. Parantez ici toplama: 1/9 + 1/9 = 2/9 > 3/2 - 2/9

3. Paydalari esitle (ortak payda 18): 3/2 = 27/18 , 2/9 = 4/18

4. Cikarma: 27/18 - 4/18 = 23/18

Sonuc: 23/18

— Asagidaki ifadelerden dogru olanlarin yanina "D", yanlis olanlarin yanina
"Y" yaz|n|z

a) D Cok adimli iglemlerde dnce parantez icindeki islemler yapilir.

b) Y Uslii islemler, carpma ve bdlme islemlerinden sonra yapilir.

c) D Bir ifadede hem carpma hem bolme varsa soldan saga dogru sira izlenir.
d) D Ic ice parantezlerde isleme en icteki parantezden baslanr.

e) D Kesir gizgisi bir bolme islemi belirtir.

f) Y Birden fazla kesir ¢izgisi varsa islem 6nceligi en kisa kesir cizgisine gore belirlenir.
g) Y -2%ile (-2)* ifadeleri ayni sonucu verir.

h) D Bir coklugun kesir kadari bulunurken ¢carpma islemi yapilir.

1) D Kesri verilen bir coklugun tamami bulunurken bélme islemi yapilir.

i) Y "Kalanin 1/3'4" ifadesi ile "tamamin 1/3'0" ifadesi ayni anlama gelir.

)] D Bir saylyl 1'den kiclk pozitif bir kesre bolmek sonucu buydtdr.

k) Y Payi 1, paydasi 1/5 olan kesrin degeri 1/5'tir.
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7. Sinif Matematik

Ve

Asagidaki tabloda bos birakilan yerleri doldurunuz. Her satirda 6nce hangi

~N

adimin yapilacagina dikkat ediniz.
islem ilk Yapilan Adim Sonuc
6+3-(-4) Carpma: 3 - (-4) = -12 -6
(6 +3)-(-4) Parantez: 6 +3=9 -36
20:2-5 Soldan saga: 20:2 =10 50
20:(2-5) Parantez:2-5=10 2
-3241 Uslii islem: 32 = 9, bastaki eksi kalir -8
(-3)2 +1 Usliiislem: (-3)2=9 10
8-[4-(6-2)] Enicteki parantez: 6 -2 =4 8
2-32 Usliiislem: 32=9 18
(2-3)2 Parantez:2-3=6 36
- J
'd N\
Asagidaki cok adiml islemlerin sonuclarini bulunuz.
a) 7-2-(-3) 7-(-6)=7+6=13 b) (7-2)-(-3) 5-(-3)=-15
c) 16:(-4) +22 (-4)+4=0 d) (-2)*:4+5 (-8):4+5=-2+5=3
e) 3-[2-(1-4)+6] 3-[-6+6]=3-0 f) 1/2+(1/3)-(3/4) 1/2+1/4=3/4
=3
g) (1/2 +1/3) - (3/5) (5/6)-(3/5) =1/2 h) 2/3-(1/2)?:(3/8) 2/3-(1/4)-(8/3) =
2/3-2/3=0
) 5-2-(1/2-3/4) 5-2-(-1/4)=5+ i) (-1/3)2-18-1(1/9)-18-1=2-1=1
12 =11/2
- J
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B Kesir Cizgisi Bir Bélme Islemidir

Kesir ¢izgisi, payin paydaya bollinmesi anlamina gelir: C >
v

a/b = a : b [o EN UL payda olarak ikiye ]

Bu ylizden kesir gizgisi, ayni anda iki parantez gorevi de o v

gorur: paydaki batun islemler kendi aralarinda, paydadaki [ PO e ]

butun islemler kendi aralarinda bitirilir; en son bélme ° v

ya p | ll r. [ PAYDADAKI islemleri :.:‘:nxi;:r' sayl tek bir kesir ]

Bir ifadede birden fazla kesir ¢izgisi varsa islem onceligi e

en uzun kesir ¢izgisine gore belirlenir. En uzun ¢izgi, v

ifadeyi pay ve payda olarak ikiye ayiran ana bolme C )

cizgisidir.

Icinde baska kesirler bulunan bir
ifadenin hangi sirayla ¢ozllecegini
gosteren akis semasi. Once en
uzun Kesir ¢izgisi bulunur, pay ve
payda ayri ayri sadelestirilir, en
son bolme yapilir.

@ Payi ve paydasi ayri ayri sadelestirelim.
(1/2 + 1/3) bolii (5/6)

1. Pay:1/2 +1/3 = 3/6 + 2/6 = 5/6
2. Payda zaten sade: 5/6
3. Bolme: (5/6) : (5/6) = (5/6) - (6/5) =1

Sonuc: 1

Dikkat: Pay ve payda birbirine esit oldugu icin sonuc 1 ¢ikti. Bu, kesir ¢izgisinin
gercekten bir bolme oldugunu gdsteren en acik ornektir.

m Paydasi kesir olan bir sayi, bélmeyle ¢oziilur.
3 + (2 boli (1/2 - 1/6))

1. KlgUk kesir ¢izgisinin altindaki islem: 1/2 - 1/6 = 3/6 - 1/6 = 2/6 = 1/3
2.Bolme: 2:(1/3) =2-(3/1) =6
3. Disaridaki toplama: 3+ 6 =9

Sonuc: 9

Burada 2'nin 1/3'e bollinmesi sonucu buyiittli: 2'nin icinde 6 tane 1/3 vardir.
1'den kUcuUk bir kesre bolmek sonucu her zaman buyutir.
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Paydasi kesir olan bir kesir, ters cevir carp ile ¢coziilur.

 Payi 1, paydasi 1/15 olan kesir: 1: (1/15) = 1- (15/1) =15
e Payi 1, paydasi -1/15 olan kesir: 1: (=1/15) = 1- (-15/1) = =15

Buradaki mantik sudur: Bir bitiiniin icinde ka¢ tane 1/15 vardir? Cevap 15'tir. Bu
ylzden 1: (1/15) isleminin sonucu 15 olur.

Sik yapilan hata, bu ifadeyi 1/15 sanmaktir. Kesir ¢izgisi b6lme demektir; paydadaki
kesir ters gevrilip payla carpilir.

I iiifadeyi karsilastiraum.
Payi 1, paydasi 1/3 olan kesir 3 degerindedir.

«2+3=5
e2-3=-1

Ayni kesir, basindaki isaret yuzinden tamamen farkl iki sonu¢ verdi. Bu ylzden
kesir ¢izgisinin degeri bulunduktan sonra disaridaki islemin toplama mi ¢cikarma
mi olduguna dikkat edilmelidir.

ifade Hangi Cizgi Ana Bolme? Adimlar Sonuc
Pay ile paydayi ayiran

(3/4 - 1/2) bola (1/8) uzun cizgi Pay:3/4-1/2=1/4 > (1/4)-8 2
(2/5) boli (4/15) Tek uzun gizgi (2/5) - (15/4) = 30/20 3/2
(1/3) bola (1/6) Tek uzun gizgi (1/3) - (6/1) = 6/3 2

((1/2) béli (1/3)) bolu
(3/4)

Once pay: (1/2) - 3=3/2 >

En distaki (en uzun) cizgi (3/2) - (4/3)

B
Asagida kesir cizgisi kullanilarak verilen islemlerin sonuglarini bulunuz.

a) Payi1/3, paydasi 1/6 olan kesir (1/3) - (6/1) =6/3 =2

b) Payi1, paydasi 1/4 olan kesir 1-(4/1) =4

c) Payi1, paydasi -1/7 olan kesir 1-(=7/1) = -7

d) 2 + (payi 1, paydasi 1/2 + 1/3 olan kesir) Payda:5/6 - 1:(5/6) =6/5 > 2 + 6/5 =16/5
e) Payi 3/4 - 1/2, paydasi 1/8 olan kesir Pay:1/4 - (1/4) -8 =2

f) Payi 2/5, paydasi 4/15 olan kesir (2/5) - (15/4) = 30/20 = 3/2

g) 3 - (pay! 6, paydasi 1/2 + 1olan kesir) Payda:3/2>6:(3/2)=4->3-4=-1

h) Payi (1/2 b6l 1/3), paydasi 3/4 olan kesir Pay: 3/2 - (3/2) - (4/3) = 2

-
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8 Bir Coklugun Kesir Kadarini Bulma

Bir bltlnun ya da bir kesrin bir kesir kadari bulunurken carpma islemi yapilir.
a sayisinin b/c kadari = a - (b/c)

Turkcede bu durum genellikle "...nin/ ...nin ... i" kalibiyla sdylenir:
e "32'nin 3/4'G"

e "5/6'nin 2/3'G"

e "Harcliginin 4/5'i"

Bu kalib1 goérdugiinde butiin elinde demektir; sen pargayi ariyorsun. Butlinden parcaya
gidilirken carpilir.

m Biitiinden parcaya gidiyoruz: carpma.
* 45'in 4/9'u: 45-(4/9) =(45:9)-4=5-4=20
* 2/3'Un 9/10'u: (2/3) - (9/10) = 18/30 = 3/5
« 12/5'in 5/7'si: Once bilesik kesre cevir: 12/5=7/5 = (7/5) - (5/7) =1
* 60'In 2/3'0i: 60 - (2/3) = 40

Dikkat: 45'in 4/9'u olan 20 sayisli, 45'ten kucuktiir. Clnkd 4/9 kesri 1'den
kucuktdr. Bir saylyl 1'den klicUk bir kesirle carpmak sonucu kiicultir.

Carpanin 1'den biiyiik mii kiiclik mii oldugu sonucu belirler.

e 30'un 4/3'l: 30 - (4/3) = 40 > 4/3 kesri 1'den bliylik oldugu i¢in sonug buyidi.
e 30'un 3/4'G: 30 - (3/4) = 22,5 > 3/4 kesri 1'den kiiclik oldudu icin sonug
kiculdi.

¢ 30'un1i:30-1=30 - sonuc¢ degismedi.

Bu yuzden bir problemi ¢6zdikten sonra sonucun mantikli olup olmadigini boyle
kontrol edebilirsin: 1'den kucuk bir kesir kadarini aradigin halde bittinden buyuk bir
say! bulduysan bir yerde hata vardir.
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8 Kesri Verilen Coklugun Tamamini Bulma

7. Sinif Matematik

Bir coklugun bir kesir kadari biliniyorsa ve tamami
soruluyorsa bolme islemi yapilir.

b/c'siaolan sayi=a: (b/c) =a- (c/b)

Turkcede bu durum genellikle "...si ... olan say1" ya da
"...sini ... yapti, tamami kactir" kalibiyla soylenir:

» "4/5'i 40 olan say!"

e "3/7'si 24 olan say!"

* "Yolun 2/5'i 30 km ise yolun tamami"

Bu kalipta parca elinde, sen butiinii ariyorsun. Parcadan
butlne gidilirken bollindir.

@I Parcadan biitiine gidiyoruz: bolme.

e 3/7'si24 olan sayi: 24 : (3/7) =24 - (7/3) =8 -7 =56

Kontrol: 56 - (3/7) = 24 v

e 5/4'li350lansayi: 35:(5/4) =35-(4/5) =7 -4 =28

Kontrol: 28 - (5/4) = 35 v

/

< Problemde bir kesir ve bir sayi var. Carpayim mi, boleyim mi?

v
v

[o PARGA biliniyor, BUTUN soruluyorsa (2/3'i 40 olan sayi gibi) BOL ]
v

[o Bolmeyi yaparken kesri TERS CEVIRIP carpabilirsin ]
v

°\/enlen kesir KALANI mi gésteriyor? Once kalanin biltiinin kacta kagi ]

oldugunu bul

< Sonucu problemin ciimlesine yerlestirip kontrol et >

Kesirli bir problemde carpma mi
yoksa bélme mi yapilacagini
belirlemeye yarayan karar akis
semasi. Bltuinden parcaya
gidilirken carpilir, parcadan bitune
gidilirken bolundr.

« 21/3'l1 42 olan say:: Once bilesik kesre cevir: 21/3=7/3 > 42:(7/3) = 42 -

(3/7) =6-3=18
Kontrol: 18 - (7/3) = 42 v

Ikinci 6rnekte sonug 35'ten kiiciik cikti. Clinkii 5/4 kesri 1'den biiyiiktiir; bir
sayinin 1'den buyuk bir kesri, sayinin kendisinden blyuktdr.

Ne

° o oge . 9 -
Problemdeki Ifade Ne Biliniyor? Soruluyor? Islem
72'nin 5/8'i kactir? Biitiin (72) Parca Qarpma::g - (5/8) =
5/8'i 45 olan sayi kacgtir? Parga (45) Biitlin Bolme: 45:(5/8) =72
Yolun 3/10'u 24 km ise yol kac Parca (24 Biitiin Bolme: 24 : (3/10) =
km'dir? km) 80
80 km'lik yolun 3/10'u ka¢ km'dir? Butrr;)(so Parca (TS 22 +(3/10) =
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Tabloyu okuyalim. Ilk iki satir aslinda ayni li¢ sayiyi kullaniyor: 72, 5/8 ve 45. Fark, hangisinin
bilinmeyen oldugudur.

» BUtln verilmigse parcaya ¢arparak ulasilir.
 Parca verilmisse bitline bolerek ulasilir.

Son iki satir da ayni iliskinin iki yonudur. Bu ylzden bir problemi ¢dzdikten sonra ters islemi
yapip kontrol etmek ¢ok kolaydir: buldugun butlinun kesir kadarini al; verilen parcayi elde
etmelisin.

Bu kontrol aliskanligi, carpma ile bélmeyi karistirmani engelleyen en pratik yontemdir.

8 Cok Adimli Rasyonel Sayi Problemleri

Bazi problemlerde bir kesir butlintin, arkasindan gelen ikinci kesir ise kalanin kesridir. Bu tir
problemlerde en sik yapilan hata, iki kesri dogrudan toplamaktir.

Dogru yol sudur:

1. Ilk kesri biitiinden diis, kalanin biitiiniin kacta kaci oldugunu bul.

2. Ikinci kesri kalanla garp; bdylece ikinci adimin biitiine gére karsiigini bulursun.
3. Yapilanlari butinden dugerek geriye kalani bul.

4. Geriye kalan miktar sayi olarak verilmisse bolerek butline ulas.

Asagidaki model bir yolculugun {i¢ giiniinii gdsteriyor. Ug seritte de ayni biitiin sekiz es
pargaya bolunmastir; boylece glnlerin paylari dogrudan karsilastirilabilir.

oo|w oo|~ oo|w

Ayni bitlinlin sekiz es parcaya bolliindligu Ug serit. Birinci seritte 3/8, ikinci seritte 2/8, liclinci seritte 3/8 boyalidir;
Uc guin boyunca gidilen yolun buitiine gore paylari karsilastiritmaktadir.

CIIID Modeldeki problemi gozelim.

Bir arac birinci giin yolun 3/8'ini, ikinci giin kalanin 2/5'ini gidiyor. Uciincii giin
kalan 60 km'yi giderek yolculugu tamamlyor. Yolun tamami ka¢ kilometredir?
1. Birinci guin: yolun 3/8'i (modeldeki mavi serit)

2. Kalan: 1- 3/8 =5/8

3. Ikinci giin: kalanin 2/5'i = (5/8) - (2/5) = 10/40 = 2/8 (yesil serit)

4. Geriye kalan: 1- 3/8 - 2/8 = 8/8 — 5/8 = 3/8 (kirmizi serit)

5. Bu 3/8 bize 60 km olarak verilmis: 60 : (3/8) = 60 - (8/3) = 160 km

Yolun tamami 160 km'dir.

Kontrol: 160 - (3/8) =60 - 160 - (2/8) =40 - 60 + 40 + 60 =160 v
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L "Kalanin 2/5'i" ile "yolun 2/5'i" ayni sey degildir.

Yukaridaki problemde ikinci gtin kalanin 2/5'i gidildi. Eger bu ifade yolun 2/5'i
olsaydi sonu¢ bambaska olurdu:

« Kalanin 2/5'i: (5/8) - (2/5) = 2/8 = 1/4
e Yolun 2/5'i: dogrudan 2/5

1/4 ile 2/5 ayni sayi degildir; paydalar esitlenirse 5/20 ile 8/20 olur.

Bu yuzden problemi okurken kesirden hemen dnceki kelimeye dikkat et: "kalanin",
"geri kalanin", "artanin" kelimeleri goérdtiglinde butin degismis demektir.

EIId Kalan iizerinden ikinci bir kesir.

Bir sepetteki elmalarin 1/4'U ¢uruktur. Saglam elmalarin 2/3'U satilmis, geriye 18
elma kalmistir. Sepette baslangicta kag elma vardir?

1. Gurik: 1/4 - Saglam: 1-1/4 = 3/4

2. Satilan: saglamlarin 2/3'G = (3/4) - (2/3) = 6/12 =1/2

3. Geriye kalan: 3/4 -1/2 =3/4 - 2/4 =1/4

4. Bu 1/4 bize 18 elma olarak verilmis: 18 : (1/4) =18 - 4 = 72

Sepette baslangicta 72 elma vardir.

Kontrol: Clriik 72 - (1/4) = 18, saglam 54, satilan 54 - (2/3) = 36, kalan 54 - 36 =
18 v

Problemi cozmeye baslamadan once sorulan seyi isaretle.

Cok adimli problemlerde en ¢ok puan, hesap hatasindan degil yanls seyi
bulmaktan kaybedilir. Yukaridaki elma probleminde:

o Kac elma satildi? sorulsaydi cevap 36 olurdu.
» Kac¢ elma curiikti? sorulsaydi cevap 18 olurdu.
» Baslangicta ka¢ elma vardi? soruldugu i¢in cevap 72'dir.

Ucli de ayni ¢éziimiin icinde bulunan dogru sayilardir; ama yalniz biri istenen
sayidir. Bu ylizden ¢6zimd bitirince soruyu bir kez daha oku ve buldugun sayinin
hangisi oldugunu kontrol et.
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Konu Anlatimi - Cevapli - Cok Adimli islemler ve Rasyonel Sayilarla Problem Cézme 7. Sinif Matematik

Ve

Asagidaki sorulari ¢oziinliz. Her soruda 6nce carpma mi bélme mi
yapacaginiza karar veriniz.

a) 84'lin 5/7'si kactir? Biitln biliniyor - carpma: 84 - (5/7) = 60
b) 3/8'i 27 olan sayi kactir? Parca biliniyor - bolme: 27 : (3/8) =27 - (8/3) =72
c) 2/3'Gn 3/10'u kactir? Carpma: (2/3) - (3/10) = 6/30 =1/5

d) Bir siniftaki 40 6grencinin 3/5'i kiz, kizlarin 1/3'G gézlukludir. Kag kiz 6grenci
gozlikladir? Kizlar: 40 - (3/5) = 24 > Gozliiklii: 24 - (1/3) = 8 kiz

e) Bir depodaki suyun 1/4'l cekildikten sonra 45 litre kalmistir. Depoda baslangicta kag
litre su vardi? Kalan oran: 3/4 - 45:(3/4) = 45 - (4/3) = 60 litre

f) 140 kg meyvenin 2/7'si elma, kalanin 1/5'i armuttur. Ka¢ kilogram armut vardir? Elma:
140 - (2/7) = 40 kg - Kalan: 100 kg - Armut: 100 - (1/5) = 20 kg
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