Tema 2 - Geometrik Nicelikler (1)

KONU ANLATIMLI SORU COZUMLERI
Cisimlerin Farkli Yonlerden Gorunumleri ve
Gorunumlerden Yapi Olusturma

© Buse Hoca - Matematik Sinifim (busehoca.com). Bu belge CC BY-NC 4.0 lisanslidir: ticari olmayan amaclarla, kaynak gosterilerek
cogaltilabilir ve paylasilabilir.

)
Goriiniimleri cizme ve simetriyle kontrol

Konu anlatimindaki sekiz kuplii yapiyi disinuniz.

a) Onden gériiniimde her siitunun kag kat oldugunu yaziniz.

b) Sagdan gérunumde her siranin ka¢ kat oldugunu yaziniz.

c) Ustten goriiniimde kac kare boyalidir?

d) Arkadan ve soldan goérinitmleri ¢cizmek icin hangi kisa yolu kullanabilirsiniz?

@ a) Onden gériiniim: siitun yiikseklikleri
Onden bakarken yatay eksen soldan saga, dikey eksen kat sayisidir.
Her stunda, o dogrultudaki en yuksek kipun kati gorindar:

» Sol sutun: Bu sltunda (¢ katta da kip var - 3 kat
e Orta sutun: Yalniz zeminde kip var - 1kat
e Sag slitun: Yalniz zeminde kip var - 1kat

Onden gériiniim, soldan saga 3, 1, 1kat yiiksekliginde (i¢ siitundan olusur. Toplam
boyali kare: 3 +1+ 1= 5 kare

Uyari: Orta sutunda aslinda iki kip var (biri 6nde, biri arkada); ama ikisi de zeminde
oldugu icin 6nden bakinca tek kare gorunuyorlar.

© b) Sagdan goriiniim: sira yiikseklikleri
Sagdan bakarken yatay eksen onden arkaya dogrudur. Bu, en sik karistirilan noktadir:
soldan saga degil, 6nden arkaya!

Her sira icin o siradaki en yuksek kupun katina bakalim:

« On sira: Bu sirada (¢ katta da kiip var - 3 kat
o Arka sira: Zeminde ve ikinci katta kup var - 2 kat

Sagdan goérunum, 6nden arkaya 3, 2 kat yuksekligindedir. Toplam boyali kare: 3 +2 =5
kare

Yapinin yalniz iki sira derinliginde olduguna dikkat et; bu yizden sagdan goérinim iki
sutun genistir.

© c) Ustten gériiniim: taban plani
Ustten bakildiginda kat bilgisi tamamen kaybolur; yalniz yapinin zeminde kapladigi alan
gorundr.
Yapinin taban plani:
« On sirada soldan sada iic kare

devami >

7. Sinif - Cisimlerin Farkli Yonlerden Goruniimleri ve Gorlinimlerden Yapi Olusturma - Matematik Sinifim - busehoca.com Sayfa1/6



Konu Anlatiml Soru Cézumleri - Cisimlerin Farkli Yonlerden Gorunumleri ve Goriinimlerden Yapi Olusturma

Ve

-

(Zy{VINETLUEN) Gorliniimleri cizme ve simetriyle kontrol (devam)

o Arka sirada soldaki iki kare
Toplam: 3 + 2 = 5 kare

Onemli karsilastirma: Yapida 8 kiip var, ama Ustten gériiniimde yalniz 5 kare boyall.
Aradaki 3 fark, ust katlardaki kuplerden geliyor; onlar Ustten bakinca alttaki kiplerle
ayni kareye dusuyor.

Genel kural: Kiip sayisi, Ustten goriiniimdeki kare sayisindan kiiclik olamaz.

@ d)Kisa yol: simetri
Karsit gérintmler birbirinin simetrigidir. Bu yizden arkadan ve soldan gorinumleri
sifirdan ¢izmeye gerek yoktur.

Arkadan gériiniim: Onden gériiniimiin dikey bir dogruya gore simetrigidir. Stitunlari
sagdan sola okumak yeterlidir:

Onden: 3,1,1 - Arkadan: 1,1, 3

Soldan goriiniim: Sagdan gorinimin dikey bir dogruya gore simetrigidir:

Sagdan: 3,2 - Soldan: 2,3

Alttan goriiniim: Ustten gériiniimiin yatay bir dogruya gére simetrigidir; siralar 6nden
arkaya degil, arkadan dne okunur.

Boylece alti gérunumun tamami, yalniz d¢ gorinum ¢izilerek elde edilmis olur.

7. Sinif Matematik

Sonug: a) Siitunlar 3, 1, 1kat b) On sira 3, arka sira 2 kat c) 5 kare d) Simetriyle
bulunur

Ve

Goriiniimlerden yapi kurma ve kiip sayma

Konu anlatiminda 6nden, sagdan ve listten gorliniumleri verilen yaplyi dusliniiniz.
a) Ustten goriiniimde kac kare boyalidir? Bu sayi ne anlama gelir?

b) Onden gériiniime gore siitun yiikseklikleri nedir?

c) Sagdan goérinime gore sira yukseklikleri nedir?

d) Yapida kag¢ kuip vardir? Adim adim gosteriniz.

@ a) Taban planini okuyalim
Ustten gériiniim 2 siitun ve 2 siradan olusuyor ve dért karenin tamami boyali.

Bu sayi, yapinin zeminde kapladigi alani gosterir; yani yapi 4 birim kare Gizerinde
duruyor.

Ayrica sunu da soyler: Yapida en az 4 kiip vardir. Clinkl boyall her karenin lizerinde en
az bir kup bulunmaldir.

© b) Siitun yiiksekliklerini okuyalim
Onden gériiniime bakalim. Soldan saga iki siitun var:
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p
LY ALNTEYLURY Gorinumlerden yapil kurma ve kiip sayma  (devam)

« Sol siitun: iki kat da boyali > 2 kat
» Sag slitun: yalniz alt kat boyali = 1kat

Yani yapinin en yuksek noktasi 2 kattir ve bu yukseklik sol stGtundadir.

© c) Sira yiiksekliklerini okuyalim
Sagdan gorunime bakalim. Yatay eksen énden arkaya dogrudur; iki sira var:
« On sira: iki kat da boyali > 2 kat
» Arka sira: yalniz alt kat boyali - 1kat

Demek ki ikinci kattaki klip on siradadir. Bu bilgi olmasaydi, ikinci kattaki kliptin dnde mi
arkada mi oldugunu bilemezdik.

o d) Kiip sayisini bulalim
Taban planindaki her kareye, kendi sitununun ve kendi sirasinin yiksekliklerinden
kliciik olanini yazalim.
e Sol-0n: Situn 2 kat, sira 2 kat - min(2, 2) = 2
o Sol-arka: Sutun 2 kat, sira1kat - min(2, 1) =1
e Sag-on: Situn 1kat, sira 2 kat = min(1, 2) =1
e Sag-arka: Sutun 1kat, sira 1kat = min(1,1) =1
Toplam kup sayisi:
2+1+1+1=5klp
Kontrol: Bu yapinin gérundmlerini yeniden cgizelim.
Onden: 2,1 v - Sagdan: 6n 2, arka1 v - Ustten: 4 kare v

Ug gériiniim de tuttuguna gére yapi dogru kurulmustur. Ikinci kattaki tek kiip sol-6n
karenin Uzerindedir.

[ Sonug: a) 4 kare b) Sol 2, sag 1kat c) On 2, arka 1kat d) 5 kiip ]

- J

Kiip eklendiginde goriiniimlerin degisimi

Zeminde yan yana duran ug¢ kiipten olusan bir yapi veriliyor.

a) Ortadaki kuiplin Gizerine bir kiip konursa hangi gortiniimler degisir?

b) Ortadaki klipiin arkasina bir kiip konursa hangi gériiniimler degisir?

c) Sagdaki kiiptin sagina bir kiip konursa hangi goérintimler degisir?

d) Uc islemi karsilastirdiginda hangi gériiniim kiipiin yerini en iyi ele veriyor?
Gerekcelendiriniz.

o Baslangictaki yapinin goriiniimleri
Once baslangi¢ durumunu yazalim. Zeminde yan yana (¢ kiip var.

« Onden gériiniim: yan yana 3 kare (hepsi 1 kat)
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Kiip eklendiginde gériiniimlerin degisimi (devam)
o Sagdan goriiniim: 1kare (tek sira, tek kat)
« Ustten goriiniim: yan yana 3 kare
Her degisikligi bu duruma gore karsilastiracagiz.

€@ a) Ortadaki kiipiin UZERINE kiip koymak
Onden gériiniim: Ortadaki siitun artik 2 kat. Daha &nce o siitunda yalniz bir kare vardi,
simdi Ustiine bir kare daha eklendi - DEGISIR

Sagdan goriiniim: Sagdan bakinca yapinin en yiiksek noktasi goriinir. Once 1 katti,
simdi 2 kat - DEGISIR

Ustten goriiniim: Yukaridan bakinca yeni kiip, altindaki kiiple ayni kareye diiser. Taban
plani ayni kaldi - DEGISMEZ

Cevap: Onden ve sagdan goériiniim degisir.

Q b) Ortadaki kiipiin ARKASINA kiip koymak
Onden gériiniim: Yeni kiip, ortadaki kiipiin tam arkasinda duruyor. Onden bakan géz
onu géremez; ortadaki kare zaten boyaliydi » DEGISMEZ

Sagdan goriiniim: Yapi artik iki sira derinliginde. Sagdan gorinimun yatay ekseni
dnden arkaya oldugu icin bir kare daha eklenir -» DEGISIR

Ustten goriiniim: Taban planina yeni bir kare eklendi - DEGISIR
Cevap: Sagdan ve listten gorinim degisir.

(a) ile (b) sikkini karsilastiralim: Ikisinde de bir kiip eklendi, ama etkilenen gorunamler
farkli oldu. Belirleyici olan, kiiplin hangi yone eklendigidir.

@ c) sagdaki kiipiin SAGINA kiip koymak
Onden gériiniim: Yan yana kare sayisi 3'ten 4'e ¢ikar - DEGISIR

Sagdan goriiniim: Yapi hala tek sira derinliginde ve tek kat. Sagdan bakan g6z yine tek
kare goriir > DEGISMEZ

Ustten goériiniim: Taban planinda yan yana kare sayisi 4 olur -» DEGISIR
Cevap: Onden ve iistten goriiniim degisir.
@ d) Hangi goriiniim kiipiin yerini en iyi ele verir?
Uc islemi bir arada degerlendirelim:
« Uzerine koymak: iistten gériinim degismedi
o Arkasina koymak: lstten gorinim degisti
» Sagina koymak: Ustten goriinim degisti
Ustten goriiniim, kiipiin nereye eklendigini en iyi ayirt eden gériinimddir: Yatay
dizlemdeki her hareketi (saga, sola, 6ne, arkaya) yakalar; yalniz dikey hareketi kagirir.

Buna karsilik 6nden goériinim hem dikey hem yatay hareketi yakalar, ama derinlik
yonundeki hareketi kagirir.
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4 N\

Kiip eklendiginde gériiniimlerin degisimi (devam)

Sonug: Bir yapiyi belirlemek icin en glcli ikili Gistten + onden goérinimdur. Yine de bu
ikisi her zaman yetmez; belirsizlik kalirsa sagdan gorinime de bakilir.

Bu yuzden ders kitaplarinda ve sinavlarda genellikle tam olarak bu t¢ gortnim verilir.

Sonug: a) On ve sag degisir b) Sag ve list degisir c) On ve list degisir d) Ustten
goriiniim

N J

P
Kiip sayisinin en az ve en ¢cok degeri

Bir yapinin lstten gorinimii 3 suitun ve 2 siradan olusan tam dolu bir dikdortgendir.
Onden gériiniimii soldan saga 3, 2, 1 kat yiiksekligindedir. Sagdan gériiniimii ise 6nden
arkaya 3, 3 kat yuksekligindedir.
a) Ustten gériiniimde kag kare vardir?
b) Sttun yukseklikleri nelerdir?
c) Yapida en ¢ok kac kiip olabilir?
d) Yapida en az kag kuip olabilir? Bu ti¢ goriinim tek bir yapi belirliyor mu?
@ a) Ustten gériiniimdeki kare sayisi
Ustten goriinim 3 siitun ve 2 siradan olusan tam dolu bir dikdértgendir.

Kare sayisi: 3 - 2 = 6 kare

Demek ki yapl zeminde 6 birim kare kapliyor ve 6 farkli yerde en az birer klp var.
Q b) Siitun ve sira ylikseklikleri

Onden gériiniim (soldan saga siitunlar):

e Sol sUtun: 3 kat

 Orta sutun: 2 kat

e Sag sutun: 1kat

Sagdan goriiniim (6nden arkaya siralar):

« On sira: 3 kat

» Arka sira: 3 kat

Iki siranin da 3 kat olmasi, yapinin hem énde hem arkada 3 katlik bir noktaya sahip

oldugunu soyluyor.
€© c) En cok kac kiip?

Taban planindaki alti kareye olabilecek en bliytik yukseklikleri yazalim. Her kare, kendi

sutununun ve kendi sirasinin sinirint agsamaz; o halde ikisinin kaigtigii alinir.

On sira (sira sinir 3):

e Sol-6n: min(3, 3) = 3

e Orta-on: min(2, 3) = 2

e Sag-o6n: min(1, 3) =1
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Ve

Kiip sayisinin en az ve en ¢cok degeri (devam)

Arka sira (sira siniri 3):

e Sol-arka: min(3, 3) = 3

e Orta-arka: min(2, 3) = 2

e Sag-arka: min(1, 3) =1
Toplam:
3+2+1+3+2+1=12kup

Kontrol: Bu yerlesimde 6nden goriinim soldan saga 3, 2, 1; sagdan gortinim énden
arkaya 3, 3 olur. Verilenlerle uyusuyor v

Yapida en ¢ok 12 kiip olabilir.

@ d) En az kac kiip ve yapi tek mi?
En az saylyl ararken de her kare Ustten goériinimde boyali oldugu icin en az 1 olmak
zorundadir. Simdi zorunlu yukseklikleri bulalim.

Sira kosullari: On siranin 3 kat olmasi icin 6n sirada en az bir kare 3 olmali; arka siranin
3 kat olmasi i¢in arka sirada da en az bir kare 3 olmall.

3 degerini yalniz sol suitundaki kareler alabilir (orta siitun en ¢ok 2, sag situn en ¢ok 1
kat).

O halde sol-6n = 3 ve sol-arka = 3 olmak zorundadir.

Siitun kosulu: Orta sutunun 2 kat olmasi i¢in orta sttundaki iki kareden en az birinin 2
olmasi yeterlidir; digeri 1 kalabilir.

En az durumu:

e Sol-0n = 3, Sol-arka = 3 (zorunlu)

e Orta-6n = 2, Orta-arka = 1 (ya da tersi)

» Sag-6n =1, Sag-arka =1

Toplam: 3+ 3 +2+1+1+1="1kiup

Sonuc: Yapida en az 11, en ¢cok 12 kiip vardir.

En az ile en cok farkli ciktigina gore bu t¢ goriinim tek bir yapi belirlemiyor. Belirsizlik
orta sUtundadir: 2 katlik kiip 6nde de olabilir arkada da; hatta ikisi birden 2 kat olabilir.

Bu, gorinUmlerin bir yapiyl her zaman tek bi¢cimde belirlemedigini gosteren glzel bir
ornektir.

Sonug: a) 6 kare b) Siitunlar 3, 2, 1kat c) En ¢cok 12 kiip d) En az 11 kiip; li¢c goriiniim
tek bir yapi belirlemez
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