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Ayirma
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-
Gokkusagi yontemiyle carpanlari bulma ve formiille dogrulama

90 sayisinin butln pozitif tam sayi ¢carpanlarini gokkusagi yontemiyle kli¢likten blyuge
yaziniz. Ardindan 90'1 asal ¢carpanlarina ayirip ¢arpan sayisini formiille bulunuz ve iki
sonucun uyustugunu gosteriniz.

@ Carpan ciftlerini sirayla ara
1'den baslayarak dene ve her buldugunun esini yaz:

90=1-90

90=2-45

90=3-30

4 bolmez (90 : 4 kalanli)
90=5-18

90=6-15

7 bolmez, 8 bolmez
90=9-10

Siradaki deneme 10'dur ama 10 zaten ciftin blyuk Uyesi olarak yazildi. Dur.
e Carpanlari kiigiikten bliyuige sirala
Ciftlerin sol Uyeleri soldan, sag Uyeleri sagdan yazilir:
1,2,3,5,6,9, 10,15, 18, 30, 45, 90
Gokkusadi eslesmesi: 1-90, 2-45, 3-30, 5-18, 6-15, 9-10. Her esin carpimi 90'dir v
Ortada tek kalan carpan yoktur; demek ki 90 tam kare dedgildir.
e Asal carpanlarina ayir
Asal ¢arpan algoritmasiyla:
90:2 =45 (bdlen 2)
45:3 =15 (bolen 3)
15:3=5 (bdlen 3)
5:5=1 (bdlen 5)
Cizginin sagindaki asallar: 2, 3, 3,5 >
90=2:3%2-5
O Formiille say ve karsilastir
2'nin Ussu 1, 3'Un Ussl 2, 5'in Ussu 1:
1+1-(2+17-1+1=2-3-2=12
Ikinci adimda elle buldugumuz liste de 12 sayi iceriyordu v Iki ydntem uyusuyor.

devami >
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Gokkusagi yontemiyle carpanlari bulma ve formiille dogrulama

(devam)

Sonugc: 90'In carpanlan 1, 2, 3, 5, 6, 9, 10, 15, 18, 30, 45, 90'dir; 90 =2 - 32- 5 ve
carpan sayisi (1+1)-(2+1)-(1+1) = 12'dir.

Dikkat: Carpan ciftlerini ararken denemeyi nerede birakacagini kestiremiyorsan, ¢iftin
iki Uyesi birbirine yaklastiginda (90 igin 9 ve 10) is bitmistir.

- J

4 N\

Alani verilen dikdértgende kenar ve gevre sinirlar

Bir mobilyaci, alani 84 cm? olan dikddrtgen bigiminde bir cam levha kesecektir. Levhanin
santimetre cinsinden kenar uzunluklari 1'den farkl birer tam sayidir.

a) Levhanin uzun kenari en az ka¢ santimetre olabilir?

b) Levhanin ¢evresi en fazla ka¢ santimetre olabilir?

@ 84'iin carpan ciftlerini yaz
84=1-84=2-42=3-28=4-21=6-14=7-12
Soruda kenarlarin 1'den farkli oldugu sdylendigi icin 1- 84 cifti elenir. Kullanilabilecek
ciftler:
2-42,3-28,4-21,6-14,7 - 12

© a) Uzun kenarin en kiiciik degerini sec
Her ciftte blyUk olan sayi uzun kenardir: 42, 28, 21, 14, 12.

Bunlarin en kiigtigl 12'dir. Bu, kenarlarin birbirine en yakin oldugu cifttir (7 ve 12).

Uzun kenar 12'den klicUk olamaz: olsaydi kisa kenar 84 : 12 = 7'den blyUk olurdu, o
zaman "kisa kenar" buyuk kenari gecerdi.

e b) Cevreyi en biiyiik yapan cifti sec
Cevre = 2 - (kisa kenar + uzun kenar). Toplam, ¢carpanlar birbirinden en uzak
oldugunda en buyuktar.

Kalan ciftler arasinda en uzak olani 2 ve 42'dir:
2+42 =44 > Cevre =2-44 =88cm

Kontrol: 3+28=31>62cm;4+21=25->50cm;6+14=20->40cm;7+12=19 >
38 cm. En bUyugu gercekten 88 cm v

Q Kosulu unutursan ne olurdu?
"1'den farkl" kosulu olmasaydi 1 - 84 cifti kullanilabilir, cevre 2 - 85 = 170 cm cikardi.
Sorudaki tek bir kelime sonucu ikiye katliyor; bu ylizden kosul cliimlesini mutlaka
isaretle.

[ Sonugc: a) Uzun kenar en az 12 cm'dir (7 - 12). b) Cevre en fazla 88 cm'dir (2 - 42). J

Dikkat: Alan sabitken kenarlar birbirine yaklastikca ¢evre kigdllir, uzaklastikca buyiir.
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Carpanlarin toplami icin en az ve en fazla deger

a ve b birer pozitif tam sayi olmak lizere a- b = 96'dr.

a) a + b toplami en az kactir?

b) a + b toplami en fazla kactir?

c) a + b toplami tek sayi olacak bicimde a ve b secilebilir mi? Gerekcelendiriniz.

@ 96'y1 carpan ciftlerine ayir
96=1-96=2-48=3-32=4-24=6-16=8-12
Toplamlari sirasiyla: 97, 50, 35, 28, 22, 20

© a) En kiigiik toplami bul
Toplam, ¢carpanlar birbirine en yakin oldugunda en kucuktdr. En yakin ¢ift 8 ve 12'dir:
a+benaz=8+12=20

© b) En biiyiik toplami bul

Toplam, carpanlar birbirinden en uzak oldugunda en buyUktur. Bu ¢ift her zaman 1ve
sayinin kendisidir:

a+benfazla=1+96 =97

Q c) Toplamin tekligini incele
Bir toplamin tek olmasi icin sayilardan biri tek, biri ¢ift olmalidir.

96 = 2° - 3'tlr. Tek ¢arpanlari yalnizca 1ve 3'tir (icinde 2 bulunmayanlar).
ea=1iseb=96>1+ 96 = 97 (tek) v
ea=3iseb=32->3+32=35(tek) v

Demek ki segilebilir; 97 ve 35 bu kosulu saglar.

Sonugc: a) En az 20 (8 - 12). b) En fazla 97 (1- 96).c) Evet; 1+ 96 =97ve 3 + 32 =35
tektir.

Dikkat: "En az toplam" ile "en az ¢carpan" ayni sey degildir. Toplami kuculten,
¢arpanlarin birbirine yakinugidir.

Z2AULTELIEY Carpan sayisi formiiliinden bilinmeyeni bulma

A =23 3*. 5 bigiminde yazilan A sayisinin 32 tane pozitif tam sayi ¢carpani vardir.
a) x kactir?

b) A sayisi kactir?

c) A'nin farkli asal carpanlarinin toplami kagtir?

d) A bir tam kare midir?

@ a) Formiilii kur
Usler sirasiyla 3, x ve 1'dir (5'in tissii yazilmamissa 1'dir).

Carpansayisi=(3+1)-(x+1)-(1+10=4-(x+1-:-2=8-(x+1)
Bu sayi 32 olacak:

devami >
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(JA VLYY Carpan sayisi formiiliinden bilinmeyeni bulma (devam)

8 (x+1)=32>x+1=4->x=3
© b) A'yi hesapla
A=2%-3%-5=8-27-5
8-27 =216
216 - 5 =1080
e c) Farkli asal carpanlari topla
A = 2% . 3% . 5yazilisinda tabanlar 2, 3 ve 5'tir; bunlar A'nin farkli asal carpanlaridir.
2+3+5=10
Dikkat: buradaki soru farkli asal carpanlari istiyor. Usleriyle birlikte sayarsak 3 + 3 + 1=
7 asal carpan vardir, ama farkli olanlar 3 tanedir.

Q d) Tam kare olup olmadigina karar ver
Iki yoldan da gorulebilir:
1. yol: Carpan sayisi 32'dir, yani ¢ift. Carpan sayisi tek olmadigi i¢cin A tam kare degildir.
2. yol: Bir sayinin tam kare olmasi icin asal carpanlarina ayrilmis bicimindeki butiin
uislerin cift olmasi gerekir. A = 2% - 3% - 5" yazilisinda Usler 3, 3 ve 1'dir; hicbiri cift
degildir.

Sonug: a) x =3 b) A =1080c) 2 + 3 + 5 = 10 d) Hayir, tam kare degildir (carpan sayisi
cift / lisler tek).

Dikkat: Ussii yazilmayan asal carpanin iissii 1'dir; formiilde onu da (1 + 1) olarak
¢arpmayi unutma.
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