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GO6ZUMLU SORU 1

Tek algoritmadan hem EKOK hem EBOB okuma ve altin bagintiyla dogrulama

45 ve 60 sayilari veriliyor.

a) Her iki sayiyi asal ¢carpanlarina ayiriniz.

b) EKOK(45, 60) ve EBOB(45, 60) degderlerini bulunuz.

c) Sonuglarinizi A - B = EBOB - EKOK bagintisiyla dogrulayiniz.
d) EBOB, EKOK'u boler mi? Kontrol ediniz.

@ a) Asal carpanlara ayir
45:45:3=15->15:3=5->5:5=1 > 45=32-5
60:60:2=30->30:2=15->15:3=5->5:5=1 > 60=2%2-3:5
© b) Uslii bicimden EKOK ve EBOB
Ortak asallar: 3 ve 5. Ortak olmayan: 2.
EKOK - ortak asallarin buylik kuvveti + ortak olmayanlar:
3'Un kuvvetleri 2 ve 1 - 3%; 5'in kuvvetleri 1 ve 1 - 5; ortak olmayan 22 aynen alinir.
EKOK(45,60) =2%2-32-5=4-9-5=180
EBOB - ortak asallarin kiigiik kuvveti (2 alinmaz, ¢linkii 45'te yok):
EBOB(45,60) =3-5=15
© c) Atin bagintiyla dogrula
A-B=45-60=2700
EBOB - EKOK =15 -180 = 2700 v
Iki taraf esit; sonuglar dogru.

BlyUklik kontroll de yapalim: EKOK = 180, iki sayidan da bliyuk v EBOB = 15, iki
sayidan da klicuk v

o d) EBOB, EKOK'u boler mi?
180 : 15 = 12 - kalan yok, boéler v

Bu her zaman bdyledir: EBOB iki saylyi da boéler, iki sayl da EKOK'u béler; dolayisiyla
EBOB da EKOK'u bdler.

Ayrica EBOB her iki sayly1 boler: 45:15=3 v ve60:15=4 v

Sonug: a) 45 = 325,60 = 22- 3 - 5 b) EKOK = 180, EBOB =15 ¢) 45 - 60 =15 - 180 =
2700 v d) Evet, 180 : 15 = 12

Dikkat: Bir algoritmayi iki kez kurma: sagdaki bituin ¢arpanlarin carpimi EKOK'u,
yalnizca ortak olanlarin carpimi EBOB'u verir.
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Ve

Tekrar eden olaylarda EKOK ve zaman hesabi

Bir duraktan A otobiisii 18 dakikada bir, B otobiisii 24 dakikada bir kalkmaktadir. Iki

otobiis saat 07.00'de duraktan ayni anda kalkmistir.

a) ikinci kez ayni anda ne zaman kalkarlar?

b) Uciincii kez ayni anda ne zaman kalkarlar?

c) Saat 07.00 ile 12.00 arasinda (07.00 haric) kac kez ayni anda kalkarlar?

@ Hangisi araniyor: EKOK mu EBOB mu?
Problemde iki olay tekrar ediyor ve tekrar bulusuyor. Aranan sure, 18'in de 24'in de
kati olmalidir ve en kii¢ligii istenmektedir > EKOK.

© a) EKOK(18, 24)'ii bul
18=2-3% ve 24=2%-3
Ortak asallar 2 ve 3; blylk kuvvetleri alinir: 22 ve 32
EKOK(18, 24) = 23 - 3% = 8 - 9 = 72 dakika
72 dakika = 1saat 12 dakika
Ikinci kez birlikte kalkis: 07.00 + 1,12 = 08.12
€© b) Uciincii bulugma

Bulusmalar 72 dakikada bir tekrarlar. Uciincii bulusma, baslangictan 2 - 72 = 144 dakika
sonradir.

144 dakika = 2 saat 24 dakika
07.00 + 2.24 = 09.24

Kontrol: 0812 + 112 = 09.24 v

@ c) 07.00 - 12.00 arasi bulusma sayisi
Aradaki sire: 5 saat = 300 dakika

Bulusmalar 72, 144, 216, 288 ve 360. dakikalarda olur.
360 > 300 oldugu icin son bulusma sayilmaz.
Uygun olanlar: 72,144, 216, 288 - 4 kez

Saat olarak: 08.12, 09.24, 10.36, 11.48
Hesapla da dogrulayalim: 300 : 72 = 4 tam, kalan 12 - 4 kez v

[ Sonug: a) 08.12 b) 09.24 c) 4 kez (08.12, 09.24, 10.36, 11.48) ]

Dikkat: Kac¢ kez sorularinda bolimun tam kismini al; kalan, son bulusmadan sonra
gecen bos suredir.
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Ve

Artmadan esit paylastirmada EBOB

Bir tesiste 72 litre aycicek yagi ile 60 litre zeytinyagi vardir. Yaglar birbirine
kanistirilmadan ve artmadan, her birinde esit miktarda yag olacak bicimde 6zdes siselere
doldurulacaktir.
a) Bir siseye en fazla kac litre yag konulabilir?
b) Toplam kac sise kullanilir?
c) Sise sayisinin en az olmasi ile sise hacminin en fazla olmasi neden ayni seydir?
@ Hangisi araniyor?
Bir btlin artmadan esit parcalara ayriliyor ve en fazla soruluyor. Sise hacmi hem 72'yi
hem 60'I kalansiz bolmelidir -> EBOB.
© a) EBOB(72, 60)"1 bul
72=2%-3%>ve 60=2%-3-5
Ortak asallar 2 ve 3; kiiguk kuvvetleri alinir: 22 ve 3
(5 ortak degil -» alinmaz)
EBOB(72,60) =2%-3 =4 -3 =12litre

Blyuklik kontroli: 12 < 60ve 12 <72 v

© b) Sise sayisini hesapla
Yaglar karistirilmadidi icin her tir ayri ayri siselenir:
Aycicek yagi: 72 : 12 = 6 sise
Zeytinyagl: 60 : 12 = 5 sise
Toplam: 6 + 5 = 11 sise
Kontrol: 6 -12 =72 v 512 = 60 v Hig¢ yag artmadi.
O c) ikiifadenin neden ayni oldugu
Toplam yag miktari sabittir (72 + 60 = 132 litre). Sise sayisi:
132 : (bir sisenin hacmi)
Bollinen sabit olduguna goére bolen biiyudiikce boliim kicliliir. Yani sise hacmi en fazla
oldugunda sise sayisi en az olur.
Kontrol: EBOB yerine ortak bdlenlerden 6'yl se¢cseydik 72 : 6 + 60:6 =12 + 10 = 22
sise gerekirdi — iki katl.

Not: 132 : 12 = 11 v (b) sikkiyla uyusuyor; yaglar karistirilmasa bile ikisi de 12'ye tam
bolindligu icin toplam bdlme de sonucu verir.

Sonug: a) 12 litre b) 11 sise (6 + 5) c) Toplam sabit oldugu icin bélen biiyiidiikce
boliim kuculir

Dikkat: "Karistirilmadan" ifadesi, her turl ayri saymani gerektirir; sise sayisini tek bir
boélmeyle bulmaya calisma.
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Ve

Uslii bicimde verilen sayilarda EKOK, EBOB ve altin baginti

A =2%-32.5 ve B=2%-3%-7sayilan veriliyor.
a) EBOB(A, B) degerini bulunuz.
b) EKOK(A, B) degerini bulunuz.
c) A - B = EBOB - EKOK esitligini sayilarla dogrulayiniz.
d) A : EBOB ve B : EBOB bdéliimlerinin EBOB'u 1 midir? Gosteriniz.
@ a) EBOB — ortak asallarin kiiciik kuvveti
A'nin asallari: 2, 3, 5 | B'nin asallari: 2, 3, 7
Ortak asallar: 2 ve 3 (5 yalniz A'da, 7 yalniz B'de - alinmaz)

2'nin kuvvetleri 3 ve 2 > klicugu 22
3'Un kuvvetleri 2 ve 4 > kugugu 32
EBOB(A,B) =22-3°=4-9 =36
e b) EKOK — ortak asallarin buiyiik kuvveti + ortak olmayanlar
2'nin buyudk kuvveti 23, 3'ln buylk kuvveti 34
Ortak olmayanlar aynen alinir: 5 ve 7
EKOK(A, B) =2°%-3%-5-7
=8-81-35
8-81=648 | 648-35=22680

€© c) Altin bagintiy1 dogrula

Once sayilari hesaplayalim:
A=2%-32-5=8-9-5=360
B=22-3*-7=4-81-7=2268
A-B=360-2268 = 816 480

EBOB - EKOK = 36 - 22 680 = 816 480 v

Uslii bicimde de gériilebilir: A- B =25-3°-5-7 ve EBOB - EKOK = (22-32)-(23-3%-5-

7) = 2%-3°-5-7 v Her asalin Usleri iki tarafta da ayni.

@ d)Béliimlerin EBOB'u

A:EBOB=360:36=10 (10 =2-5)
B:EBOB =2268:36 =63 (63 =3%-7)

10 = 2 - 5ve 63 = 3% 7 > ortak asal ¢arpanlari yoktur.
EBOB(10,63) =1v

Bu her zaman bdyledir: iki sayl kendi EBOB'larina bélunduginde geriye kalan sayilarin
ortak bolenleri yalnizca 1'dir. Boyle sayilara aralarinda asal sayilar denir; bir sonraki

konunun tam konusu budur.

~N

Sonug: a) EBOB = 36 b) EKOK = 22 680 c) 360 - 2268 = 36 - 22 680 = 816 480 v d)

Evet; 10 ve 63'lin EBOB'u 1'dir

devami >
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( N\

Uslii bicimde verilen sayilarda EKOK, EBOB ve altin baginti  (devam)

Dikkat: Uslii bicimde birakabildigin yerde birak; 22 680 gibi biiyiik sayilari carpmadan
da bagintiyi usler Gizerinden dogrulayabilirsin.
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