Tema 1- Sayilar ve Nicelikler

KONU ANLATIMLI SORU COZUMLERI

Tam Sayilarin Tam Sayi Kuvvetleri
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Parantezin isarete etkisini bes ifade iizerinde ayirt etme

Asagidaki ifadelerin degerlerini bulunuz ve sonuglari karsilastiriniz.
a)-2* - (-2)* - -(-2)*
b) -2° - (-2)° - -(-2)°
c) (a) ve (b) siklarindaki sonuclari karsilastirip bir kural ¢ikariniz.
d) -3° ve (-3)° ifadelerinin degerlerini bulup farki aciklayiniz.
@ a) Us cift (4) olan iic ifade
-2%: Parantez yok - Us yalnizca 2'ye ait.
2% = 16 - basa eksi yazilir > =16
(-2)*: Parantez var - eksi de tabanin parcasi.
(=2) - (-2) - (-2) - (-2) > dort negatif carpiliyor, gift sayida > +16
-(-2)*: Iki adim.
Once parantezli kuvvet: (-2)* = +16
Sonra distaki eksi: =16
Sonugclar: =16, +16, -16
© b) Us tek (5) olan ii ifade
-2%:2°=32->-32
(-2)°: Bes negatif carpiliyor, tek sayida > =32
-(-2)®: Once (-2)° = -32, sonra distaki eksi:
-(-32) = +32
Sonuglar: =32, -32, +32
© c) Kurau cikar
Iki sikki yan yana koyalim:
Us CIFT iken: -2* = =16 ama (-2)* = +16 - sonugclar farkl
Us TEK iken: -2° = -32 ve (-2)® = =32 - sonuglar ayni

Kural: Parantezin olup olmamasi yalnizca iis ¢ift oldugunda sonucu degistirir. Us tekse
iki yazilis ayni degeri verir; cUnku tek sayida negatif carpanin carpimi zaten negatiftir.

Ayrica dis eksi her durumda sonucun isaretini ters cevirir: =(-2)* = =16 ve —(-2)° =
+32.

Q d) Sifir kuvvetinde parantez
(-3)°: Parantez var - taban (-3), sifirdan farkli > 1

(Sifir haric her tam sayinin 0. kuvveti 1'dir.)
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Parantezin isarete etkisini bes ifade iizerinde ayirt etme (devam)

-3°: Parantez yok - s yalnizca 3'e ait.
3° =1 - basa eksi yaziir > -1

Fark: Ayni kural burada da isliyor. Parantez, eksiyi tabanin icine aliyor; parantez yoksa
eksi disarida kaliyor ve kuvvet hesaplandiktan sonra uygulaniyor.

Not: 0. kuvvet Us ¢ift sayilr (0 cifttir), bu yizden -3° ile (-3)° farkli ¢ikar — (c)
sikkindaki kuralla tutarli v

Sonug: a) -16, +16, -16 b) -32, -32, +32 c) Parantez yalnizca iis ciftken sonucu
degistirird) (-3)° =1, -3°= -1

Dikkat: Once "eksi parantezin icinde mi disinda mi?" diye sor; sonra {issiin tek mi gift
mi olduguna bak. Iki soruyu ayri ayri cevapla.

N J

p
Negatif lislii ifadelerde isaret ve kesre cevirme

Asagidaki ifadelerin degerlerini bulunuz.
a)27° - (3/4)2
b) (-5)"2 - -572
c) (-2)72 - (-1/2)™*
d) Bu alti sonuctan hangileri negatiftir? Isareti neyin belirledigini aciklayiniz.
@ a) Pozitif tabanli negatif iisler
273: Negatif s > payda ile pay yer degistirir:
272=1/2=1/8
(3/4)~2: Kesirli tabanda pay ile payda yer dedistirir, Uis pozitife doner:
(3/4)7% = (4/3)* = 4/3% = 16/9
Ikisi de pozitif; clinkii tabanlari pozitif.
© b) Parantez farki negatif iiste de gecerli
(-5)~2: Parantez var - taban (-5).
= 1/(-5)% = 1/(+25) = 1/25
(Us cift oldugu icin paydadaki kuvvet pozitif cikti.)
-572; Parantez yok - Us yalnizca 5'e ait, eksi disarida.
=-(57%) = -(1/5%) = -1/25
Yine ayni ayrim: +1/25 ile —1/25. Parantez sonucun isaretini degistirdi.
© c) Tek iislii negatif taban ve kesirli negatif taban
(-2)~3: Parantez var, Us tek.
=1/(-2)*=1/(-8) = -1/8
(Paydadaki kuvvet negatif ciktl, bu ylizden kesir negatif.)
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Negatif iislii ifadelerde isaret ve kesre gevirme (devam)

(-1/2)~*: Kesirli tabanda pay ile payda yer degistirir:
= (-2/1)* = (-2)* = +16
(Us cift oldugu icin sonug pozitif.)
@ d) Isaretine belirler?
Alti sonuc: 1/8, 16/9, 1/25, -1/25, -1/8, 16

Negatif olanlar: =572 (= -1/25) ve (-2)~2 (= -1/8)

Isareti belirleyen iki sey vardir:

1. Tabanin isareti ve parantez durumu

2. Ussiin tek mi cift mi oldugu

Ussiin negatif olmasi isareti ETKILEMEZ. Negatif {is yalnizca saylyi kesre cevirir (ters
gevirir).

Bunu soyle kontrol edebilirsin: =572 ifadesinde Ussun isaretini gérmezden gel > -5% =
-25 (negatif). Negatif Us bunu -1/25 yapar; isaret ayni kalir v

Ayni bigimde (-2)~2igin > (-2)® = -8 (negatif) - negatif Uis bunu -1/8 yapar v

Sonug: a) 1/8 ve 16/9 b) 1/25 ve -1/25 c) -1/8 ve +16 d) Negatif olanlar: =572 ve
(-2)~3; isareti taban ve parantez belirler, lissiin negatifligi degil.

Dikkat: Negatif Usli bir ifadede 6nce Ussu pozitif kabul edip isareti bul; sonra sonucu
kesre cevir. Iki adimi karistirma.

. J

p
Uslii ifadelerle toplama ve ¢ikarma

37"+ 272 - (-4)°isleminin sonucunu bulunuz.
a) Her terimin degerini ayri ayri bulunuz.
b) Paydalari esitleyip islemi tamamlayiniz.
c) Bir 6grenci "Usleri toplayip 37" + 272 = 572 olur" diyor. Bu neden yanligtir?
d) Sonucu ondalik gosterimle yaziniz.
@ a) Terimleri tek tek hesapla
37" Negatif s > 1/3"=1/3
27%:1/22 =1/4
(-4)°: Parantez var, taban (-4) ve sifirdan farkli > 1
Islem su hale geldi:
13 +1/4 -1
9 b) Paydalar esitle ve hesapla
Paydalar 3, 4 ve 1'dir. Ortak payda 12:
1/3 =412 - 1/4 =3/12 - 1=12/12
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Uslii ifadelerle toplama ve cikarma (devam)

4/12 + 3/12 - 12/12

=(4+3-12)12

= -5/12

Sonug negatif cikti; clinkl cikarilan 1, toplanan iki kesrin toplamindan (7/12) blyuktd.

© c) Ogrencinin hatasi
Ogrenci, ayni tabanli carpmada gecerli olan "Usler toplanir" kuralini toplama islemine
uygulamis. Iki ayri hata var:

1. Burada islem toplama, carpma degil. Toplama icin Uslerle ilgili higbir kural yoktur.
2. Tabanlar da farkli (3 ve 2). Uslerle ilgili kurallar zaten yalnizca ayni tabanli ifadeler
icin gecerlidir.

Kontrol: Ogrencinin cevabi 572 = 1/125 = 0,008 olurdu.

Dogrusu ise 1/3 + 1/4 = 7/12 = 0,583.

Iki sonug arasinda 70 kattan fazla fark var x

Kural: Uslii ifadeler toplanirken ya da cikarilirken her biri ayri ayri degerine cevrilir.

@ d) Ondalik gosterim
-5/12 kesrini ondaliga cevirelim. Once sonlu mu devirli mi olduguna bakalim:
12 = 2% - 3 > paydada 3 var > gdsterim devirlidir.

5:12 = 0,41666...
-5/12 = -0,416
Kontrol: 0,41666... ~ 0,417 ve 1/3 + 1/4 = 1~ 0,333 + 0,250 - 1= -0,417 v

Sonug: a) 1/3, 1/4 ve 1b) -5/12 ¢) Usler yalnizca ayni tabanli carpmada toplanir;
burada islem toplama ve tabanlar farkli d) -0,416

Dikkat: Uslii ifadelerle toplama sorularinda ilk is her terimi sayiya cevirmektir; iislerle
oynamaya kalkma.
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Bilinmeyen iis ve tabani belirleme

Asagidaki esitliklerde x, y ve z tam sayilardir.

2Xx=1/32 (-3)¥=-1/27 (1/5)*=25

a) x degerini bulunuz.

b) y degerini bulunuz.

c) z degerini bulunuz.

d) x + y + z toplamini hesaplayip her sonucu yerine koyarak kontrol ediniz.

o a) Sag tarafi ayni tabana gevir
1/32 sayisini 2'nin kuvveti olarak yazalim:
32=2:2-2:-2-2=2°
1/32 =1/2°=2"%

Esitlik: 2% = 27°
Tabanlar esit olduguna gore Usler de esittir:
x=-5

© b) Isarete dikkat ederek ¢6z
Sag taraf negatif (-1/27). Taban (-3) parantez icinde olduguna gore sonucun negatif
olmasi icin Us tek olmalidir.
27 = 3% oldugundan:
-1/27 =1/(-27) =1/(-3)% = (-3)~®
Esitlik: (-3)Y = (-3)7®
y=-3
Kontrol: -3 tek bir sayl v ve (-3)72* = 1/(=3)® = 1/(-27) = -1/27 v
© c) Kesirli tabanda negatif iis
Taban 1/5, sonug 25. Kesirli tabanda negatif Us, payi ile paydayi yer degistirir:
(1/5)™ = (5/1)" = 5"
25 = 5% olduguna gore 5" = 5> > n = 2, yani Us =2 olmali:
(1/5)2 = (5/1)* =52 =25 v
z=-2

Mantik kontrolu: 1/5 sayisi 1'den klgUktur; onun kuvveti 25 gibi buyuk bir sayi olabilmesi
icin Ussun negatif olmasi gerekir v

@ d) Toplam ve kontrol
X+y+z=(=-5)+(-3)+(-2)
= (-8) + (-2) = =10
Her sonucu tek tek kontrol edelim:
°«27°=1/2°=1/32 v
o (=3)72 =1/(-3)% =1/(-27) = -1/27 v
e (1/5)72=(5/1)?>=25 v

devami >
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ZYANINETLIFY Bilinmeyen lis ve tabani belirleme (devam)

Ug esitlik de saglaniyor.

Genel yontem: Bu tip sorularda sag tarafi, sol taraftaki tabanin bir kuvveti olarak
yazmaya calis. Sonuc kesirliyse Us negatif, sonu¢ negatifse (ve taban parantezliyse) ls
tektir.

[Sonug:a)x=-5b)y=-3c)z=-2d)x+y+z=-10]

‘ Dikkat: Sag tarafi hep ayni tabana cevir. 1/32 - 27° gibi; sonug kesirliyse s negatiftir.

N
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